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t^etnafifchm SBetfen tin< noc^ eine genaue/ feinec 

^ S>eti>ienf}e n^ütbige/ ®ef(^t(f^te fe^It/ t»tbmete eineti 

' (etrac^tUd^en X^etlfein«» fanden/ atUitfmen UUn6 

hett e^twitbiQtn U(6erre{len bed seometttfc^en 7((ter» 

i:,'t^iim«« Mc^t dßeiti fS^rte er noc^ au$ bemfclbett 

^b^tor^anbene 9Bet(« iu i^ret ittf)>rilngli4^ti (atiterfeif/ 

bet fie bpn 9(ic|)tjgeometetn beraubt worben loare»/ 

2urü(f/ fonbern iieUte «itd^ beripren gesandene; bereit 

3n§alt m n^emgen/ m$ t^en übrig gebliebenen ^di 

|en angebe^utet toat, tbUber ^er« 3^ne$ leifiete.et 

unter anbern m fetner latetnifc^en unb ^glifc^en 

Zui^aU b(i ie^i erflen 93ü^er/ beg.eilftetv vn^ 

5n)6tften^ucfieg ber (^(emente/ S)ie i8erinberttn$|ett/ 

toef(^e*er in i^nen traf/ fnb/ wenn ffc^ aii(^ gegen 

a a . einige 
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miit ttod^ (Srcfttt(run$eti mad^n iiei^ttf b^nttüc^ 
SDehfma^ter fcinei im ®eijle ber Taften auöse6i(betett 
Jaletit«, urtb \jerbcetien btc S^eac^fung aUec Sßcre^tet 
bec ©riec^lfc^en @eometrte unb cktc 'bönfbare 7(uf^ 
tia^me in biß Söorfrage unferpr ©comefet. JDieg 
xoat ber ©runb, warum Jg)err ^rofeffor 
£ r e n $ «ne befonbete Sammlung ßebae^f er 9ßer^ 
onberungen tDÖnfc^te, bic id) auf fein ac^tungSwiirbi^ 
geö /2(nrat^en unternahm/ utib jt^t in einer Ueberfe^ 
lung ben greunben bei (guflibe« Dorlege. 35ie 
&ammiun$ fann als ein ^(n^ang ju ber neuen Tlud^ 
gäbe" angefe^en werben, welche ber ^err ^rofeflbr 
ton fetner Ueberfe^ung famf lieber 55ö(^er ber®emenfe 
»eranjJaltef ^at 

SDiefe Söeranbeningen/ in wefc^ert Cuffibe« 
©eifl a(^me(, bejJe^en f^eifö in SSerbefferungen ber 
SDeftnitionen , ber ie^rfafe unb beren SBeweife/ bie 
ber ©runbfejrf §a(, t^eif« in eingef^affefen er^ebli« 
^en Swfafen unb ie^rfSlen-, m^lc^e enfmeber lÄefeti 
be« ©riec^fc^en Original , wie ei uni überliefert 
worben, auifMen,- ober jenen ^erbejferungen jum 
©runbe liegen foöen. ©imfon« ©(^arfftnn ^at [i^ 
am fünften , eiff ten unb jwMf ten SJu^e befonber» 
ber^errlic^t ; bas ffinff e ^af erfl burcf> t^rt bie ©otfem 
bung wieber er^aken, bie i§m ber ©rieche unjheifig 
Verliesen ^atte. 



\ 1 



S8.erret>e» v 

©hnfon'« latemifd^e TCuggalS* ber o&en ßebod^« 
<en ac^f S5Ä|cr b^r ßlemenfe ijl aftcr/ af« bie (Englt/ 
fc^ej wie (i(^ oti« ber Olote fc^Uegcn la^t, midft 
fidi in biffer Sepm t. &. ic6 ii. SB. ftnbet. Sbttf 
meinet ©ammltin^ mugf id> bet iatcinifcf;en toorjüg^ 
fic^ folgen ;D6öfeic^ ic^-ouc^ biß Snglifc^c benufte, 
tinb- bawuÄ^ ble/enigert @a|e iinb dloten, worin jie' 
fi'c^ bon jener unterfc^eibcf, in fo fern fie mir niJ|Uc^ 
iu fet)n fc^ienen, au6f^eh. Tlüeö, n>oö 6Io$ auö bem 
(Snglifc^en, entfernt werben/ ifl mit * bejeic^nef* 

3n 6ei;bett Umgaben fofgen bie Tlnmerfungen; 
toorin @imfon feine Sßeranberungen rechtfertigt/ ^m 
tet ben Ue6erfe|un9en ber ac^t Sdiid^et. SDer bei« 
ciuemere ©ebrauc^ abelf forberte, ^intev feien @<i^ 
bie 9lote ju fleßeti/ welche bon ben in i^m Qetfiadften 
'Slenberängen/ ober bon feiner (Sinft^altung fKedfyetP 
fc^aft ablegt Söaß öus bem Sejrte beijgebrat^t »or^ 
ben/ ifl mit S^ejr t^ bie 7(nmerf ungm ba^u fiib mit 
lÄiJte öngebeutet 

>Da« Tteufere meiner Ueberfef ung iff tbie in ber 
forenjifc^em SCBie in blefer, wirb in ber Tfu^fage bet 
<Ba|e iugfeic^ auf bie ^igur bem>iefsit / auf welche fte 
belogen werben ; bie @a|e/ (Srf (drungen unb 7(|ciome/ 
worauf bie 95eweife berufen/ finb in runben Älam^ 
mern mit benfelben g^ic^en angeführt/ tmb überatt 
feiefelben ^6fürjung«aeic^en iehtaud)U 9Baa • in 
Älammern, wie[ J, (le^ef/ rö^rt bon mir feetj 

t^eil« 
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t§eif2 jtnb ti UnmtthinQtn / in welche» td^ (Sxm^ti 
\>on Untf^odi im Xtftt t>Ut in ben Slotm sefagC 
iDitb; erläutern n>otIfe/ t^eilif Ui golgenben me# 
0en, ^tnn)eif«n0cn auf ben @funWej:ty pber ouf bie 
beutfc^e Ueberfe|«ng. ^ir? unb lokber f ommt bre 
JBejeic^nunß , ©imf^ %., vor; biefe 6eite§t jic^ 
auf ba$A ))>^^ @tmfon in feinen Xeft tme^d^aitet 
^aU Ue6ri9en6 ffnb bie bem @imfonfd^en 3Berfe 
eigenen @a|e mit großen iateinifc^en '^uc^jlaSen/ 
tpce im Originale bejeic^net/ unb iwd^eid^ ijl babe? be# 
merft n)Drben/ ^inter mli^e (Ba$e be^ ®runbte)rte& 
fie geflefft n)erben milffen* 

flBo in biefer ©ammfung be^ einem <Saf ^ auf 
feine Sifiwr t>er»iefen wirb/ ba wirb immer bie in bec 
iaren^ifctjen Uebe^fefund baju ge^prige jum 0runbe 
gelegt. j^ie;emgen Figuren aber/ ouf n>e((i^e gen)ce# 
f^n n)irb/ jinb nac^ benen, bie ftc^ im. ^imfonfc^ett 
SBJerfe finben> f opirt »prben» 

SB Ht 9Ut( itm 3f e4(!( Ufe ffioii Cgi'd. 30*} Satt i^$tg> s;.) 
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Ol tte ^ti einem fünfte/ diter Sinie tinb ^f&c^e dufi^ 
ge^edteti (Stfl&tungen ti(^etg )t/ Detfte^eii/ mtig man eineit 
sitpttf bo^ l))ei§t^ etne®ri§e/ befrachtend ml^tihrtf 
ge/ IBtefte unb 2)itfe l^t. 3ene n&^mHc^ fnben ftc^ 
dmftbtper; beffen SSeac^tung' a(fo auf ifyti @tn&ningeit 

5Bfe®tenje, ^Dberbit ©tenjett/ »eltbe einen Ä&t^, 
per einf(^(te§en/ ^ei^en gi&cben ; obet/Me ©renge mitist 
Itot^, einanbec betu^tenben^ ft&rpern gemein ifl/ ober/ 
tt»e((^ einen itnb benfelben $6rper in jn^et) jufammen^n^ 
i^enbe Steife tl^eiit/ l^et§t ^I&cbe. ®o tt)irb (Sid* i*} 
BCGF, «ije-ber ben Äirper ABCDEFGH einfc^Iie§en^ 
ten @renien/ ober^ Ut biefem nnb ^em $6rper 
BKLCFNMG/^emeififc^aftlt^ie ©renje/ m^ic^e bä^er 
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fomo^I an tem einen ' ali au^ an bem antetn ' i^, 
gtad^e genannt; nnb ^at feine ^ide* S)enn l^atte fte 
2)icfe; fo mußte folc^eein il^etl, entweber ber.Sicfe Ui 
Ä6rperÄ AG, ober be8 Ä6rpecg BM, ober bepbet Ä6t^ 
petjugleic^ fepn; n>ei(/ n>enn man biefen t)on AG ab;: 
vMttf bie BCGF biefelbe ©renje beSÄörper* AG Mei^ 
ben tpäcbe. @ben fo »enig fann fie ein il^eif bet 2)icft 
be«.Äitpej:*,A(5.fe9n; tt>cil/ »enn man AG t)om S^t^ 
per BM*»eflrficfte; bennoc^ bie BCGF bie@cenjetbn 
iSM bleiben »utbe» 2)a^er f)at bie gl&c^e BCGF feine 
2)icf e , fonbern Wog Sänge unb I5i?eite* 

. 3)ie@t?enie einer glacbe^eißtSinie; ober, eine ?ijf 
nie ijl b(e gemeinfc^ftliebe (ärenje jtt^^er ^tig an man^ 
ber (iegenben Sl&c^en; ober, (bie 2inie t^eilt eine nnb. 
biefelbegläi^e in s^ep jufammen^an'genbe Steile, SBenn 
alfo BC eine bcr ©renjen ift, »efcbe bie gl&cbe ABCD 
einfcbliegen, ober/ wenn ]^C bie gemeinf^ftii^e ©renjc 
biefer unb'^er^ xm \f)t jufammcnl^iiigeitben %l&ö)c KBCL 
.tfi: fo ^eißt folc^e ©rinje BC eine ßinie, unb ^at feine 
aSreite. .2)enn ^atte iffe S5reite; fo mü^tt fotcbe too« 
ber SBreite, enttpeber ber gfd#e ABCD, ober ber gfacbe 
KBCL, ober bepber gfdc^en jugteic^, ein il^eif fepn. 
^ittn ift fie lein $^il ber S5reite ber gJacbe KBCt; benu 
riwfte man biefe »on ber gttcb« ABCD ab/ fo biiiH 
BC boc^ biefelbf ©renge feon ABCD. ®ben fo t^enig 
f annale breite/ fpele^e BC jtac^ ber SBomtt^e^ttng b<^ 
M foü, dn-?;6eil ber §5rjeite ber gl&i^e ABCD fepn; 
»eil, tpenn ton KBCL bie ABCD »eggerucft »urbe# 
iene bof^ .bie^ ^ jur ©rettje bereife* , golgftc^ ^at BC 
ferne S3reite« ^ Unb ba bit Unit BC in einer gl&cb^ i^i 
eine Slacbe dber, tok »or^in gejeigt »jirbe, feine 3)icfe 
^at: fo ^at eine Sini( toeber. S3reite noc^ 2>icfe/ fonbem 
!^Io§ Sdnge* • 

* ^ 2)ie ^renje einer tinie l^eißt ^unft; . ober, ein 
^unft ijl bie gemeinfcbaf tlicbe ©renge , ba« «euf eofte, 
itoeper ftetig an einanbcr ^ngenben ttnien^ 3(1 B ^a« 

«eufierjlc 
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Äcufcc^e M tinie AB, cfeet^ie gemeinfc^Äftflcfic @un^ 
}e beriet finien AB, KB: foJ^eigtB ein ^unft, un& 
i^at feine Sfinge. ^enn ^&tte:B i^nge; fo m&§te /c(c^ 
wn Wt 8Änge r «nttpebec bei? ?ime AB, ober betr?inie 
KB ,: efn S^eit fe^ti.« g^un fonn ^e fetn S^eM ber sange 
bet: (e|ten ^inf e fepn ; tbtil , totnn bte KB foott ber AB 
abget&ft tDurbe/ biefe (en ^unft B jut ©renje/ ju t^ 
i:em9eu§erfteit/ bel^UIte* Suc^fannbie angenommene 
S&nge beei-^nnftei B Fein $^ei( bec S&nge ber AB fe^n; ^ 
toeil B, .n)enn AB t>on KB abgeröeft »firbe, >oc^ @ren^ 
je ber KR bliebe* gofglic^ ^at ber ^unf t B feine fhttQt. 
Unb bä m ^uttft in einer Sinie ift^ btefe aber totWt 
Streite Itoc^ 2)tefe 5<tt : fo l^at ein ^unf t meber iim$t, 
no<^ ^rrtte> noc^ ©icPe. 

, auf btefe SBeife mac^t man ft($ bie bom fünfte, 
tion ber tinie unb gl&c^e , gegebenen (Srfff&rungen i>er^ 
(lanblic^* 

7» ZnU ffiine ebene gliche, Qbent, i|t, m mU 
e^er bie imifd^en jeben jmep/ barin beliebig genpmmenen^ 
fünften g'ejogenegerabeiin^^ani liegt 

ölote:^®tatt ber in beit ©ricc^ifc^en Äbfc^rffteit 
(efinblic^en (Srfl&rung bon ber (Sbene ifl ^ier eine beutiy 
(^ere gcgeb.en morben. @ie fagt bon ber @bene tint 
®igenfc^aft ani, toett^e batwn in ben Elementen offenbar 
borauj^efe^t mirb; bie n&l^mlic^^ bag ftel^inber ebene 
Don jebem fünfte }um anbern eine gerate Sime aiel^eit 
laffe, toetcbt ganj irt berfelben liege* ij 

8. Septr „Qin ebener ©infel ^eijüt bte Slctgung/ 
toti^t 31069 Stirnen gegen einanber f^abtn, bie ftc^ in einet:' 
tbene treffen/ o^ne in Ginergeraben 8inie ju liegen/^ 

£ßctet 2)etr Krl^eber ber im @runbte^te ^e^nbfi^ 
e^eti Grftörttitg fc^eint ^k^Sb^c^t ^e^abtju l^aben^ oott 
bem SDinfel eine allgemeine ,®rf(artmg gu geben, bie nic^t 
Uo§ iDon bem bon jkoep geraben Sinien eingefc^foffeneit 
SBinfel^ ftinbern au(^ bon bemjenigen gölte/ totldfytti/ 
loie einige ftc^ tpr{i:enen^ eine gerabe unb. eine f trimme 
; . 3( 2 * Sinie 
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iimy e|>er iwtp ttumme iinitn, tk ^inm^t in einer 
@5ene trefeit^ emfc(>Iie§en* ^bctf ebglei«^ t)et @inn 
i)e^. äuSbrucfö, iit' h^siotq, m@inergeraben?ime, ober 
gerate fort an einanber (iegenb/ D&tttg,f(ar ift/ fo6dti) 
er oon itoc^ geraten Suiten getoauc^t\mtrb; fb fie^tmatt 
toc^ ni4)t ein/ n>a^ eigentlich tamit gefaxt fe^n fo((/ 
n>enn eöj^on einer geraden nnt fmmmen Sinie^ ober ton- 
}ioe|H f rumnten Linien l^eigtt ®ie Jiegen gerate fort an 
oinanter. SBa^rfc^ein(rct> tul^i^n tiefe Srflipng unt 
mehrere antere ooti einem ter @eometrie minter.funti^ 
gen Herausgeber ter Elemente ^er* Z)a^in ge^rt nic^t 
nur tie @rf(arung t>on tem SBtnfel M SreiSabfc^nittS/ 
fpntern aa<(). toai tont ^inSd teS |)a(tf reifet «nt tett 
SDinMn ter SreiSabfc^nitte im i6« unt 31 ®« M 3 S3» 
behauptet tt>irt. (Solche Srfi&rungen l^oben toir in iin? 
fecer Üeberfe|ung , pmal^t ta fte o^ne allen Stufen ftnt/ 
mit tem 3«icben (" /O unterfc^ieten* 

13- !^e]t^t: ^^@ren}e eines 2)ingeSi^ fein Seugec^ 
fte«*„. . ' 

17* ?ejct: S)jer 25ttr(^meffer eine« Äreife« ijt eine 
turc^ ten 9>iittelpunFt gegogene unt an bebten Sntpunf^ 
ten oon tem Umf reife be^renjte g^^ate Jinte. 

Olote: S)iefe @rf(kung f)at in allen (J^emplarett; 
ten 3ufa| : " »elc^e auc|> ten Ärei« l^albirt „ SJir 
]t)aben i^n »eggelajfen , »eil er nicbt jur ©rHArung felbft 
Qtf)bptf fontera eine ^olge <mi terfelben if^. ^rodud' 
ben)eift'fie mittelft ter S^orfteffung / ba§ taS eine oon ten 
(Segmenten, morefn ter 2)urc(>meffer ten Äret* t^eilt, a\if 
ißß antere gelegt »erte» Offenbar folgt, tag bepteJ 
@egmente coitgruent fepn m&fem S)ennv im entgegen^ 
gefegten ^alle R>acen tie 00m !t){ijtte(punf te nac^ tem Um^ 
greife gezogenen geraten Sinien md)t alle gleic^. 2)af«^ 
f^lbe^ lägt ftc^ leicht <kui tem 31* unt 24. (S* teS 3. S3* 
bemeifen. S)enn nac^ jenem @al|e ftnt tie |)albf reife 
ai)nli(j^e Slbfc^nitte , unt nac^ tiefem ftnt A^ntic^e ^reiS^ 
abfc|>!iitte.coogruent^ alfo gleich« > 

19^ 
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f reife unb ehiec getaben- tinfi titrgefc^Ioffeiie gigtir»,, 

33. Xejft: Sin IRI^om&oib ^eif r Wejeniffe .[meri 
feitigel'giguc, beren gegenfiber liegenbe (Reiten' glei^ 
finb , bie aber toeber 9lei<bfeiti3 necb rec^ttt>inf (ig ifi» 

91 1 e : Sie ^rflirtitt| im^^unbtejte enthalt ein 
«berflüfitge« SRerfmal^t; benn in jeber t>ietfettigen ^igtir, 
beren gegettdber liegenbe @eiten g(ei<^ ftnb/|[rib atic^ 
bie gegenüber liegenben ®inf el gUic^, unb untgefe^rt 

' @« fep [gig/ bepm 33. ©. !♦ 85 J ABÖD einf t>ier^ 
fettige Sigur, ji^prin bie Seften JBD,rAC, fo mie AB, 
CDgleicb fJnb. gic^eBC. ^^ier iilAB=CD.,pC== 
BGj AC=r:BD; foigft(^ 0> 8v ®0 ABCrrtBCD. 
2>ö^errift Ci, 4-€50BAC=BDC; atft^ DBC==BCA. 
gol8a<t>ABP=DCA; ' -^ r / ; 

' ©ittbirt ber tjierfeitigeh gfgör ABBG bie gegen^ 
fiber liegenben ®iitfel BAC, BDC, fo »ie ABD, DCA 
gleid^r fi^ finb dnc^ bie gegtrtÄber liegenben ^©eitei^gfeic^* 
©ennbaö/ 3 it* ©0 afieSBtnf irfgtbcrcbter %\i?X;c jufbmmen 
t)ier recbte ffiinfel betragen^ unb ABD4.ßA.G=:Bl)C 
-t-DCAY fr ift ABD -HBÄG=a1R; fofgiicb' ^D (r, 
!28. ®.) mit AC pbraflei. Sfliitt iji aui^ ABD-t^iSDC 
= aSR; folglicb BAmitDCi^ara|ter* . SJa^Ä'ifiAÖCD 
ein ^öftaÄtlogtamm J f olgÜi^Xi/ ^4* <5*^ bIV' gegenüber 
liegenbin ©eitert , BA, »G «nb BD, AC gteic^. 

l£)e|teegen ^aben wir ta^' eine, W SBinfc|iI;bet^ef;? 
fenbe, SWerfmal^t an« obiger (grflarung*tt>eggerbffert*^ 

10. $e)cif: 3^^9 ger»bttini?n fcf^fiepeti feinen 
Ütdum etm -^ v 

11. $er t: Sftte recbtHSinfef jtnb einanber gfeicb* 
I ir. "^aßerben jtbep ierabe Jinien: Don*eiVec britten 

fo getrofftr, ba§ bieinnern'ort einertep ©eitf'bertrefFen:^ 
ben «inie (legenben SEÖinfef infämmert «einer <rt6'i»e9 
' i . . - . rechte 
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6 (Su^f^ ^r«itinte 

\ 

ti^tf^nhi fr tojtfcn Wi^ jtietrfk tthä6)tm' iit^kn f wenn 
fte immei: fort tetlangeit t^er|)eii/ auf bet @eite jhte^ 
imtern SBinW jufamm^n» SJcrglotc^c tk SRote }Mm 39. 

. ■ 

' ■ * "• * •■■'.. ^ ■ • 

onset atuj^ gUic|)n>inf (19» 

I ... ' « ^ 

3;e):t: ß%f<0: 3tuf emericp ©runfelinie/ AB, 
tmb an cincfk^ i^eitcberfelben f6nncn iti^t jm« $rt# 
iangef, ABC, ABD, errietet »crbfn / »ctc^e äiftd[)e/ 
ton etuirIeo.@nbpunfte ber @cunb(mte ^^dr^q^te, @et# 
teil, AC=ÄD, BGccpÖr^afcen.; ; 

3te^ CP» 2)etf @ifff4 P , t«$ cfmn ;. JJrwnflet* 
ADS liegt entoebjei; Mitt^ji> ot>ix tnner^^ bes| anbepn 
2pjangcte ABC. , . .; 

(jVOer,. gqir. .SD?|?;®ipfeI D M jScifn^ii« ADB 
liege augec^iq(& bi^ .ilciditdek ABC (mie in bec, beutfc^^ea 

,^ 3tt>«Äiet f atir ;2)et @^^^ (S»3* ?y) fD be« 
imnöe}^ ADB liege innerbal!^:be« Sriqngcl« AGB» 

«eclinäere AC na4> E ; . AD na^ F* 2>a AC = 
AD, ^oiftCs* 00 ECD— FDC. fftnnift ECD> 
BCD; aifo FDC>BCD; alfo um fb mebr BDC> 
BCD. S>a aUt BCä^Dj .foJji,pDC=:BCD; »ek 
<&e« bem t^otigerOd^luffef BDC>BCD i)ibecfpcic^t 

g&r -einen britteo $all/ tüorjln ber ^ipfe( D 
tti SlriängeU ADB m eine @eite beg Strian^ftS ACB 
fiele, ifk fein SSemet« n6t$ig^ , . . . . . ^ . j 

STt^pte: S)er 93en)et$ biefe« ®a^e^ iinterCc^eibet 
gbe^^&Qe/ t>on benen bjer n^eggelaffen« §<rf( eben-fo n6» 
tl^ig t^# u^ie ber/ n^eiif^ei: öKein im Omnbteste.ongef 

f&btt 
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'^V^4^ 



m^::> f 



im @l6teti(^(CcM )>cit^anben get^efm f^pn^mi^^, ec^cQet 
üuA hti 5. ®a^e$ timptem Steile/ rntt^tin UnM'i» 
meistens foii# ttifgeiAj^i att|er.I)iet/ ^6mu(i^l^ t^tr^» 
S)enn: ber ^mepte Sl^eilbiei^ 5* (Sa|e$ fo(gt flat^dus bef^n 
crfton^ tpeitti man t^nttit t>eni3. @. Uii\ 93* t^i^6tni^r^ 
4Sr n>tttbi tafyit^ msm mti jtp^ic^en bem 5* mt> 
13« 6efmt»(u&eir 6a$ef ^iqitgefelt jS)iet:*mu§te mgen 
irrt 7,\.®* gefd^el^n fe^n:;. iDeil nur biefer eg nitfyxQ map 
c^en lotinte* 2>a}tt f ommt^ ta^ bte na# b'ctn SfcabtfK^it 
Derfortigte SBecfton f4^-ben mel^rgetHSc^ten^Satt einen &e^ 
fdÄbem. S9,en>et)S ^at ^ SMlbj^ ^rochtiä erf^nnt ben 2^ 
S^eil beiS 5* ®* uoi be^ 7«. SBifien f&r jemen 3ufb^ , abee 
<iu$ bem fonberbaren @rttnbe/ ,/bamit man ben mtber 
ben 7» tinb 16, ©♦ bt« !♦ 85; gerichtetem ginmfirfen be* 
gegnen ffcnne;'* aU »enn^bee au*geCaflf!fne §att, »je et 
inepnt/. ein gihtoutf p^ibtv . ben @a$ felbfls wite» . SRaii 
fe^e, »enn e« beliebt / ^cpclu« 5* unb 7. ®^; bennidfij 
mag feine tinbebevtenben Stnmetfiuigen .^itc^ nic^t an^ 

fuhren. . . r* / 

Uebet bieg l^aben t»ic-ben 7« 6./ feinem Simif 
Itnbefc^abet, anberS 4lä|; im i^runbtegte 4u«gebrficf t ; ■ toeii 
if)ti eine töhtti^i Uif^f^^^^d ^^^ ^nfpttge^ unt^ei^ft&nb:; 

gOt ABC» DEF, a»c9.©«{fcn i»»<9äl.#iten'/ AB 
betüE, AC bct DF; öüc^ bic ©cunMnUn, BC, 
£F, mcmbn ^tid)i fo i^ oit^ ein ^tnfel/ BAC; 
(tncm ^inhl, EDF, bie bon gfd4)ett @eiten ctitdc« 
((i^loffen werben/ jaUH^ t. • : -^ 

Jegt mon ben A ABC f» öuf ben ADEF, baf bet 
fp«ji«t B fltef E, BajÄiig« EF fMt;^ fotfittt, »e« 
BC:;aEF,,^ bet fJttnft C 4«f F, %aät «bcciBCtpit 

; j • - ^ EF 



/ 

/ 
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/ 



mfammenfaOett* ^enn .fielen jmar bie @tiint>Uiiien BC, 
EF , abet nic^t ^äc^ feie ©citen.BA, AC mittlen ,®ek<n 
ED , PF jufammen, fonbecn l^tleti eine i>oa ber ftigt 
ber testen ©erfc^icbene JSage, nrie EG, FG: fbm&ten 
AWf einetr unb betfetben (ätunbiinie EF , an; ^inerle^ ' 
©eite fotcfeec ginie, j«>e9 JtiangelDEF, GEF erri«^ 
tet^ bie gleiche ^ Don einerlei ^ubpunftebecStunblinie 

* testenjte, ©eiten Ratten,/. ,5>a bieg ijber C?* &) um 
nth^iidfi^; fo$ifi(fen/ »eno bie ©twnblinien BC, EF 

. iufatnmenfaßett/ duc^ bie ©etten BA , ED, fo »ie:JVQ 
DF 4Mfimmenfattem «Ifo berft auc^ bec «BinfetBAC 
ben aSinfel EDF; atfo BAC=EDR . 

jetabe imttxi feinen STbfc^nitt gemein ^abem > 

2)enn g^felgt/ bi^ bepben geca'ben Jiniin (gtg^ 4O 
ABC; ABD, l^&tten, ,ix>enn'!$, m6gli(^ i^,. ben mid^rntt 
AB gemein : fo erticbte int fünfte Bben 5petpehbifel BE 
ouf AB/ 2)<r ABC eine gerabe ?ime iflj fo ift (lo. g.j 
eBE!=EBA, SRun ift äucb A^D eine gerabe etnie* 
folglich DBE=EBA; alfo DBE = CBE, *ber U^eif 
Uta @an}en gleich; ^elcbef unrnb^üäf i% Solglic^ 
f6nnen jmep gerabe Sinieit' fe^en sibfc^nitt gemein 

;' '91 tttx S^iefec 3ufö| ift be§it>egen mit^et^eift tt>ocf 
ttn, teeit et'jitm §8ett>eife be$ u ©• beö irVIB* iihl^bej 
Ähbewi ©agen nJt^ig ijt ". \ 



ji * 



©et? 15» ^ « $♦ 

$eKt: I« 3ufa|: ^tetou« ec^eSet offentet/ 
(toep gerobe Sinien/ ii»(4^e.dnaiibeef#eibeiv4im 

, ben 



tin Ibmt^^^mpmft' ff^tim 95iinM maä^m , Nc %^ 
fammtii toter te(^ten ®inf e(n gkiij^ finb* ; * 

o. S^f^f^ Un^ to^tr .finb alle uoi (Binen $unft. 
j^um liegeitte i8)titfe( sufammeti mer (eckten S[)in(e(n 

^* tti^ f 0(9(11:^ ftnb alte. tSinf ef, toelcfrt. oon , einet 
beliebigen anjal^t ^etabec £fmen/ bie ftt^ in (Sinem. 
fünfte treffe ^ ^ebilbet mrben/ {ufammen met i^ten 

[®ii«fon I^Ät ^tec .ei«f "ncij^irtßbt^ SJebingurtji -^ ^- 
tjetgeffea^.-^ bte geraben «inie^^^^ ^'^-' 

ottejirllinet jibm Hegen mifenj - ^ww^ 



S> e t 20* tt « t> 21^ a !♦ 






Olotet ^rocfuj/ in feinem ^ommentAce^ be^ 
metf t bep btefen ®&|en> ba§ bie Spieur&ei^ einenjSetoei« 
f&r ben elften betfelben ^t äbecfl&fitg gebAi!^? bitten, 
ti>ei( ber ®ä^ fcbon an ftcb ti6tttg f (at fep* @r anttportei 
bäi^auf : £)b9(eitb e« attgenfcbeinßeb fep/' ^% an^ ^Seiteii 
eine« Sruntgett {ufammen ^tbger al^ .bie britte. 0nb: fo 
muffe bod^. bie.@eometrier al«> SSMffenfcbaf t > bemeif^tt, 
tote e^mighc^ fep* SlUein bie einjige ri(btige SttfttDort/ 
bie ftcb <tuf obi^n tinb. anbete #. geien i%ti%\^t an ft(^ 
flare ®a^e/ gericbtete @inn>&tfe geben (&gt/ ifi bob(: 
SRan mu§ >ie ^Inja^t ber ^4ome nicbt ob^e Sßot^ ux^ 
meieren» 

S) e ü 22. a !♦ 

82 bte: SRan l^at e« getabeie, ba§ SuHibe« t)oii 
ben be|^ J(ttfI6ftmg biefet ausgäbe gebraucbten Steifen 
nicbt betoiefen l^abe/ ba$ fte fi<b fcbneiben. S)ie§ abetp 
ttlS^eUet att&ber S^ebingung^ bie er aujbc&cflicb bii^i^f^^V 
^^% (^g« «•) von ben bte^ gegebenen gecaben ^tnieni^ 
T)F, FG, GH, jebe jroepittfamwtn grbfier aK bit bcitte 

fei^tt 
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10 ^um&mKmt 

fepn m&^m* ICatau^ kv^m: e6 jetm ^fittgii^t ein, 
tag bcr tim t)en SWittelpunf t -F mit bem l^albiiiefw FJ> 
de}^i4)nete|ft];0id bte «erabe Unit FH jmifc^'fii ij^mi @nb^ 
l>unftett E, H fc^eitctt inu$* Seau Fl>^-i^da0ittec olS 
FH. Stuc^ ergibt fic|) \bacau« , bag bcr um bcn ü]?ttte(^ 
t>uttft Q mir4^m.|)a(bnKjfet. SHobic GM.j^jrti^netc 
Greift bie getabe Sinie DG jtotfc^im il^rcn Snbjptiirffeit 
G/ D fc^eibet ^olglic^ ittMen bepbe ^^fe •^inanber 
fc^neiben , iteil FD 4- GH >FG. 2)ag. fe^be Äreiffe 
cinanbet fc^neiben, folgt :üitge}toungen<t; nii^ :@uflibe^ 
S^mmun^, atö an§ betienigen/ melc^ S^oma^ @imp^ 
fon in feinen @(ementen'ber @>eometde .@ette 49. ani bec 
Cfuf(ibifc|)en ^etleitet unb f^att,biefer fe^t; lim bdmit ju 
ergani*cn> ri>äS ber @cicc^ mi^tia^en i)atti , - untrmis' 
au« er i^m einen Söocmurf möd^t* Sine von ben bpe9 
gegebenen geroben Linien m&jTe nS^mlic^ tkitui äU bie 
@umm^, aUv größer «W ber Unterfi^ieb^ bet *e9ben 
übrigen fe^n. S)arau« fd)(teßt^r, ba§ {tc^ Ibie greife in 
einem ^alie^cbneiben^ unb fegt atöbann l^injU/ tita^t 
fiö) in |ebem anbern ^a\it* auf. biefelbe ^tt bemeifem 
SIQein bie gerabe Sinie GM» totU^c nadf \f)m ttn ber ge$ 
taben £inie GF n>eggenommen n^erben foU/ Fannigr6geü 
üH GF fepn/ n)ie bte gigur jeigt/ unb bann mu§ man 

ftatt feine« S3en>eife« einen anbern fähren» . 

1 

$e>:t: SBon ben be^ben Seiten DE, DFfepDE 
bie ©eite, »ctd)e nid)t größer ift al«- bie' anbere DF, , 

Olote: 2>a« ^ei§t: a5on ben bepben ©eiten DE, 
DF ne^me man bie, t6tlö)t nic^t grbger ifi/ af« bie an^ 
i>ere , unb fe^e an fte , aa einen in i^r gegebenen ^nntt/ 
ben »infel EDG=:BAa 

^ad)t man biefe Sinfc^r&iifung nic^t^ fo mu§ man^ 
to'it Sampanu« unb 9(nbere get^an Jj^abeu/ b^tfS3ett>et« f &t 
t)re9 terf4^iebene SÄtte fft^retv , . -^ 



\ 
\ 
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i&f!tö S3u(f>. 
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•ten*i76o etf^:&i^nen^ «umgäbe feinet ©lentente bet @co^ 
iRttm,nnmet9h)te,>ä§:t&^atttbetwef»i »etbe^ 
*ö§ (Sia-6i) bec.fJunf;tF4iiiterl)afb'l>er.tin(e EG faB#. 
(SulHi^ überging ben 93e«yei^ n?a^fe^ein(ijC& begmegetr, 
loeil biie§ 3^^»^ leicht chtleud^tet. .25enn; tiiDG=:DF; 
.fo ifl Q in: ter ^mpfftxk eineö um D mit bem |)ö(b'me^ ^ 
fet Bl^ gejeicbneten ÄrerfeS ; unb ».eil, »egen EDG> 
EPF, DG iber^Ib DFfiflt; fo mti§ G in bem Streife 
foIc^eS Umf reife« fepn, Nr über bergeraben ?inie EP 
liegt ^ -^U^-M**y" 4^^^u>t^. .^^^^^^ > ' 

.{SJie tcep Sötte, für ftjelc^e niön ben SBenjei« 
f&^ren mug^ totnnman obige naivere SSeftimmung 
iitd^t l^injufegt, finb.foIgenbe: 

a).EG=:BCfuÜtfibet EF; »ie im ^ruhJ)^ 
. . teufte« 

b) EG = BC f ant (Sig. 7O auf EF ; b<t bann 
• ciffenbac EG, .ba« tft BC, großer aW EF ift 
, 0) EG=.BC f&üt (§ig. 7.) unter EF. Sit 
(21^ «0 EG + GD>EF + FD, unbGD=^ 
FD; foiftEG, baö ijlBC, gc6§er at« EF.J 




A^' 



^♦i \ 



©er 29^ @ «!• 



0lote: S5e?^ bem ®a|e, ber 8em6§nlicb aW bre 
5, Sprb^rung , ober a\i t>ai 11, i^on Einigen aU. bd< 
12* Mi\m\ aufgejlettt n^irb, unb n)ot>on t>oc(iegenbeir 
£e^;f^Q;>priiuig(icb abfangt, \)abtn fomo^t bte alten ali 
Au<^ bie neuen @eometer t)ie(e ©cbmierigPeiten gefunben» 
8(uf ber einen &t\tt, fcbeint e§, aB f6iine er unter bic 
%l^pv^^: jxi^t gej&^It werbjtn / unb'öuf feec onfcem Seite 
|«§t.fi4^ ^P<3^ fur^ i^t Hin toittig befriebigenber^ IBeweiil 
fuhren* C^l^ne eine .(Erläuterung, bie <A>ir §(nfangerft 
Äuf bie'fa§Ii,cbfte SSÖeife kit Sfla^fte^enben geben »oUetv 
iftwm4tgani «>ejfftai)Mi«j^^. ; : . » 

. 3uerf 
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12 €uJIKt>e« €fem«nte, 

« > 

Stt^tfr f ^^t 3ebet etrt/ ba§ (gig* g.) jttcp gerd*^ 
tinten AB, CD in einer @&ene/ meiere mit einer ttnb 
terfelben 8inie AC rechte ©infet A, C machen ^ toüp ün^ 
.onber gletct^ weit abfielen ^ 6a$ifi/ toeber ftc^ irgendwo 
D&l^ern / noc|» trdenbn)o ftd^ Don einander entfernen / io 
totit man'fte anöf i^eri&ngern mag. Saö ©egent^etf 
^ieüon f)Cit aber auc^ noc^ SKiemanb behauptet. S^enn 
t^enn man pdf üo^teffen tooUtc bit AB n&l^re fl^ nirt 
im ©eringften ber CD, fö. mÄ§te manfic^ jugleicfe t)or^ 
fkeUen, AB fep gegen AC, auf ber ©eite, wo CD be:: 
ftnblic^ ift/ melE)r geneigt/ ati auf ber entgegengefe^ten. 
2)ieg ijV, toeil AB mit AC bep A rec|)te SEMnfel ma*t, 
itnm6g(i(^.. S)afrelbe mtx^ oon jeben iwe9 geraben Sinien 
-(gig. 9OAB, CD gelten, tpel(f)e mit einer btittfenEAC 
auf eineriep Säte t>erfetben gleii^e ©infel EAB, ECD 
ma(&en/ n>ei( jtc^ }eigen laft, t>a^ {te mit irgenb einer ge^ 
taben {inie rechte iBinf e( einf(^Iie^en* SRan ^albire AG 
in F, fäHe au* F ben ^erpenbifel FG auf AB^ ber bi'e 
CD in H treffe. 2)a in ben'toiangeln AFG, CFH 
(15- ®0 GAF=HCF, AFO^CFHj unl^ AF= 
FC; foifk(Ä6.(SOAGF=CHF=fR/ go(gIict> ma^ 
c^en bie geraben 8inien BG, DH mit ber GH rechte 
SSiiif e( ; f o(g(ic^ m&jfen A6^ CD überall gleich weit oon 
einanber abfiel • - - 

'^tocjfUtii ift flat, bag jwep t)on einerlei) Rupfte 
auöge^enbe gerabe iitikn immer me^r unb hie^r tit)ergi^ 
Ten, fo ba§ bie fleinfie Entfernung berfelben t>on einan^ 
ber , jwifi^en ben @nbpunf ten ber 'iinen unt bet? anbern 
^Inie genommen/ grbfier al* jebe gegebene gerabe ?inie 
wirb. 3fr % 85, bep einer ?ange oon' je^n gu§ , bfe man 
Dom 3(tt*gang*))unFte an auf einer ber 2inien nimmt, ber 
flbftanb berfelben oon einanber @{n gug , fo wirb foOc^er 
*bftanb,' wenn auf erftgebac^ter ?inie iit genommene 
£&nge um anbere^e^n Sug t)ergr6§ert wirb, al^bann um 
^inen §u§ wac^fen, in berfelben®er^altm§, wiebepber 
erfreu S&nge; mh fo immer fort 2)ie& ^&ngt bon ber 
; aHatuc 



ä^ottit M ittaUn Unit cHi, htitn ^i^nftt dfle na<& einet ^ 
tiii^ %e¥fe(6en 'Sk^enb }ii liegen / unt (agtftc^ auö bem 
Vorigen ntc^t ftteng bemetfen* . 

Sieg t>oratt«9?fc^iat, fepe« nun (gig. ioOAB;FD 
jtoep gerate Linien/ tpetc^e eine briete gerate Stnte EFH 
fd^eite^ ttnb mit il^nen innere an einerlei (Seite (tegen^ 
be 5©infel, BEF, TL¥D xaai^t, tt>el(^e iufammen Heis? 
«er aW jtoep rechte finb: fo ft>erben;AB, FD auf eben 
. ber ®eiter too geba(^te SBinf el ftab/ 'jnfanunenlaafen. * 

an bem ?punfte F In ber FH ma^t man eine» 
iufern ffiinf el GFH , »elc^er bem innern BEF gleii^, 
unb mit i^m auf ber^Iben ®eite ber EFH fet) : fo fte^s 
^en nac|^ bem SBor^ergel^enben EB, FG überall gleich 
iwit Don einanber ab. 2)a HFQH-GFE=aail, f^ 
ift auc^ BEF+EFG=±=2k aber BEF+EFD < '\ 
a 31; 1is>\%m EFG>EFD, unb FD fiöt }tt>if<ben bie 
&bera1( g(ei<i n^eit t)0n «inonber ab{telE)enben ober paraife^ 
(en Sinien EB, FG, Verlängert man nun bie au« zu 
nerUp fünfte F auögel^enben FG, FD: fo »erben fic 
enblidE) n^eiter p^%^ eüKanber abf^e^eu/ tXi bie ^oraSeli/ 
nien FG, EB, unb fqlglicb tt>irb fic^ FD irgenb einma^I 
dut bie Seite ber EB ^in erfirecfen/ »eicbe ber, -auf »et 
d^r F liegt, entgegengefe|t ifi, ba« ^ei§t, FD »irb 
- mit EB jufammentreffen. 

V ' 

?er(: !• ßufa|: (gig. iiO aife innere ®tn^ 
fei einer gerabünigen gigur betragen , loenn ba}u Dier 
rechte 9Binfe( fommen, jmep aRa|^( fo t>ie(e recf^te S^in^ 
fei al« bie gigur ©eken ^at* 

3ebe gerablinige gigur ABCDE (igt ^x^ in fo »ief* 
Jriangel treffen, a(« fte @eitenl^t> * menn man bonei* 
nem innerhalb berfelben befuiMi^en fünfte F nac^ ben* 
$&infe(fpi$en gerabe Linien stehet alle ®infe( biefec 
!lriange{ machen iufammen jtoe^ SRo^I jb oiele re<:bte 
- / ' ' ' * SBinfer^ 
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9Btrife(/ a(f r^Sdongef/ I>a« ijk/ M ®timM ^tgue 

Qkid^f t9cnn ^icjubie §Btnfe( um ben gemeinfc^aft(ic^etx 
©ipfrt öflcn Smttgei F,. baö.iji, ,mt teerte ©infel 
{ommcn* ^f^i^lidf btttastn atit Sßinfel i)er Sigut mit 
t^ier i:ec^ten {ufammen sme^ Sl^a^I fo t)ie(e cec^te^^ ali ixt 
gigup ©eilen f)at 

25. 3m^» C8i<l- "0* Sitte iu§ete ©inf el etitec 
setaMinigen Sigut: *iufammen finb mt teerten SSinfeln 
gteicl^. 

, ' Ser innere föinM ABC.mac^t mit t^em &u§em 
SSUnf el ABG , feinem 9iebenn>inf el , ^ j»e9 rechte au§* 
^o{g(ic^ betragen attj^ innere {ufammen mit ben &n§erit 
SSinfefn b^^ett fo mit reifte WMnM, ali t)ie Sigut 
©eitenl^at, Da« ift/ nac^ ,bem ti>origen S^fö&e/ fo *>ief/ 
^li atte innere 9Bin(e(/ n>enn l^ieju t)ier rechte SBinfef 
lemmen* S)em nac^ finb atte du§ere>}ufammen t>ier 
redeten ffiiitf ein 9(eic|>* 

SD e r 35. « f. 

^^Xt: Sel^tfa^: ^Jöwö^fögtömme öuf einerfe^ 
^rt^tiblime BC, unb jmtfc^ert , etner(e9 ^^araüeOinteti/. 
AF^ BC, finb etnanber gleic^. . 

(grilet ^all (§ig- laO. ©enn ber ^arattefc^ 
gramme ABCD, DBCF, ®eiten AD, DF, »elcbe ber 
©runblinie BC gegenüber finb, ton einer{e9 fünfte D 
legren jt »erben: fo ijl i)ffenbar (34* ®0 H^^^ ^aratte^ 
logramm ba« doppelte beö ilriangeB BDC. golglic^ 
^^b bie Parallelogramme g(eic^. 

3tt>«pter %ail (^ig. 130* 2)er ^atatteto^ 
^rammeABCD, EBCF ®citen AD, EF, bi< ber ©runb^ 
Unie BC gegenüber liegen/ finb nic^^t oon einerfep fünfte 
feegrenit 

S)a ABCD ein ^arattetogramm ift, fo ift (34* @.) 
AD = BC. , au« bemfelben ©runbc ift EF = BC. 

• . goU 



♦ V-4 



i>ea @tiUt\ {^in)og(fesgt o^t)»^ toegsmommett/ fo ifl in be^^ 
t>m gotfe« :AE=DF. äRun ijl auc^ ABä=DC, unb 
(29. @.) EDC=EAB, gotgUe^ (4- ©•) EB=:FC, 
unb A. E AiB ä; a FDa aE|ir^ bälget Doii bem 2tape j 
ABCF guerft ttt Jciang^^t FDC, unt> bann itt Zxm^ 
gel EAB »eggenommcn; fo Mei&t ABCD=EBCF 

«brtg- ' , ' 

\ Sdote: Sbcn SScnoeiS biefc« ^a^ei ^a6en ft>ir t>er^ 
aiik€t;.i)oeii.n>it foli^ nac^ (cr.imt^tiuc&testebefoiigteit 
Sßet^obe fät.^e^ feefooi^ert: gaife mtn Jittotii ^htim 
geben mufTen. S)iefe g&Ue ^at bie nac^ t)em 9(ta5ifcbeii 
gemachte Ueberfe|ting. 3^^ (glemcnten börfen niemal^I* 
folcbe S&üe auögelaffen tt>etben/ f&r toelcbeein ^meid 
n6t^ig ift« S)a^er ^abm n)i): benfelben ^eg, gema^It^ 
»elcben, fci^ mit cö un« bcfannt iji, jueeft ßlairaut/ in 
feinen ^kmtnUn,Mt,J^^^lo^f^^ ®titt 21, toxii, ben 
cyx^ nai^^ec ij^oma« ©impfon, in feinen dementen/ 
(Seite 32/ betrat. 2)er Jegte ^ebraucbt aber ben 1,26» 
@. beö @uflibe$/ auö melc^em aUetn aber ble ®(et(|>^eit 
ber Sdangelmc^tttnmitte(barfo(gt; man mu§ noc^ bet^ 
4* ®.. jtt ^hXH nehmen, ^n bem i^nlic^en gallel^epm 
34* ®. feigen »ir, ba§ eS beifer fep/ nur ben 4. ©♦ an^ 
jttwenben» 

5D < t 45^ a !♦ 

5ert: 3ttf4* 5lu« bem ©efagten errettet/ toxt 
an einer gegebenen^ gereuen {inie ein/ einer gegebenen 
gerablinigen %\Siit q\z\6)ti, ^arattelogramm unter einem 
gegebenen Sinfel entworfen tt>erben f&nne; n>enn man * 
n&^mlic^ an ber gegebenen 8inie ein bem erften Triangel 
ABD gleicbeö ^aralfelogramm unter einem/ bemgege^ 
Jenen ®infef glei<^en S©infe( entwirft. ' 

S)iefer 3ufa$ ift aui bem Sommenbini t)on un j mit^ 
get^eilt tvorbeu/ n^eit er oft anaun^enben if^» 

ölote: 
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16 €uF(t&ea Elemente %,fUi ^m^. 

Ülote^ 3n ^em S3emetfe/ gegen ia9 (inU, fageii 
ti^tt f<^te<l^t$in : Stnn finb KM, FL parattel; fiatt ia% 
im @m^\f^in ikfc6 unn6t^tger SBeife erfi au6 bem 33« 
®* gef(&(offen tptrt}. 2>enn KH tft hac^ ber (Sonftruction 
betFGpato^el; unb t^or^er tpar barget^an/ bag KliNf, 
FGL gerade Simen ftnb« 

r 

S) e r 46» ^ a I» • . 

te< (Sitten rechten ^inUt fyat, xt^mintüi* 
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* 3"fö^ Sftt« tiefem @<j|c ec$cff«t/ tag fccttlrit«* 
f4>febbcr£iuatitatc5nje9cc unglci4)cn 8tm'en CB, CD,tent 
tintec i^cec @umme AD unt S>iffeceni DB cnt^aUenen 
IRectangei g(clc^ fe9. 

JO < r 13. @ a 1^ 

3»eptet §alf. (gig. 14O 25ec IJJecpenfciW 
AD faUe au§et^a(b t>c« A ABC. 

2)a be9 D ein re4)tet SBinM, fo ijl ('i, 16. ®.) 
ACB>SR. _§ol3li(<> ijl (a, la. 0.) D AB =i O AC 
+ D CB + 3 (BC X CD) ; folglich, wenn D BC l»epl>crs 
feitS l^injuf ommt, D BAh- D BC = o AC + 3 O BC 
+ a (BC X CD). g?ttR ift BD beliebig im fünfte C ge« 
f4)nitten, olfo (3, 3. @.) DB x BC ?= (BC x CD) + 
ÖBC, (lifo au4> 3 (DB X BC) =. 3 DBC + a (BC x 
CD). ■ S)al^ec ijl D AB + DBC = O AC + 3 (DB 
5< BC).- golälic^ D AC < QAB + DBC, «nl> imt 
«m 3 (DB X BC). 

SDcitter Sali. (gig. 15.) 2^ie ®eite AC l»e« 
ifikABC fep Ux $ei:pent>ife('; fo Ue0t SC {toifc^en tent 

SS - %vcf 



Ig €tt!(ite$ ^Ummu St^epte^ fdn^* 

^crpenblfet AC unb bem fpii^en Söinf ef B. ^ofgfid^ i^ 
(i, 47. @.) DAB + DBC=DAC4-2aBC; t>ai i^ 
DAC<DAB + DBCum2(BDxBC0 

Dlote: 2)ec ©riec^ifc^e 2ejt be»eifct bicfen @a| 
6I0S ffir fpi^tPinMige Sriancjel, ob er gfeicb ooit jcbcm 
Triangel tpaf)v ijt 2)a&er ßnbjbie,§5erpcife fättbie ubtU 
gen §&tte mitgetl^eilt n>orbemi (Sommanbini unb€lat)iu< 
l^aben bie 3^^id^>^ ^^^ g^deben» 



$e)Ct: S5«f(^reibe ein ber jeftebenen gigut Ä gleiV 
*e« SRectangel BCDE. ©inb nun Bfe, EDgfeicb; fo 
ift idi SBerlangte geleiftet, unb BD ein ber A. gleite* 
Öuabtar. ©inb fie ungleich; fo Declingece BE b\9 
F, u. [♦ tt>. 

Sflote: $ier finb in ben ©rtinbiept t>on 3[^mön^ 
aui Unfunbe bie SBorte eingefcboben : „©inbaberBE, 
ED ungleich / fo fep eine oon bzj^Un gröger* SDiefe fep 
BE, unb tt>ecbe bi« F oertingett?' %li totnn baröuf 
ttxoai önfijtne, ob bie gr6§ece ober bie Heinere ton bep^ 
ben öcrtingert »urbe* 2)e§^alb ^aben tok blog gefagt: 
©inb (le ungleich; fo oerlingere BE f>ii F* 
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f» Xejrt: 2^ie§ ifl feine (ScHitung, fonftem eittJe^t* 
fa$, beffen ffial^r^eit einUu4>tet 3)entt ft>er>en Äreife, 
teren ^albmeffer gleich jinb, fo auf einanber gefegt, ba§ 
tl^te ^ittelpunfte {ufammenf allen : fo muffen bte ftt:etfe 
cinanbet becf em 

•' ' 7. $e)ct: "See SBinfel be« 8fbfc^nitt$ fjl, »efc^ec 
Dmt einer geraten £inte unb bem Iknifretfe etngefi^Iofeti 
wirb* 
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aUetel ßtnjg^, befönber* neuere/ €^rlfefleDer 
^aben ft4> »iber ben apagogifc^en ober inbirecten Setoei«/ 
el^ne triftige Öranbe ba ju jti l^abett/ t)lef ju l^eftlg er^ 
f(&rt 6ie bct>a<f)ten nic|)t/ \><x% ti SS^al^r^eiten gtbe/ 
toelc^e auf leine anbere art;bett>iefen »erben f 6nne^^ 2k(! 
t)orIiegenbe®Ä§ gibt bat>on ein fel^r beutIic^e«'39e9<^ieC' 
«n birecter »ett>ei« IÄ§t fitj^ für il^n nic^t gebät^'J j&^nrr 
aufier ber- dt^rung Dom Greife f nbet f!c^ im Sor^ergei« 
^rtbeü WinJiÄm «reife ö^Itettbe« ^itfcKp, »orav^ tftt 
)iirecterbber'ittfiilre«tdtr<&etf>ei<^ abgeleitet toerb^f «6nntev 
fWan mtt§ ba^er mittetfk gebac^ter Örttirtt^y »nb i^orl^er 
^ 85 a *wie^ 



20 €uflibe$ (Stemettte 

fcetütcfctttt ®a§e ^bart^uir, tag ber bwt^ We tonfttnction 
gefunbene ^unf t bcö Äreifeö ÜWittelpunft fep. 2)a man 
nun bcn @a^/ ade ^albmefet be^ äteife^ jlnb gleic^^ 
^ier ge5rauc|)^n mug^ unb e£ nic^t t>etftattet ift/ anju^ 
nehmen/ ber.buti^ bie (S^nflruction gefunbene ^unft 
fep ber SRittelpunft/ weil bicfe« bc»iefen »erben foü: 
fo er^elUf/ bipfg mtt ic^^nd einen ani)ierit;^unft f&r itn 
WitUlpmH annehmen muffe. §o(gt alöbann aui biefem 
Stngenommenen etmoÄ Ua^^^mmtei^ 4Die eö benn auc^ 
na(* @uf libed ©c^liffen bacaue; folgt, fo ifi eS falfc^, ba§ 
bet angenommene ^unf t ber SRtttelpunf t fep. 25a fid^ baf«^ 
felbe nun für jeben anbern ^unft/ auf et bemkurc^bte 
gonftruction gVfunbenen fünfte, ergiW: fo fa«n fein 
anberer, ali folc^er, ber STOittelpunft fe^n. ©o er^eU 
l%t tfit Igotj^menbigf eit beg Inbireeten IBeipeifc^, ober be* 
^tmiU^AM^ bern Ungereimum 
•* « . . ' 

» 

t{^f$!^ <iti^n,a»l>^av ßEF, In. nic^t iwfec ofe in j»«» 
fünften. ülafynliiJ^Ut Umtteiß bed einen bett Um« 
freid beä dnbern. 

SBBennö m6^ltj^, • fo fc^neibje ber Ärci« ABC ben 
Sttiii DEF in me^cccn fünften, no^mllcb in B, G, F. 
811»»»»%« $t^iH^. ABC ,aJiitt(ripHnft 'K^ «n^iit^e KB, 

X-:; : a)<i',tn|Kcöa{6 b«.f ^eifeö ;DEF, m^nfi K. genoro*. 
>^:if^ iS9n . we(«^em..m(l^ 'a|f anx?, gleük get^abe Linien/ 
K% fi^rj. KF, <m bfi.^^iff|. Umfang gieöenj fo i^ 
(3f .•^j@.) .K t>t% ^^fe^ WF g«itt<lpw!f t.. ; IR«n tu 

^n . J?f eift i. , bie. €«ft^b?R , f<|neib<n^ *lWf Jf 8 9»»tt«l6 
»Mi»«*;;..»ejW>«lf (3/:af^<}:tiwjv^lj4iJii tf S^W«^ C*tteM 

V Ji«t «*J%««<i«c*wni«R^fip^;Wi«j<|>t:w«&»'«<* in.8»^» 



© e t 1 3* €> « ^» ^ 

$e)rt: 5^lferfa§: (^ig* 17.) Sin Jtrti^. betu^ttefc 
nen onbetit/ innet^db fon>o^( a($ att§eT:l^a(6/ in itic^t 
we^r/ öl« in Sinem fünfte. 
' S r fl e r $1^ e i I. ® enn e8 m6gtic^ ift , fo fterft^re 
ket Ärci« EBF ben Ätei« ABC1nner^aI5 in me^r 'a\i zu 
nem fünfte, n<H^mIic^ in B, D* gie^e BD; GH ober 
(d (i/ io. II. (25.)/ ta§ jte bie BD unter rechten ®w 
f etn ^albite* 

2)a bie fünfte B , D in bepben Umf reifen (Inb, fo 
faßt (j/ a^ @.) BD gonj innerhalb bepber Äreife; folg^ 
licbftnb (3, I. 3wf0 bepber ^eife SÄittelpnnf te in bec 
geraben ?inie GH, bon totld)zt BD unter rechten 9Bm 
fein ^albirt »irb; folglicf) (3, ii. ®.) ge^et GH vtvlans 
gert burcb ^^ .Greife S5erfit)rung«punfte. 2)a ober iit 
fünfte B, D, ou§er^olb ber GHprib, fo f ann fie nic^t 
burc^ fol^e fünfte gij^en ; »elc^e« ' bem §ßorigen tpiber^ 
fpric^t* Solglic^ berührt ein &vtii einen anbern innere 
^a(b nur in dnem fünfte* 

gweotet $l6^tf. [®ie im ©runbtejte.] 

Sflote: Sa man fi^ jweper Äreife innere S^'rfi^^ 
.tung, in me^r ali in @inem ipunfte auf einerlei? Seite/ 
U\6)Ut borfteUen fonn, aß auf entgegengefe|teft (Seiten, 
fo f onnte bie gigur ffir biefen gaü ni(f)t tot^f)t auögefalTeff 
toerben. 2>ie Sonitruction im ©runbtejte tt)are baju 
.nic^t fo bequem gewefen, tpeil man bie SJlittefpunfte ber 
Streife na^e an i^ren Umf reifen ^itte nel^men mfijfen. ®tr 
^aben ba^er tine anbere Sonftruction unb einen anbern 
^e»ei4 gegeben, naf^mU^ ben jioepten %f)t\l M tön 
CampanuÖ au« Strabifc^en €obice« genommenen S5e^ 
toeife«/ ben er/ o^ne @runb/ in in^ep !l^eite get^eilt 
^atte. 
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32 (l\aH\t>9$ tfnttente 

.Jö e r 1.5»' @ a |.^ 

> 

ABCD, ijlber JDurc^mcffcc , AD, bie gr&gte iinie; 
iit^ter ben öbrtgen aber ifl jebe bem !Dtirte(punf te na^cc/ 
BC, gr&ger ate bie entferntere / FG ; unb jebe 9r6§erc 
BC, bem Sßittelpunfte, £, n&^er, ald biefleinere, 
FG. 

^rfler $^eif. gatte au§ bem aRttterpunfte E 
öuf BC, FG, bie «JJcrpenbifcI EH, EK, . unb jie^e 
EB, EC, EF. 

2)a AE =EB, EDznEC; fo ift AD==BE-+. 
EC Stm ift (i, 20. @0 BE+EOBC; folgli* 
AD>BC 

2)a BC bem SRittelpunPte E nS^^r, öberFGba^ 
ton entfernter ift; fo ift (3, 5.(^.)EK>EH; folglich 
DEH<aEK. gtun ift BC=2BH, FG=2FK; 

öucb ift D EH+ D HB = D EK-h G KF: folglich D 
HB>DKF; f ol9li(^ HB > KF , unb ba^er BC> GF. 
StveDter $^eil. (So feoBOFG; foiftBG 
bem SWittelpunfte E na^er alS FG, t>a& ift/ bep Dori^ 
0er Sonftruction , EH < EK. 

*2)enn, »eilBOFG; fo iflau4>BH>FK. Sluti 
iftDBH + DHE=:aFK+DKE; aberDBH>a 
FK; fo(3li4^aHE<GEK, mithin HE<EK. 

Sflote: ^m ©runbtejte fe^lt ber umgefe^rte @ag 
i^om jwepteri Jl^eife biefe« J^eorem«. 3^ Dorl^^erge^enis 
Im tDirb in &^n(ic^en SaUen jebeö Wiaf)l ber umaef e^rte 
®a| auSbrucf lieb angeful^rt unb bett)iefem "^t^aib ^a« 
ben n^ir ^ier ben umgef ehrten (Sa^ {ugefel^t Üebrigenj 
»irb, na(^ gommanbini'ö Seicbnung, [gigur in ber beut^ 
fcben Ueberfe^ung] im S5en)eife beS erjlen Jb^il^ mittel^ 
ber ©e^ne MN gejeigt, ia^ ber ©urcbmeffer AD'gr6g^c 
d« BC fep. 2)ie§ laßt pcb aber unmittelbar bart^un, 
o^ne MN ju gebraucbem ©a^er f)abcn toit einen an^ 
&ern S3etoeid gegeben/ tozt^ttUm pon SuflibeS für ben 

14» 



ftu« im 6. Salge i. Suc^^ Spbsric«benSen>etö für einen 

San) i^ülic^en gaUbep ber ^u^ef. 

[ill^eobofiuö @a§, auf »eichen ®imfon j^inioeifet/ 
ifk fol^enber: Unter ben greifen einer ftugef 
finb bie burt^ ben a^ittefpunft bie 9r5gten; nn^ 
ter ben übrigen^ ftnb bie txom SRittelpunfte/ auf 
entgegenfiefegtert (Seiten, gleich »eit entfemteii 
fileic^; bie tt^eitcr entfernten hingegen ff einer.] 

^ejft: ?e^rfa|: Sin ouf eine« Äreifeö, ABC 
JDttt^meffer, AB, in beffen €nbpunft<; A, erric^te^ 
ter ^erpenbifel foUt aafer^a(6 bed ^r^ifel; ixox^^px 
folc^n ^erpenbifel unb. ben Umfret« f&Ut feine anbere 
derabe iinie^ ober, meiere« baffeibe fogt; berUmfrei« 
flehet imtf^en fotc^em ^erpenbif e( unb einet geraben (inte 
burc^/ t9e(d[)e mitbem 3!>uj:(f)meffer einen beliebig grofien^ 
fpi|en ^infel, ober^ n>e(c^ mit fdc^em ^^^rpenbifef 
einen beliebig f (einen ^tnfel einf(^(ie§t. 

£^er erf^e unb jmepteS^etl werben mte im@runb^ 
tecte ben>iefen ; W oben im 6a|e gegebene @r^ 
f (&rung tpirb l^inter bem S3en)eife \>ti ixot^ttn ' 
S^eitö mieber^o^It/ unb bann noc^ ^injuge^ 

S)iefe$> unb ni^t^ anbere^/ mu§ man barunter 
t)erfte^en / n^enn ti im ©runbte^te unb ben tteberfegune 
gen l^et§t/ ber SSDinfel be« ^olbfreife« fep gr^ger/ ali 
leber fpi|e/ gerablinige SBinfel* 

Sttfc^l* Ue6erbie§ er^cKet/ t>a^ nur @ine gerabe 
Sinie einen Srei^ in^ einem unb bedtfelben fünfte beru^^ 
renf6nne. 

SfJote: SBir l^aben ben »al^ren ©inn bei ®age« 
angegeben/ o^nebabepbeöäBinfelö be^|>albfretfe$/ ober 

bed Sßinfetö ju ettoh^mn, ber nacb Sini^q SRepnungf 

vom 



Dom Umf reife unb betS^et&l^rttn^Aintettngefc^foffen tioij^b» 
€lat)iu^/ ^eletatm^/ unb anbete tieuere @eomcter ^ä&en 
tnit einonbct tote! bat&bet geftcttten unb l^&cbft paxabof^t 
^Behauptungen ,^ bie ftc|> auf ben @a§ , wie tt)it: tftn au«:? 
gebtucft l^aben^ £eine^n)ege$ gtunbeu/ aufgeftedt ^(etc^^ 
falte ^aben »it ben Öinn be« folgenben 31* (SageS, o^ni 
beö ^infetö be^ gc6$ern ober fleinecn Slbfc^mtt^ ju ge^ 
tenfen, auögebtftrft Sikta, in feinen Oper. Mathem. 
Seite 386. behauptet mit fRecbt, i>a^ man gebac|>te bepbt 
l^dge mit gutem ©runbe für i>erfalf(j|)t etf l&ren f 6nne» 

© e u 17« a |. 

^e)rtt Sfttfgabe. JDur^emett, entwebet augerr 
5# eine« Äteife« , ober in beffen Umgreife , gegebenen 
^mtt eitle ^erö^rungdfinte an ben 5Ctet$ au jte^en* 

OStfllic^. SEBenn bet gegebene ^unft A auget^f 
^aib bee Steife« BCD ift [SBi^j im ©tunbtef te.] 

3tt>e9fend. Sffienn bet geget^ene ^unft D im 
ttmfteife BCD liegt. 

gie^e von D nac^ Um SWittelpunfte E bie getabe 
Üinie DE , unb etticbte auf betfelben im fünfte D bm 
^etpcnbifeLDF; fo ift folc()et bie verlangte S5etu^^ 
tungötinie. 

ölote: 2&it ^aben noc^.bie Ifujflftfung fut ben galt 
mitget^eitt, too fic^'bet gegebene ?Punft, iDobutc^ bie 
Setö^tungglinie an bm Steid ge}ogen n>etben foll/ im 
ttmf reife beftnbet* . 

XtXt- €c|llt^. ' 25ec SOJittcfpunft E («9 inne«« 
^db tx« SEBinfcfö am UmPteife BAC. 

3 weiten 6. @« 6ce(jS>e fic^ We 2inie BDC am 
Umfteif< fo> t>ag bei; 9){itte(|>unft £.au§(c^a(b t>eg Sßtn« 
f eis BDC f<9. 

ölote: 
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©ritte* Stt<5. 25 

* 

ülöte: löie SBoctc Ui&tmhitptf im Slnfange 

fi&l^m(M) BDC , fibi?i;fe§en 85ti99 «nb'@regot9 unncf)tig, 
rurfus inclinetur, ti neige fii^ »kbec. 2)enn Me(e 
SBotte mufTeti/ nac|> 6ommanbini/ u&etfegt noer^en/ 
rurfus inflectatiir, ti brfc(^e fk^ »iebet. 

aWan fagt na^mlic^ )oon einet geraten iinie BDC, 
^0$ {te ftc(^ an met anbetn/ geraben ober fcuntmen, imt 
fcrec^e, tt)enn toon einem fünfte B nacf> bet Ie|tern eine« 
gerabe ?inie BD ge^et , tinb x>tm fünfte D, wo fie ein^ 
^nber treffen; teteber eine getabe jinie DC naC^ einem 
iinberit ?punfte C gejogen »icb, »elc^e mit bec ecften« BD, 
einen ffiinfel BDC eiV^^^lie^t- 3)iefe« erhellet au« bem 
^o @a|< ber txita» 2)efnn auf hk 2lct 4jt bie ganje 8inie 
jfi>tf(|>en bem et^en unb legten fünfte, B, C, im SSegeg^ 
nung^^öber 8re(^tfng«punfte D, eingebogen ober ge^ 
irocbeh* jn leinem al^nti(ä^en @inne tt>kb t>on itot^ ge^ 
taben Jtnien gefagt, \>Ci% fie oon jwep ^unft^n au^ an 
einem btitten g^broc^en »erben, wenn fie an biefem 
fünfte einen SGBinfd machen ; toie man au^ bef S3efc&tei^ 
tung ber Sbenen Oertec beö äpoßoniu« in ^appu« SJot* 
tebe ju; feinem 7. 95u(^e fiel^et» ®it ^aben ^ieir biefen 
€)>ta€^gebrauc|> nac^ \>txa 90 @a^e ber'S)ata genauer ec^ 
ttütect 

C2>ec(Sa§tnben©ati«, aufweichen fi(^ JSimfon 
bejiel^et, tji im ©tunbte^te folgenbet: EäV 

f)ert (Sc^ab uberfe^t: Söenn ton itgenb 
einem fünfte, A, gig. 22» in itm Urtw» 
fange eint« betSagenac^ gegebenen Streik 
je«/ ABC, )n)e9 gcrabe tinieu/ AB^ 

AC, 



I 
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26 (EufUted demente 

AC, gegogcn tö.ecben, bte betn Umfatt^ 
jl^c (inB, Qbegegnen/ unb einen gege^^ 
6enen ffiinfeI,,BAC, einfc^Iie^en; fo 
tpicb/ tt)enn fcet ^unft, B, njom fcie eine benr 
Umfange begegne^ gegeben ift/ auc^ bet^unft/ 
C, ttotin bie ijnbere temfelben begegnet/ ge^ 
, geben fepm ^ 
©ie^e @uffit)'ö "Siata, t>ott ®c^»ab. ©tnttgaW/ 
1780- @eite 154/ @a§ XCIIL 
2)ie ©teilen au« Dem ^appu« (@ie^ be« apattimiu« 
t)cn ^ergen gbene Öectet, tjon gameter. Jeipjig 1796*/ 
©eite II tinb 12.) ftnb »a^cfc^eintic^ folgenbe: 

*Eav aVo 3üO SeSofJLeytiiTJ! oy^fA^itav ivSt^tott TiXccc^^ 

•S-wcr/v etc. SBJenn auö jwep gegebenen ^unfi^ 
ten jtt^ep gerabe Linien on einen brit^ 
ten^punft ^in gejogen »erben/ u^f.tt). 

onö einer beliebigen Sfnja^l gegebener fünfte 
an einen ^unft ^in gerabe Linien geso^^ 
gen »erben/ tt. f* ». 
2)a^er (iege fi(!^ ber SCuöbrucf im obigen 2ti^9^(>t' 
J^eile beö Sen?eife« für bm 20. @a^ ber ©(e^ 
mente toof^l fo geben : r 

, ' gerner fepen t)Dn im «pünf ten B, C, im Umfange 
na(^) einem britten fünfte D beffelben »iebetr 
gwep gerabe Linien BD, CD foge}egen> ba§ 
ber SOJittefpunft E außerl^alb beS Don i^nen 
eingefcl^loffenen siöinfelö BDC liege.] 

Serf: Sitatm tti «reife« ABCD gRittelpunft F; 
«üb nun fe^ 

€ t fi l i (6 tcr Scei6abf4>ttttt BAED 9t6ß<t ol« btt 
^albht\$. [X)c? 85ep;!;ei« »te im ©üuirttettej 
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Swe^ten«, (gig* 19.) fep .,bet'>Scei«abfc^ttitt 
BAED nic^t gr6§er ofö ber ^alMceiö ; fo finb bie SSJinf el 
to bmfelben BAD, BED, gleic^. 

Sicl^ei be«, Steife« SJurc^meffec AFC, unb bie CE, 
CD, CB; fo iftber Srei«abf(*mn BAEC größer afö bec 
^alMuH, foIgli4> BAC=BEa 9^un iftauc^ bcrSceiö;: 
abfc^ttitt CBED gt6^ec d« bet |)albfcei«; folglich CAD 
= CED. golglic^ BAD = BED. 

SRote: Siefer ®a| begreift jmep gatte unter ftc^,. 
t»ot>on ber ittoepte, noo bieSffiinfel in einem SreiSöbfc|)nittc 
finb/ bec f (einer oIS bec ^dbfrei« tft, fie|> nic^t im 
©mnbtegte finbet 2)erS5ewei«, »elcben tt>ir furbiefeit 
gatt gegeben f)abtn, tft/ ia er o^ne.|)u(f«triange( bequem 
au^ bem erften gaUe hergeleitet toorbeu/ einfacher/ ali bec 
t^on gommanbini. 

[Spmmanbini'g S^ewei« ftnbet man in f)erren ?Oif 
renj ©runbriffe, irill^eil, ©eite i8s»§* 149. 
II, ber SluSgabe ton 1798.] 

» « 

^<yt:.Se^rfa|: CS^g. 4o.) 7(uf einerlet) gera# 
t?«t Jirne, AB, an einerlei @eirc berjetbett/ f&nnen 
iitd)t itoc\) i^nltc^e unb babei) nic^t congruente ^rei^o^ 
^nittc, AGB, ADB, errichtet »erben. 
^ 9Benn'S m6glic^ ift, fo fepen auf eineriep gcrabcn 
IJinie AB, an einerlei ©eite berfelben, jwep a^nlic^^, 
<iber nic|)t congruente, Äreiöabfcbnitte AGB, ADB, cr^ 
x\6)M. 2)a alfo ber Srei« AGB ben Ärei« ADB in bcn 
8»e9 fünften A, B, fc^neibet, fo (3, 10 ©♦) f^ann er 
i^n ni4>t in me^rern fünften fcbneibem S)er eine 2(b^ 
f4)Hitt AGB mtt§ folglich innerhalb be« anbern ADB faU 
len- Sie^e bie ger^ben Linien BGD, GA, DA. S5ä 
ik Srei«abfc|>nitte ä^nli* finb; fo ifl (3, 11. dO ACB; 

s=ADBj toelc^e« (i, i6/@0 ««««^91^^ ^P» 

'2)er' 
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©er 24. @ « ^» 

$ert: J)cnn legt man ben Scei^abfc^nftt AEB fo 
Äuf bcn Ärd«<jbf(*nitt CFD, bag.tec ^unft A auf C, 
AB langö CD fallt: fo mu§, weil AB=CD angenom^ 
men »orbeit/ bet ^nntt B auf ben ^unft D fattett, 
golgficf) mu&, »enn AB bie CD becft^ (3, 23. ®0 bec 
ÄreiSabfc^nitt AEB ben Srei^abfcbnitt CFD berf en ; f öig^ 
U(i) muffen fie (8- ®0 einänbe^ gletc^ fepn. 

Olote jube^btn borget ge^enben ©af ertt 
J)a§ ber Srei«abfc|)nitt AEB beti Ärei^abfc^nitt CFD 
bccfen möffe, unb nic^t (gig. 25.) bit ?age t>on CGD ^a^ 
ben f6nne7^ too ftc^ bie Umfreife noc^ In einem britteit 
fünfte ß fcbneiben »firben, wirb im 24. ®al^e be* 
©tunbtepte« mittelft beö 10. @a^e^ biefe« SBuc^e^ bargen 
t^an» S5iefe§ mußte aber f(^Dn bepm 23» 6al^e ;bett>iefett 
»erben, fo tt)ie aucb, ba§ bet eine SrerSabfd^nitt nic^t 
innerhalb be« anbern fallen f6nne» 2>a^ec ^aben n>1c 
bie§ auö bem 24» @a$e ausgehoben, unb tt>ieber an bie 
je^6nge ©teile, in ben 23* @a|, öecfe^t* 

?«j:t: ?)af6it;« AC in D, ecft(|>te Äuf AC inD 
>cn ^erpenbif et DB , «nt» jlei^e AB. 

Stjlet Sau. SSBenn bie Söinfef ABD, BAD 
gleich (tnl». [SBic bet jweote gdfl im ©runbtcptc.] 

gmeptcr ^alf. SBenir bie Söinfel ABD , BAD 
ungfcic^ ftttb. [^iguc jum ei'ften unb bcitten gatte In bet 
beutfc^cn Uebecfe^ng.] 

ittage öit ben ^unf t A bec BA einen fBinfel BAE 
=ABD, toerlangcce BD bii E unb jie^c EC. 

2)a ABE=BAE , fo ift BE=EA. fStm iji AD 
==DC, DE gemein, unb be9 D finb teilte SBinfel; 
folgllcj) (i, 4. @.) AE=EC. mct c« mt AE==EB; 
ta^ec BEstEC; fofgiit^ iji (3, 9. @.) E be« Äccife« 



y 



SRittelpunft ^zx^x^tX xam bemnac^ mit einet ton ten 
gleiten Jinien, AE, EB, EC um E einen Äceiö; fo 
fielet folc^er burc^ bie ä&cid^n fünfte/ unb tft (et t)et^ 
langte Ätti«/ beffen ©egment ba« gegebene ABC tft . 

8toc^ e titeltet, ^%, »eim ABD>BAD, bet3Rit^ 
telpiimf t E au§et^a(b bed Segmente ABC fade / folglich 
ABC f leinet alö bet |JaIWtei« fep- 3ft hingegen ABD 
<BAPa fo fittt bet SWittelpunf t E mner^oto be« @eg^ 
ment^ABC, töeic^e^ in biefem Satte gt&§et atö bet $a{b^ 
fteilift- 

SRote: 3m ©tunbtefte »etben bte? §&tte in \>\t^ 
fem ®a^e untetfc^teben/ t)on benen abet jtoe^ einetle^ 
S3en)ei^ nnb Sonfttuction ^aben; ba^et {^oi^iXi toit t^a 
Uo§ in |n>e9 S&tte afitgetl^eift* 

iieyti. ö« et^ellet, bag bet S5ogen AB au^et^at6 
■tet getaben 2inie AB falle/ mef c|^e mit be$ $tei^abfc^nttt< 
ADC ©timblinie AC einen teerten JÖinfel einfc^Iiegt^ 
, te< ftc^ gegen ben gt6getn 8fbfc^nitt ABC 6jfnet, bet SBo^. 
^en AD hingegen inne^^M^ ^^t^ ^ liege/ Wm't\>tti^ 
felben ©tunblinie AC einen tec|>ten SBBinfe| ma4>t, beffen 
Oeffnung gegen taxi f(etnetn,8tbf(*nitt ADC gcticbtet ift 

* Obet : 2>et 93rogen be« gt6getn »bfc^ni ttö ABC 
fiUt augetl^alb be« teerten SEBmfelöCAB, bet Söogen bei 
fleinetn ©egmentö ADC l^ngegen innetl^a(b bed tec(^ten 
WixAtXi CAF. ' 

Sl^ut biefed' nui§ man be^t bet Sel^uptnng be 4 ®^unb^ 
tepte«/ bat bet ®infel be8 gtöfietn 8fbf4>mtt« gt6§et/ 
»et ®inf el .bed fleinetn ©egmentd l^ingegen Ffeinet/ att 
ein teeret ®titfe(/ f<{9/ fU^ ben^em [iOetg(eic^e Sßote 
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% - 

Ztxti S r jl I i 4. 2)ec gegebene ®ittf el C fe9 = 
9t* ' tSig^ be^m 2 gatte, in i)er l)eutf(^en Uebetfe|ung*] 

j§)albire AB. in F, unb. geic^ne um F mit FA ben 
|)a(bfrei« AEB: fo ift ber SBinfel AEB bem gegefeene» 
C glerc^* 

3 n) e 1 e n «. S5er gegebene ®inf et C , [fjp nic^l: 
= % ESig» bctjm I unb 3; galle.] 

?tn ben ^unft A bet gegebenen AB fe|e einen SBin^ 
fei BAD = C; eccn^te auf AD in A ben ^erpenbifel 
AE: ^ölbice AB in F\ errichte in F auf AB ben ^ec? 
f>.enbif el F(i ^ unb jie^e GB. ' 

2)aAF=FB, FG gemein/ AFQ =5 BF.(J; fo 
i(l ^i, 4. @0 AG=GB* goJglic^ tt>irb bec um G mit 
GA befcf)riebent SreiS; AEBjauc^ iuvfi^ B ge^em 2)a 
DAE = 3i; foift(3, i6.©.)AD eincSBeru^cungglinie 
^in^^^ife AEB in A, giün ifit i>on A auö.bie g'erabe, 
4tnÄrei§ fd>neibettbe£inie AB gejogen* folglich ift BAB 
ptm SGBinfel im entgegengefelgten Sfbfcbnitte AEB [obec 
AHB] gleic^- Slm toat DAB=:C; fofgticb ift au^ 
ber SCöinf el im entgegengefegten a[bfc|)nitte AEB [o?)ec 
/\Hß] bem 2öinf el C gfeid). 

Sa^er ift fibec bec gegebene« AB ein ^rei^fegment 
AEB [ober AHB] gejetcbnet werben, toü^ti einen, 
tem gegebenen ©infel C gleicben, Söinfel fafet ' 

91 r e : SI|jc^ bep biefem ®a|e unterfijbeibet bec 
©riec^ifcbe itept brep gade» Sfßein für gwei; baöony 
na^mlic^ fi^r ben, menn ber gegebene SBinfel fpig, unb 
f är btn , mm foIc(^er ftumpf ift, finb Sonftruction wJ> 
85e»ei« einerlep". 2fuä biefem ©runbe ^aben wir bea 
legten SBettoeig aß einen Äbecfl6fj?gien.l8epfa| eine« un^i 
geometrifc|)en 2tbfcbreiber6 aui t>tn (Sfemj nten . »eggf^ 
i^aftt Uebrigen« ift im ©runbtefte ber »ewei« ffir bett 
rechten SEBinfel t)iel ju weitläufig ; wir §aben l^n, mit 
etaoiuö, in einen furaern abgeinbert 

Set 



S) e t 3 5. 6 a |. 

Seyt: Srfler §all. Söenn bk geraben, cwt^ 
onter fe^neibent)en 2inieir l)ut:<^ tert SRtttetpuitft ge^em 
[fBic im ©cunbtef tej 

Sweater §all. (gig- 21O 5®cHit We eine 
fcuc^ ben SRittelpunf t ge^enbe g^cabe iinU BD ^iie ört^ 
fcete, fo nicf^t D«te|> feen SWfttelpunft ge^ef , AC, unter 
teerten SBinfefn in E fd^neibet . 

§a(&irt nwnBDmFj fo 1(^(3, i-®.) FbeSÄceife« 
STOittclptinft Sielte AR 2>ö BD bie AB in E unte^ rec^^s 
ten ©inWn f(*neibct, fo ift (3, 3. @.) AE=:EC. gf^y« 
Ijl BD in F in gleic(>e ^ in E aber in imgfeic^e Sffcfc^nitte 
gef(*>nitten ; , folglicj^; (2, 5- @0 (BE x ED) + D EF = 
OFB = DFA. a5ccDFA = o£F + DAE; folg^ 
Ir<^ (BE X ED) + D EF = DEF + D AE; folglich, 
toenn taan D EF bei>feerfeit^ wegnimmt/ BExED=: 
G AE, ia€ ifi, =AE xEC^ 

JDrit^tet §all. (gig. 22.) ©enn bie butc^ 
*en SWittelpunft ge^enbe BD bie anbere AC, Jo nic^t 
tnvöf ben ?WitteIpunft ge^t, Im^ fünfte E eintet fcfiiefe» 
SDinfeln f^iieibet 

|)a(biirt man tt>tebe4; BD, fo ift bet^^dfdjrung^^ 
püntt F bec 3»ittelpunPt giel^e AF, fatte (i, 12. ©.) 
<iu« F ouf AC Un ^etpcnbifel ^G; fo ift (3, 3. ©•) 
AG=GC, unb ba^er (2, 5- @0 (AExEC) + DEG 
s= O AG ; folglich, wenn auf bepben Seiten' D GF ^in^ 
8ufommt, (AE x EC) +DEG + DGF=;=Di^ä-4-^ 

DGF. ghtnifiDEG+aGF=DEF5-anbDAGr 
+ a6F=aAF; foIg(i<^ (AExEC) +DEF=:n 
AF=[nFB/ aber (2, 5- ®0 aFB=(BBxED> 
+ D EF ; f oigf {# (AE x EC) + D EF = (BE x ED) H- 
QEF; ballet ift> wenn auf Ui^itn ©eiten D EF toeg^ 
genomtiten tmrb/ AExEC=BExED. . 

85iecter %all (Sig. 23.) 5®enn feine bec 
tepben Linien AC, BDburc^ben g»ittelpunft ge^t 

' - fftimm 
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Stimm bert SÄtttef punPt F , unb giel^e burc^ Uv lu 
ttien AC, BD, 2)ur(^fc^nitt6punft E ben 2)urc^meffec 
GEFH. 2)a (3- SaU.) AExEC=:GExEH, mb 
(2- Saa) BE X ED = GE X EH; fo ift AE xECi= 
BE X ED. , 

9^0 te: 93e9 bem 35» fon)o$( d« 6^9 bem 33* 
@a|e mürben meistere/ beQ bem 35. ®a|e ^ingegeti 
tpentge^re gille, aI8 nöt^ig paun , unlerf^iebem @8 
I&gt fte^ tjic^t anne^mea/ bag @ul(ibeö bie bep bem Ie|^ 
ten @aige fe^fenben gäKe, ilS>cer. gewf^tigfeit n?egen, auS^ 
getaffen ^abe; benn et fu^ct fut ben (eic^teften Satt; 
»enn ik ftc|) fc^neibenben Linien bepbe butc(^ ben SWittel^ 
punf t laufenA einen SSewei^, unb im folgenben 36. ®a|c 
beweifet er jeben hierunter begriffenen galt befonber«^ 
fott)4)^l ben, »enn bie gerabe ?inie burc|» alö aucb ben^ 
toenn fie ni^t burc^ ben STOittefpunf t gt&e*^ Qi fd^eint^ 
ülö f)afyt %f)ti>n, ober ein Sfnberer, im 35» ®a§e bie 
übrigen galle/ ber Surje.megen/ au^ bem . ©runbteptc 
«ntfetnt. SRan mug' aber, gatte, bie einen, eigenen S5e 
iDetö' loerlangen/ nicf^t and ben @(ementen n>eg{affen; 
iDie fcbon oben einma^t erinnert ift* 2)a^er l^aben toit 
l^ier bie übergangenen S&tte/ n>e(cbe ftct^ oiid^ in ben 
Ueber fegungen, atiö bem Hrabifc^en finben/ ^injugefegt 

Seyt: 3«fö|* (S^ö* »4-) ®e^n b^^« »oft 
einem angerftalb eine« RreifeS befinblicben fünfte A ge^ 
tabe/ ben Ärei« fcbneibenbe, Sinien AB, AC, an ben^^ 
felben : fo finb bie unter itn ganjen Linien unb il^tren 
ott§er bem Äreife liegenben SIbfcbnittep ent^att^cntn JRect? 
angel gleich, baö ift BAxAE= CA xAF; mil ^Id^t 
SiectAngel bem^ Öuabrate ber au« A an ben Ärei* gejo* 
aenen SSerul^runglUnie AD^ jebe« fär fic^, gleich ftnb. 



^t 
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9lote: Km @nbe M Semetfe« ^aUn toiv tle 
CBorte //@ben fo toitb btt ®a$ betotefen/ toenn ber 
SRittetpunft in AC ift ^' a( 4 einen S^epfa^ eine<| iinhim 
bigen «S)eratt$ge6ei:4 toeggelafTem 



^a« 
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f^lcu SU btn Srfl&ruttgen: Sefinbet ft<i^ ein 
!Punft [einer getanen Sinie, bie ©pi^e eine« ffiinfeW] 
19 einet: geraten/ oter in irgenb einer antern Sinie ; io 
gebrauchen bie @riec^ifc^en @eometer s>on il^m iai 3ett^ 
»ort ÄTTTf ?*ai , tangere, treffen; jener ^unft trifft 
tiefe iiniu [<Sigentli(^^ jene gerate Sinie/ jener ®in^ 
fe(/ trifft tiefe.] Z)affel6e ®ort gebrauchen fte^ n>enit 
eine gerate Sinie, oter ein Srei^/ einem Greife tegeg^ 
tiet; tie gerate iinu, ter Sreiö/ trifft ten Srei«* |)in^ 
gegen betienen fte ftc^ te^ 3eitn>ort ^ i(pi'jer^^»h con* 
tingere, teräj^reu/ n)enn eine gerate Sinie/ oter ein 
&tt\i, einem Greife jn^ar begegnet^ aber i^n nic^t fc^nei^ 
tet. Sßon bepten 3^itn)6rtern fc^reiben jie nie tai eine 
f&r taS antere« Se§n>egen mug man in ter 5* ^tüh^ 
tung jlatt te« Verbi fiaipl. ä^itnrroit ta« compofit lefe« 
«(Pa-TrrjrrÄi, contingit, berä^rt; unt in ter !♦ 2. j* 
6. @rF(&rung/ in Sommantini*^ Serfton^ mu§ e<flatt 
contingit Reißen tangit, trifft 3" ^^^ ^* ^«^ 3* ^^ 
f lirung te« 3. 85uc|)« {intet tiefelbe «enterung Statt ; 
aber im @runttecte/ im i8. unt 19« ®a$e te« 3. S3ucb< 
mv/i, n)o ta$ Verb, jimpl. flehet/ tatf compofitum ge$ 
fe|t merten* [S)enn am |)auptfaQe fiel^et gmar fc^on ta< 
compofit, ober gleich nac^tem^auptfa^eiftta^fimplex 
^ebrouc^tj 

2)er 



'M bie flttaben ?inien AB, BC, 
Die anc^ in t>em g. unb 13. @. 
jereünten gejttst; ini ?Hhi)av 
I. ntib 37. @. fce« 3. ©ui^g bis 
m in ben geba<bten @ä|en bcf 
n rärjecii/ bitectcn «aSeivei« 

Jen Kotteit „6«fi^ct alfo jebe 

IcW '♦ ifl in ben ©runbeefl eins 

1, tDcnn et fte fc^nitte ; fo fiele 

Iftmefl'cc, in bejTen @nbpunFte, 

nbifet inncc^alb be« Äceife«, 

ICdf&r ^at ®imron in bent i^e^te gefagt: „See 

Sejeii^nete Scci« beratet bie gtrobttt Siniett 

AB, BC, CA, »eil be9 E, F, G, te*te 

SBinfel ftnb." 3ene SÜocte ßnb offenbac ein 

migigec Swfofr] 



© < t 5. ® a 5, 

?ejrt: ^albiecC^ io.@.)AB, ACinben^unf^ 
tenD, E, unb erntete in bitfen fünften nnf AB, AG 
tie ^etpenbifel DF, EF, »el<be verf&ngett jufainmens 
' (reifen mftlTen. 2)enn triefen fie nii^t jufdmmcn , fs n>&« 
ren fie potattel; fo(s(i<& <iu(& AB, AC, bie auf jenen 
f)erpenbifulac ftnb^ patoUci; weii^e^ unmtglicb ift 
Sie treffen ntfo in einem fünfte F fufammen. ^it^ 
BF, FC, FA. 

2)tt AD=DB,,DF gemein, unb bep F te^te 
CBinfclfinb; fo ifl (i, 4* ®.) AFs=FB. Ku« glcicten 
©dinben Üt CF=FA; folgli<^ ou*BF=FC. 2)« 
alfo tom ^nfK F brep gleite gerabe Sinieuv FA, FB 
FC, ou^laHfen; f» mug ein, mit einec berfelbenumF 
S i» ge* 
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01 cU ju ben €r!(&run0ett: 9eftnbet ft(i^ ein 
^unft [einer geraten 2inie^ tie @pt|e etne^ SinfeK] 
ip einet geraten/ oter in irgent) einer anDern Sinie; fo 
9e&rau(^en tje @riec^if(^en @eometer t>on i^m Daö Seit« 
»ort Ä7rr£g-9-«i , längere, treffen; jener ^unft trifft 
tiefe link. [SigentUc^)/ jene gerate Sinie/ jener ®in^ 
fe(/ trifft tiefe.] £)a{fel5e ®ort getrauc^en fte, n>enti 
eine gerate Sinie, oter ein &u\i, einem Greife tegeg« 
ttet; tie gerate 8inie/ ter Ärei«, trifft ten Ärei«» |>in« 
gegen tetienen fte ftc^ te^ ^zxm^tti iCpi^n^^oLij con* 
tingere/ ber&l^ren/ n^enn eine gerate link, oter eitt 
Sreij / einem Greife {mar begegnet/ ater il^n nic^t fc^nei^? 
tet« SBon tepten ^zitt^httttn fc^reiten {\t nie tat eine 
f&r ta^ antere* S)e§n>egen mug man in ter s* @rfC&« 
tung ftatt teS Verbi fiaipL clwnrrut bai compofit lefeit 
i(pi^Tirrcu 9 contingity berul^rt; unt in ter !♦ 2» 3» 
6* @rf(&rung/ in Sommantini^ö Serfton/ mu§ ti ftait 
contingit (>ei§en tangit, triff t^ 3« ^^^ 2* ^«^ 3* 6r^ 
fl&ntng te« 3. Suc^ö ftntet tiefelte Senterung Gtatt; 
oter im ©runtte^te/ im i8. unt 19* ®a$e bzi 3. SBuc^S 
mu§/ n>o iai Verb. ümpL fte^et / hat compofitum $e« 
fe^t merten« [S)enn am l^auptfa^e flel^et }n>ar fcbon ta< 
compofit, ober gleich na^tem^auptfaQetfitatffiinplex 
Sebraucj^t] 



© « i 4. ® tt |, 

;«ben Pinien AB, BC» 
n bAn S>unt} 13. €5. 

flCieigt; ba« Statin: 
, ©. t>eö 3. ©uc^ö ^if 

ge^a*ten @ä§en be» 
W bittcttn -Sömtit 

m „betä^rt a(fo jet« 
in i)en @cunt)te^t cttu: 
it |ie fcOnitte ; fo fielt 
in beflien gnbpunfte, 

, — ^.^ nec^aI6 M Äteife«. 

Sofi^r ^at ®imron in bem SSe^te gefagt: /,£tee 
QHti^tKtt Svtii bcni^rt bic gftaben £inim 
AB, BC, CA, tveil> bep E, F, G, cwfctc 
Sffiinfel pnb." 3«ie SO»rte pnb offent« ein 
mfifiger Sofo^.] 

© < r 5* ® a ß» 

tmD, E, unb erriete in bitfen fünften auf AB, AC 
tit ^erpenbifel DF, EF, nelt^e oetlJingm {ufammen« 
' ttcf en miffen. S)enn träfen fte nii^t gufammen , fp mä« 
Ten fie pataliel; folglich aut^ AB, AC, bie auf jeneit 
l^ecpenbifutae ftnb, pacallcl; miifyei unm6glict) ift 
6ie tteifen aifo in einem fünfte F {ufammen. ^ie^ 
BF, FC, FA. 

Sa AD=DB, DF gemein, unb be? F re<*te 
«Binfe( finb; fo ifi (i, 4. @.) AF=FB. «u« gleichen 
©ränben iftCF=FA; folgli* au*BF=FC. Jia 
ülfo Bom ?«nFte F brep gleiche gerabe Sinieuv FA, FB 
FC, auslaufen; f» muf ein, mit einee btcfclben um F 
<S 3 ge« 



\ 
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gejei(^netet, ^ttii t>\xt^ fcie SGBinfelfpi^en be« A ABC 
ge^etv folglid^ um tfenfelben btiöftitbtn fepn. 

Sttf^l* €« erteilet/ bai menn bcc fWittdpunf t 
be^ ftreifed in ben !ltiange( f&Ut/ jeber ®infe( belfelbeti 
f (einer ali ein tee^^ter WinUl fepn m&jfe/ n>ei( al^bantt 
jeber im sr6gern ^reiöabfc^niitte ift« S^ttt l^tngegen ber 
{0litte(punft auf eine ^txuMi^tianQdi, fo n>irb bet 
folc^e^: ®eitt segenubev li«genbe'^infe(/ t>a er int |)alb^ 
fceife ift/ ein teertet SBinfet fet)n. ^aUt enbti^^ bet 
'?WitUlpunft dt^itfyalb brö: Sriangjelöy an itgenb eine 
Seite befreiten /^fi) »irb bet fotc^ct Seite gegenfibet He^ 
genbe SSBinfef/' toeil er hn fleinttn fteeiöabfcbnitte i^, 
•gu&§ec aWein cec|)tec 5EBnifeI fepn- 3fl basier ber gege^ 
bene Sriange( fpi^totnflig; fo lie^t iti Stvtxiti WtuU 
pmtt innerhalb beffetben ; ift ber ilriangel recbtminf (tg^ 
In ber bem rechten &Binf et gegenüber fte^enben Seite ; 
Iftber Srtangel flumpfminffig^. au^erl^alb beffelben/ übet 
tie bem ftumpfen SDinlel gegenüber Itegenbe &zitc 

Olote: 2)en 85ett>ei« biefe« (Sa%ti f^at 3emanb 
entftefit; benn e$ n)irb nic^t ge}etcjt/ bo^bie^erpenbifef/ 
t>on n)e(cben bed Srtangetö^eit^n ^ofbirt merben^ }ufam^ 
menlaufen. gerner ijl ber @<i^, o^ne »eurt^eilung, 
in brep gaOe abgetl^eift/ ia bocb/ mt (^ampanixi mns 
nert/ einerUp Sonfkruction un^ ^emeief f&r a((e brep gäk 
tig i^« ®ir l^aben baber biefe SDieberboblungen t^^rmie^ 
ben. Slucb ift offenbar ber 3ufa$ im @runbtef te oerberbt 
toorben; benn ti tt>irb barin eine^ gegebenen ffiinfel^ er^ 
toabnt^ mooon bocb in bem @a$e fetbft meber bie fRebt 
ifi/ nocb bie Siebe fepn fann. 

[Simfon betoeifet bie Sonoergen) bet gebacbteii 
^erpenbifei mittetfl bej Sa^eJ/ ba% ^erpen^ 
bifel auf ^araUetttnten p^araflel ftnb/ ctai Um 
Ungereimtem 2>iefer <Sa^ fommt lebocb im 
SBorigen nirgenbö t>or: Unb fo fehlte fein Se^ 
tpei0 miber tk SRetl^obe,] 

• ©et 
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Ztxtt 3uf<i$. |)nerauö er^eKet/ tag bie (Seite bet 
fec^^feitigen ^igur bem|)albmefrer ^Ui^ fe?. Si^^)^ "tan 
^utefe bie fünfte A, B, C, D, E, F »ecfi^rungölinien 
<m ben ftteiö/ fo toitb baburc^ um ben ^retö eine g(eic^^ 
fettige unb g(eict>n>tnf(ige gigut t>on fec^$ ®eiten be^ 
-fc^rieb^ti/ auf eine a^nlicbe SBeife/ tt>ie ti Dor^jn t>on 
ter fänffeitigen ^gut gejetgt nou^be. 9(ußer bem n>ii*b 
bntd) ein t>6Uig a^nlic^e^ 93etfa^ren in unb um eine ge^ 
Sebene gleicbfeittge unb gleicbminflige fec^^feitige S^guc 
ein Stuii befcbrieben* 

Dlote: 3m ©tunbtefte fehlen am Snbe biefeS 3^ 
fa(e$ bie SBorte „ gleic^feitige unb g(eic|>ti>inf (ige/^ 

f®tmfon f)at im Sfnfange beö S^fa^e^ überfeinen/ 
ba§ j»ifcben bie ®6rter, ,/fe(b«feitigen" — 
//Sigwt"/ no(^ eingefcbältet »erben mu§ /,in 
ben Sreiö befd^riebenen / in ben ^rei« {u be^ 
fc^reibenben. "] 

Dlote: 3m »eweife fielet //fofc^er illjeile fofglicb/ 
beren ber Ärei« ABCD funfje^n l^at" oW «pa cg-zv 

£ ABiTA kvkXo^ Ifftav rjxy^fAii'tav isaotTfivrs ;. ti feilte 

aber ftatt o kCkKo^ Reißen )? TtefiCpegsi» ; folcber ^l^eite 
folglich/ beren ber Umfrei« ABCD funfse^n t^au 
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jtte^ung stoepet; gleichartigen @c6§en/ ifi fKucffic^t auf 
We@r6ge.'' 

Snote: 3)lel^rece wntet ben Steuern ^afren tiefe (St^ 
K&tung/ aM unri(^ttg/ oetn)orfen. S)er gelef^trte Sfaac 
S3atton> ec(&utert fie fe^r umfi&nb{i(^ am @nbe feinet btiu 
ten 9Sor(efung, i^om 3a^re 1666/ unb mittuet, fo 
Diel bie Statut beö ©egenftonbej e j Detflattete/ bie to^ 
tütbet gerichteten @inn>&tfe* um ($nbe tt&gt et feine 
üRepnung bat&bet in biefen SBotten Dot: 

//3<^ f^S^ «wp n*><^ l^injtt, t>ai bet 85etf äffet ber 
//Elemente (Diettttc^t um feinen @egenftanb. beflo t^olk 
// ft&nbiget )u et(&utetn/ obet nut )u t>etfc^6netn^) biefe 
#/metap^9ftfc^e Stflatungbenfolgenbeu/ n)eit genauetU/ 
// tt>otin et bie Segtiffe t>on fnropottionitten @t&§en unb 
//gt6§eteta3et^(tni^feftfe(t/ in bet Stbftc^t totanfc^icf^ 
„U, 3(nf&ngetn einen aOgemeinen S3egti{f ton bet slkt^ 
„ ^&(tmg }u geben* ©ebacbte @tf I&tung nenne ic^ eine ^ 
f, metap^9fifcbe ; benn eigentlich ift fte nic^t matl^ematifc^/ 
// tteit in bet 3)latl^ematie loebet tttoai aui i^t gefcbloffeti 
#/t9itb/ noäfandf, meinet @infic^t nac^/ etn>a j auö il^c 
//g^fc^I^ifen toetben tantu Hbtn fo mu§ man bie ba(b 

//batottf 



^ darauf fol^nbe Stn&tuns .tM>n ter fJropoettmt bttm 
^, t^eilen : Proportion ift $le^nli4)f eit ^er äJer^&toiife» 
,/ Sut^ btefe empfte^It ft<^ tem äRat^ernttttf er ntc^ t>on 
,/ (Seiten ber S3rau^5arf eit ; fonbern fielet/ toie eö mic 
/^fc^eint/ b(o§ ^e§n)eg,en l^iet/ um Knfcingern einen a(U 
// gemeinen/ toenn g(ei(i feinen f agfit^en SSegriff f>on |)ro^ 
//Portion ju geben. Sf^tf ben tarauf fofgenben^ »eit 
^/fc^&rfern/ acbt mat^ematifü^ent <Srf f&rungen l^ingegen 
^/ beruht bie ganje Se^re Don ^t^ S^erl^&Itniffien /^ bie 
^/ ®ee(e ber SSat^ematif • S)iefe (Srf t&rungen t^erbienenl 
^/eine i»or}ttgiicbe, Suftiierffamfeit; fte Derbreiten itbei; 
^/bieSer^attnigtel^rebaJl^eafie^ic^t: jene (3. unb 8*@.) 
// tmb il^nen il^nticbe aber (6nnen/ ol^ne bat)on f &r bie 98ff en^ 
,/f(^aft irgenb einen erl^eblicben dlad^t^eif au beforgen/ 
,/ an ^gelaffen n>erben« . ®o finben n>ir e$ im 7. §3n(^e bee 
// Elemente / n>o bie Proportion ber '^^^txi ttlihxt unb 
// abgel^anbeft n>irb/ o^ne \>Ci% t>orl^er t>on b^r S3erl^&(tni§ 
,/ber B<i^(en eine Srft&runs gegeben toorben/ obgleich 
//folcbe @rf(&rung.Wt/ mie j^ier^ tieQeic^t eben fo not^i 
„ n>enbij3 unb nö^Iitb gen)efen n>are* Kber ttnumg&nglic^ 
/> erf orberlic^ ift fte n>irf{ic^ meber bort nocb l^ier; tt>ie^ 
^/lool^I t>on einer @a(be/ ^\t eben n>egen il^rer abflracten 
„ 85efcbafFenl^eit fo fcbmer gw begreifen unb ju etMiren ift 
^,ft<^ fein bequemerer 85egrifF geben Ii§t/ oW ber jenige/ 
/>tt>el<ben ber SOerfajFer ber Q^Umente gegeben ^at. %yx% 
^/biefem @rtinbe achtete i(b ^%^t rati^fam, i^n genau 
„\vi erl&utern/ unb i^n gegen bie @inn)&rfe ber^ Gegner 
„jtt t)ertl^eibigen» " 

2)iefen @ebanf en ftnben tt>ir tt>etter nic^t 6 ^injüjpi 
fe^^n/ altfbaf mir/ i^on ber Sßulgloftgf eit biefeir unb bec 
f olgenben 8* @rf (irung au^ jenen @r&nben uberjeugt/ 
ber feilen ^e9nung ftnb/ fte f innen nicbt tom (Suflibej 
felbft/ fonbern m&ffen bpn einenl^ ungeometriftt)>en ^^ti 
ött«geber ^errul^ren»* 

7. Xtttx (Sine grJUere ^öerfeSttuig aber 
^at bie erfle {ur {toepten/ a($ bie britte sur liierten/ ober, 

eine 
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eine Heinere $8etl^Mtnt§ f^athithtittiiuti^imtn^ 
ali tie etfte jitt itoct^ttn, toenn it. f. to. 

8. ^ e ): t : //Proportion ift tie @(eic^^ett (^el^nlic^^ 
feit) tec »er^aitniffe." 

II. $e)rt: SBenn abtt t>iec @r&§en fletig ptopot^ 
tionitt ftnb/ fo ift ^ie 93et^(tnig ber erfien )ut feierten/ 

lu f • yo* 

$e]rt: (StfL A. Ginb beliebig me(e @t6§en oon 
einetUp 3(rt t)orl^anben , fo fagt man : 2)ie er^e ^abe ju 
)>ec festen eine ani ben 99^t^&(tnifFen Uv etften }ur {noepten, 
ter jme^ten }ur btttten / ter bcitten iut t>tetten/ unb fo 
ftettg fort bi^ iw leisten/ jufammengefe^te S8et$ 
^>iUni§. , . - . 

3um gSe^fpiet/ e« fetjen bie ®t6§en A, B, C, D; 
fo fagt man : S)te erjle A f)abt su bet festen T> eine a\xi 
ben §Der^iltnijfen beif A \nt B, ber B jut C, bet C jur 
B,. )ufammengefe|te SSet^ktntg ; ober^ bie 9^et^Mtnt§ 
A:D fet) mi« ben »er^iltnijfen A:B, B:C, C:D ju^^ 
fammengefelt. 

Sßenn nun bie tßerl^&Unig A:B bet ^^vf)hitnx% 
E : F , bie B : C bet G : H, unb bie C : D bet K : L giei* 
if^; fo f^dt man: 2)ie A l^be gu bet D einf an^ benen 
SBet^ii(tnifen sttfammengefe|le 93et^&(tni§/ t$cldft ben 
»et^Mtnijfen E:F, G:H, K:L gleicb ftnb. ®o mug 
ntan aiu^ ben f itgetn audbtncf Detfte^en : S)ie fBet^&(t^ 
ni§ A:D fep au« ben »er^aitnijfen E : F, G:H, K:L 
iufammengefe^t. 

%\xf a^nlicbe %tt fagt man i^on einet $Betl^Mtni§ 
M:N, tt>ettn fie, bet) ben Dotigen ©et^iltnijfen , bet 
A:I> dteie^ ift, bet ft&tge megen^ ftefeQ bet au« EzF, 
G : H , K : L ^ufammengefe^ten gleid^. 

Sll^te: 3<^bet II StHPf&tung muf t>ot bem 9Dotte 
^/Ptopottionitt'^ no<^ hai SÖott //{^etig^^ flehen. ®o 
tottb fte im 33. ©♦ be« 11. 85. angeffil^tt. 

Unmttte(bät leintet biefet $tf i&tnng muf / ioei( fte 
eigentlich l^ie^et ^t^htt, bieStfiatung tonbetgttfammen^ 

gefegten 
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gefeiten 8Setl^äUni§ gegeben mtUn, ttn iDelc^ee bte im 
SSoV^erge^enben und ^tet erfl&rten 3k9ief<tc^en , S)re9^ 
fachen / it* f. n>. einet iSerl^&ftni§ i(rten (tnK Zf)ton 
toatf fte tintet bie ^rf (&tungen wv t>tm 6« SBucf^e^ too et 
in bet 5« eine unnä^e \xni nngeteimte !&e{tnition ton bet 
Sufammengefe^ten Cetl^&Itni§ o^orlrSgt SDie @tf I&tung/ 
ioe((^e, o^ne S^^if^f/ @ttf(ii)e^ (at>on sege(>en f)at, f^as 
btn toic }n>if4>en tie 11* ttnb 12. eingefctutltet ; benn et 
f&^ti fte 6, 33. C um{t&nMi(() an. efamu«/ ^etigon/ 
^arrom l^aben biefe itoat auc^ mitget^eilt ; behalten aUt 
toc^ tie bej Sf)eon bep/ tveic^e fie nic^t in bie @(ement€ 
!^&tten aufne^inen foUen. 

12. ttxt: TInmeti SRitben fofgenben ®6t^ 
tetn bejei<^nen bie aften ©eometet setoife''8tten/ enme«^ 
^et bie Orbnung obet bie @r6§e bet $top0ttiona(sr6ßen 
|tt ^ t^et&nbetn / ioobe9 jebot^ (entere ptopottionirt 
Weiben. 

13. $e)Ct: Ev«XXa|, b. i. bttt^ 8Jettt>e(^fc 
f u n g« 2)iefetf Kuöbtucf 4 bebient man ficb / n)enn au« 
tiet ytopottiona(0t6§en gefc^ofTen mitb : 3>ie erfie Der^ 
^atttfi^ Siir btitten/ toie bie jmepte jnt oietten ;' mce 
im 16« ®. biefe« S3uc^« g^i^is^ n>itb. 

9lote: X)iefe nnb bie fotgenben S^n&tungen et^ 
l^eOen/ mit n)eniger Ku^na^me/ beut(ic|) au« ben ®ä^en 
biefe« SBucb^«/ n>orin bie 9)}&g(i(|^feit i^tet3(u«fagen bat^ 
get^an ipitb. @ie fcbeinen üon it^eon cbet einem %ns 
betn }ugefe|t }u fepn. SSie bem auc^ re9; tt>it l^aben 
fie um ber Snf&nget SBiDen cttoai beutti^et mitgetij^eitt 

14« $eirt: Avot^akiVj butcf) Umfel^tung; 
toenn man ani oiec ^rDpbrtioha(gr6§en f(b(ie§t: Sie 
itotiftt }ut etften^ fo bie tiette s^^ btitten, 6te^e 
©a§ B. 

15* $e)ct: Xvv^Svrty btttiC^ ©etbinbung; 
tbettn au« t)ier $topottiona(gt^en gefc^IofTen n>irbs Sie 
etjle unb jmepte )ufammen }ut itot^ttn f fo bie btitte unb 
oieite iufammen jut oietten* ®iel^e.6a| 18« 

16. 
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i^« Ztxtt äieXivrts bttr# Stretttittttg; teenti 
man ani t>ter f>ropprtton(i(gt6§en fc^Iic§t: S^k htt 
lte6etfc|)u§ ter erftett über bie {tve^te }ut; gn>epteit/ fa btt 
Veberfc^ug bet dritten u6er tie Dterte 5ur oierteiu ®ie^e 
©a^i?- 

funs; n>enn man auö t>ter ^topottmalg^h^tn im 
®cb(u§ }ie^et: ®ie bie erfie }u intern Uebetfc^uffe über 
bie jmepte/ fo bte ttitte itt t^rem Ueberfc^uffe über bie 
vierte* @te^e ®a| E. 

i8- $e):t: A/i<nr» auj bem @(etc^en CauS 
$Ieic^em ^toi^tntanmt) ; n>enn me^cece ®r6§en mit 
eben fo Dielen anbern / je jmep Dpn jenen mit je {me^en 
wn biefen / in einedep S3etl^&{tni§ ftnb f unb barauö ge^ 
fcbtojfen mirb: Sie bie erfte ju ber (e^ten t>on jenen/ 
fo bie erfle ju ber (egten oon biefen @r6§en. Solgenbe 
iepbe @c^(u§arten ftnb biefer ttntetgeotbnet 

19* Ztft: ^lU^y ober fc^Iecbtl^in aud bent 
@ ( e i (^ e n ; n^enn mel)tfere ®r6§en mit eben fo mim 
onbern fo proportionirt jinb/ ba§ ftcb t^on jenen hit erfle 
2ttr itoepten , n>ie loon biefen \>\t erfle {ur jmepten, t^oit 
jenen bie jmepte }ur britten, mie oon biefen bie itt>epte 
ittr britten/ unb fo fort/ i»erl^&(t/ unb atöbannber in 
ber 18. @rfL erto&l^nte @(b(ufi gemacht n>irb* 

20. 5 eye: J^it(Fii av t5J rsrx^otyfxiv^i dvxkoyfa, 

Q\xi itm ^(eidbett^ tn jerftreuter ober unge^ 
orbneter Proportion; n>enn mehrere @r6§en mit 
eben fo oielen anbern fo proportionirt flnb, baf^oonjenett 
ftc^ bie erfte }ur {tt^epten^ n>ie oon biefen bie oor(e$te {ur 
testen/ oon jenen bie itoti^U }ur britten, toit t)on btefeti 
bie n&c^ftoor^erge^enbe jur oorle^ten, oon jenen bie britte . 
gur oierten / tt>ie oon biefen bie britte oor ber legten }ttr 
{mepten oor ber (elften oer^&It/ unb fo tt>eiter/ (inbent 
man jene @r&§en nac^ ber Orbnung, biefe n>iber bit Orb^ 
wni iaf)t() unb af^bann ber in ber 18* SrfL ern^a^nte 
®(|)(tt6 batauj m^sm mirb« @ie^e Sa^ 23, 

Heft: 
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II« @c&6cn/ beten ©leic^Didfac^e g(ei(^ ftnb/ finb 

ilL S)a« Sßielfac^e be« ®t6§etn if^ flt&get/ di 
hai na^mlid^t S3ie(fa(^e be$ Steinern. 

IV. (Sine @r6§e/ beren ä3ie(fac^e$ gr&ger alihai 
^ieic^t>ie(fa(^e einer anbern ift, ifi dr6§er atö biefe 
anbete« 



S^Tt* 3«f<»|» <Si8» ^50 ©enn böiger mehrere 
^c6§en AB, BG, GH, Söielfad^e ton bec C, unb eben 
fo Diele anbete DE , EK, KL, ©leic^tielfa^e wn ber 
F, jebe f &t (icb / ftnb : fp finb bie etften {ufammen / ba< 
ift AH , t)on C , ttnb bie legten infammen^ tai ift DL, 
ton F ein @(etc^t)ie(fac^e$» 

Jeyt : Sflunifi öu« eben ben ©tunben KF ton B, 
tinb LH ton D ein ©leic^tielfadbe«/. [^intet bicfen ©ot;? 
ten l^at @imfon noc^:] nnb auf &^n(icbe Sltt/ n^enn in 
EF, GH me^tete bet X, C, gleiche Steile ttitem 

^ € t 4» ^ a @. 

Seiet: Sßimm ton E, F» beliebige @(eic^tieffa(!^e 
K, L; unb ton G, H, anbete beliebige ®(ei(^tie(fa(^e 

3ttfa|. ^atbieetfte ®t&ge }ut }0)e9ten biefelbe 
3Bet^a(tni§ tt>ie bie btitte }ut tietten ; fo l^aben ducb/ 
be9 beliebiget S3ettie(f aUigung / bie @(etc^tie(fac^en bec 

etften 
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ingletc^en 1>it itftt unb^citte }u @Iei(^t>UIfacl^en ber jtoep^ 
ten unb werten etnerlet> Ser^a{tnt§* • 

2)enn e« fe^ A;B=:C;D; fo ift/ mm man üon 
btc A> C, WUbige @Uic^t>ieIfac^e E, F, nimmt/ E:B 
=:F:D, 

9Rä« nel^mc Don E , F , beliebige ©leic^oielfac^e 
K, L, unb t)on B, D, anl}ere beliebige ®(eicbt)ie(fac^e 
G, H: fa ligt ficb/ n>ie im SSorigenv eweifen, ba^ K 
t>on A bajfefbe SBielfacbe fep/ »elcbe« L toon C ift. ©a 
A:B=:C:D, au(Jb,t)on A, C gemijFe ©letc^otelfacbe 
K, L, unb oon B , D anbete gewiffe @Iei(bt>ieiföcbe G, 
H g^macbt ftnb; fo iji/ wenn KZ^G, aucbL2IH* 
Sfiun ijtnb K, L ton E, F beliebige @Jetc^t)ieIfacbe, G, 
H t>onB, D, anbete beliebige @Ieicbt)ielfacb.e: folglicb 
E:Bi=F;D. 

$(uf &l^n(icbe S(ct bemeifet man ben anbetn gal 
[flla^mlicb/ ba^, menn A:B=rC:D ift, unb man Don 
B, B; beliebige ®leic|>bielMe M, N, nimmt, A:M 
=C:Nfe90 

ö^ote $um SBeweife* 3n bet bem SBetoeife 
Dorangel^enben .Sonftcuction fe^bn im @tunbtecte unb 
ber Jateinifcbfn 83er(ion bie ©orte £ ctüvs g^ep Wta^li 
tpir l^aben biefen notl^wenbigen Slu^bcudc jugefegt^ 

SDet S5ett)ei« ^at im ©riecbifcben Jepte, in gontj^ 
) manbini'ö Sateinifcber , unb in b^r ton |)einrid^ S^tigg ju, 
Jonbon 1620 gugleicb mit bem ©runbtepte bec etfien 6 
S3ucbec. ^eraju^gegebenen Ucbetfelung, n>e(cbet; !Satib 
(Stegor^ in feiner Sfu^gabe ton @uf(ib'^ 9Betf en in bie^ 
fet' ©teile folgt, ^intet ben Sorten, ,>SRun ift A:B=: 
C:D^^ Solgenbe«: aber ton A, Cfinb 1>U ©leicbtieU 
facben K, L, unb ton B, D anbere (» «tdxO beliebige 
©(cicbtielfacbe, M, N, ' genommen* 2)ieg ift unrid^tig ; 
hai SBort „beliebige" fann l^irr nicbt fiesem 8fuf^ 
fallenb ijl eS, bag meber 85rigg , ber bocb mit SRecbt bie^ 
fe« ffiort in einer ©tette beö i3--@a|eö.biefe« SSucb«, 

nacb 



fe|t/ mb t^tt fogat in i>i(jr ^ü&en M ert^ij^nten 13« 
e^ti mßlßits, tß »ic^t htt torliegetiM tmb m (er 
gmepten Don benen.j@te((ieQ/ t^Qrin e^ im 17« <9a|e t)ot^ 
fommt'/ xotiQzla^tn f)at , noo ei boc^/ ol^ne bet ®h^t:# 
l^cte ctmi }u De? ^6eit/ nicf^ gebulbet n>erben tann. 3^ 
feiner t)on biefen @teUen '^^ben bie |)erau<gebet bet 
^M#^ltr'£t|:te« ben 9(tt ibtticf » hv^s^ bujrf|ig^i(ben/ 
»a« ftj^^4tteir tl|)!Uft, foUejt* .... 

. S)kn4^lieben SEß^tte (tesrnnen in bieir Stellen bei 
1 1. J6a|ef btefel ^uijfH «ar. - 3n ber erf^en unb (e|teir 
mifftn jit pfytn, ^in^egen^ in bec gn^epun nnb.brittett 
fnb fit, mcnn'gleicb n^a^C/.gan) &bel^f[ij|i^> fo n>ie in 
i^er lioe^ttn SteKe 4m id/ »nb in &l^nlM^enr.®teUen im 
da* ttnb 23./ biefeiSnc^e^; ^e feilten a^er in bet (e^ten 
€JteKe im 213 ipte audb im i;^5« <Skt$e bei 1 1* S3n^e<. 

Sflote jum 3«fö|«» ©iefer 3ufi^ Efiel^e bie 
beutfcbe Uebeti^guns] t&^n t>on einem JUnfunbigea ^er, 
foelc^et i^n ftatt M o^fen S$en>eife« gab/ben tj^on 
cbet itgenb ein anbetet {)et«|i^debet/ ni<^t wn bitUfy 
fonbetn wn feinet rec^m&fiden ®teUe^ bie et in.btefem 
0n<^e f^Mtt^ mQnaf)m. S)et 93etfaffet bieftf giiftitef 
iDoIttr bemeifi^^ bag biet^topotttona^t6§en £, G, F, 
H aucb umgefe^tt ptopotttonitt mAten/ oba? ha% G:E 
=:H:F tt&te. Slun ift bieg ftepHc^r toal^/. ]^&n$t abet 
nicbt i?on biefem €5a|e bbet t>on beifen ©e»eife ab, 2>enn/ » 
loenn e^ ^i§t: SS^eÜ alfo beriefen ift, baf/ menn K 
.ZM\ M^ L2I,N fe9, »• (♦ n>. fo ijl^bieg j»at 
im S^eibeife bei @a|e< batd^t^n^ nw mtbt babuttb/ 
ba§E:Q;=iF:H, benn bieg iji.bet ©cblttgfa|r ©ä» 
^et ift bat // ttteit aifo beriefen morben , n. f* n>* ^^ ein 
gani falfc^et @c^(u§« $enn^ ba§, n>ennK:ziM» au<^ 
L ZI N fe^/ l^tte au« bet »0ttiu«fe|urt3 E : G rr: F : H, 
nnb an« bet 5* ^vtU biefed Stt#ö benptiefen metben mi^ 
fen ; unb bit^ i{t ntcbt geieif^di» SBit bettoetfen befi^alb 
auf ®a( IB, ben toit, fbitt biefe« 3^f<)t^^/ d«;^6tigen 
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jDcte« mitgct^eUt ^6en. ixifnt fU^t ffitt . e(n an^ee 

fonft noc|) {)cdu(^bat if^ / tini» teflfen ®c&n^e in txm S3ea 
tpetfe l^ö ^egento&ctigMt 0a|c$ (tegen. 

« • • ^ IT . ■ . . • 

$e;ft: (gig* ^26.) ?Wa(^c Don FD fcaffette ©ielfii«? 
<5e AG, baö üon CF Die AE ift: fo ifl (5, i;'«0 AE 
tH>n CF, unD EG t>on CD , ein @Wc|)t>ieJfÄt^e<. Dlun 
toar angenommen, &a§ AE t)on CF, AB oon CD, ein 
@(et(^ofe{Me« fep; fofgUc^ flnb EG, AB @(ei(^t>ie(^ 
fadl^eüonCD; folglt* (S/ L@0 EG=AB. JR^mmt 
man alfo auf be^Den ©eiten AE toeg; fo ijt AG=EB^ 
goIg(i4> i^, tt>e« Ae Don CF, unl) AG t>on FD, ein 
@(eic|^t)ielfac^e«, attc|> AG=:EB ifl, ebenfaü« AE Don 
CF, mt> EB oon FD ein@leicf>Dielfac^e«» IRnn i^ nac^ 
>em angenommenen AE oon CF , nnt) AB Don CD ein 
®(eic|»Dieffac^e0 ; foIg(i<^ ift EB Don FD taflfelf^e S3ie(:^ 
fac^e, bö« AB Don CD \% ^ 

9^0 te: 3m @runDtecte unb in Den baDon Dot^an^ 
.lenen eateinifc(>en Setftonen toirb in ber bem Seioeife biefe^ 

' <Sa?e«Dotange^enben6onjlcuctionDerIangt, [gig. b, beutst, 
feiert UcbetfO \>a^ EB oon CG baffelbe ©ielfac^e »erbe^ 
toelc^e« AE oon CF ijt; ^ai ^ei§t> e« toirb Derlangt/ 

, man foOe EB in fo Diele gleiche !t^ei(e fc^neiben, als in 
AE ber CF g(ei(^e Steife ftnb* 2)arau$ aber> ergibt 
ftc^ offenbat, ha% biefe €on{kntction nid^t Don Suflibeft 
i^txxhi^n. @uflib (el^tt nic^t e^et, gerabe Sinien, ge^ 
fc^n>eige anbete @r(§en, in gleiche itl^eileieriegen, atö biC 
er jum 9» @a|e beS 6. 93tt4)eS fommt (Sr Detlangt nie« 
maijM , in einer €onftniction ttxoai ju machen, tt>oDoti 
er Dörfer nic^t seigte, loie eSgema€|)t n)erbe, ober tt)a$ 
er Dotier ni(^t a(d eine Sorberung annal^m. S>a^er ^d^ 
ben n>ir geba(bte Conftruction in biejenige nmge&nbert^ 
mi^i o^ne Sn^eifel/ Sufßbe^ gegebeit ^att^, ttnb in 
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etlid)^ S^d^Ie jtt ftc(> fefb^ l^msuget^an tt>et&e. 2>tefe 
<Sonfhruction f[n^et fld^ auc^ in ben Ue^vfe^ungen au< 
^em Stabifc^en / ebtoo^I tattn ®a| ttnb S3en)tt$ ar$ 
genug üecfitfc^ jinb. Sacofe ^etetar, ber, fo tojelic^ 
ioei§, biefenge^Ieir iuetft^emerfte, gab tn feinem @untb/ 
neben ber ncbttgen 6onfitacHon, auc& bte fe^(erl^<^f te/ bie 
et/ tote er fi(^ bar&bee &tt§ert/ begl^(& ntd^t^abe a\\ß^ 
laflfen trotten / toeil fte fc^arffinntg fepy unb ben SBet^ r 
ftanb.tn.(Si;ftnbttitg 4§n(tcber Con^tuctionen &6e. 2>ie 
0enfetfe ttnterfcbetben ftc^ b(o§ in ber Sonfittiction ; tie 
im ©runbf epte rft^trt t>on einem ungeomettifc^en S3earbet^ 
tfc beffelben ^er. &ami ^at fotool^l bie sen>61^n(t(^e/ 
cU aticf^ bie richtige Sonftrnction aufgenommen; fu^rt 
.aber fo mtnig/ n>ie^e(etar/ ben@runb an, toarum hit 
eine ber (tnbern borgetogen n^erben m&fTe* 

$ert: Szepter ^all «« fep GB ein ©ieli 
f ac^e« oon £ ; fo ift HD balf^fbe aSteifac^e oon F. 

^ac^e oon F bof nh^mii^i Sieifac^e CK , n>e((^ef 
GBoonEift 2)aAGöonE, CHoonF^ ein@Iei*oieU 
f ÄC^e« , aber GB oon E , CK oon F, an^ titt &k\d)f 
bieffacbe« ifi; fo i1i(5, a. ©0 AB oon E , KH oon F, 
ein @lei(l^oie(fa(^e^. 0}un toar angenommen/ AB fe9 
oon E, CD oon F, ein ©leic^oielfac^e« ; foiglicb finb 
KH, CD ©ieid^oieffdc^e oon F, unbba^er (5, L ^*) 
KH=stCD. golgfid^ ifi/ nat^ ®egttöi^me ber CH, 
oucb KC=HD. aber GB ift oon E baffette »ielfacbe, 
tai HC oon F, unb KC »ar^HD; fo%Ii(^ tflHD 
ton F baifelbe 85ielfa($e, »elc^e« GB oon E ifi* , 

91 1 e : !&tefer (Sa$ begreifet {n>e9 g&Ue unter ft<^ ; 
llt% für ben einfachem/ ben erfien, fi^rt ber®runbteft 
ten äewei«» ®al^rfc()emli(^ mepnte S^eon, e«f6nnte 
(ep ber Ueberlieferung biefe< erften $afle« fein Seo^enbeit 

^aben 



/ 



. • 



"V 



48 ^mm SU 



♦^* ^* 



^d6en;^ iain feinet oer(i^me(tefi 9tt<sa6e Ms^iBitc^el 
feinet )>on bepben fallen ^etoauc^t loir^. tWit bemfeb 
ben SRec^te ^atti it auc^ fcen anbern $a(( fammt Um 5» 
®al^e au^la^en f6nnen* SBir ^a^en ben S3en>ei« bei 
^ipepten gaUe« gegeben; mett fte bepbe/ mie ber s- ®<^4# 
^um 33ett>eife beö i8» @a$eö ^iefe^ ^nd^d n6t^tg ftnb» 
^ie ani htm Sltabif^en oetasiflaUefen UebecfeQungea iie^ 
fern ebenfatt« bepbe S&Qe futilic^ 

JDer A. ®a|. Se^rfal^ 

«ffientt toim toiet ®r&fl|enr A, B, C, D, tiie etjjle 
4u bet in)e9ten biefelbe !8er^&(tni^ iiat, toithit brtrte iv 
ber\>iereen; bte etjie ober entn)ebet dtb^er^ ober eben fo 
9ro^/ ober Heiner aU bte i^eoee ifl: fo tji aud) bie brttte 
cntmeber Qth$tt, ober eben fo grog^ ober deiner a(8 bte 
werte. 

^irnrn b^n jeber beliebige ®(ei^t)ie(f ac^e>^ ium S3e9^ 
fpiel iai ^tokfaö^t; fo ift, (5, 5^ @0 »enn 2A>2B, 
üUt^2C>aD/ 3ji nun A>B. foifiaA>2B; 
folglicb 2C>2D; foIgtt4>C>D. ,3fi baljer bie erfle -^ 
gr6ger aB bit jmepte; fo iftau€(> bie britte gr6ger alibU 
üierte» auf i^nlicbe Mxt be»eifet man^ ba§ C=D, 
Aber C < D fep , wenn A =;=*B , ober A < B ift. 

91 1 e : Sßon biefem ® ai^e • macben bie ©eometer 
i[)ittftgen ®ebrauc|>; fo »irb er 5# 25* ©., 6, 31« @,, 
.11/ 34* ®M ^tii la^ 15% @» angemanbt S^eon 
fc^eint il^n auiS ben @(ementen oermiefen ju l^aben^ tt)eiC 
er il^m unb Stnbern ^in(ang(i(^ einleuchtete , n)e(d^e iit 
Don Unfunbigen aUgemein aufgenommene ,' aber oermor^ 
rene unb bunfle 93orfteUung oon ^roportionä(gr6§en f^att 
berjenigen richtigen festen , bie 5^ 5» @« enthalt. SSenti 
man finbet/ bafi auc^ ber 7. unb 9« 6a$ biefei S3uc^e^/ 
ml^t thUxQ fo einleu(^tenbunb(eic^t/ n>iebiefer/ fmb^ 

ertpie^ 
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erti>iej^4t^irt^n; fc tarn man triebt )mtifefo/(Sfit|o$tt« 
ot)ec (Suf.tibe^ metben auc^ i^m eine @teUe in ^en @(e^ 
. menten dngewiefen j^aten» 
t S)oii Mefem @a(^e nimmt i((p^oni S^teUi Setan^ 
(alpttit^y tte 5* ^11*^ be^ 5« 9. äfu^erft ftteng , abtt autfr 
^i^f)^ 4tnfrifii^ |tt tabe(n* ^l^^nUi ftn^ feine eigene 
fitem ;.^eit^ 126. feihed tu $ifa 165S ecf(6teneneit 
f^ei^erf^ergefifettten Stiffitoe^t r,^ni bet (Sigenfdg^af t/r n>e(j^ 
/( (t)e tie 5v iScIlArung 4U$fagt/ I&^tflc^ nid^t im ©eting^ 
/yipKit N(®o$.mit@eim{^l^eit etfennen; ifaf,vkmwtt 
/y t)ift fjro|>octfonolgt5fett Wc- erfte bie jwe^te fitetttifft^ 
^ ^t^ : Mti^mtibiQ bte tMtte bie loiette ä^ttteffen. ai&ffe ; 
^n>ie ßlöDiu« 6e9m 16. @.^M 5. S5* geft^^t/' ' 91»« 
sefle^tfrttDÄt Slot^ttt« :b'a< nictif au^bciStmiK^/ %iH abtt 
i^c^'Jtot^Si J3ei;anlafun9/ ei t^on i^m ju fageii; ^tt 
ktec Diw $^tt&i ati^tiiffxttn iSiUttt tctUlt nhf^mUd^ &<^ 
i^indbenSommanbim mit Stecht/ bag et biefesr €^^ mit« 
tdjt'^bW 'rrö* 16: 5. SB." bÄct^ue, gtbt a6et jjltt^ feinen 
»ei»ei*H>af&J> fonberalagt am Cnbe 5/ 14» ^6. ©♦ feti 
»et ^u^gabei; n etl^ffe äitt bet 0tdrtttt bet^topotti^n^ 
titib Bftrint^%jt#m f)ete)^ ^ti^n im t. Gd^oL .be^ 14«' 

&^ bei 5* %*; <|(^ tpi^n 4]ian nic^t 01^ !bii(4 '^i&ft 
attö'5/ 5» (S. bie Statut bet ^c^))oi;tiond(gt6gen ecfenneit 
m&tteik) ^(fic^a|ic|F^bet/S3ftoet»)un(eitf ^l^rölf^/^^^ 
^at i^h bo($/ j[o t)ie( mit befannt ift, i^ot bem getel^tteti 
SBatto» SliemÄnb gegeben; ""St f&(>tt i^Ä/ ^eite 32«» 

jftii8;be? St^tflt biefe« S34i<^f ^ iwat inbitwte/ #et fni^ 
Wl^'b^n^^ : ^tUd^ io|t et ^c^ ani bet nh^mli^^ft ^t^ 
fßmi:^p^^iP. be<|uem: ^t«etjr f&^ten; be§|«Ib ^abeti 
t9tt t^m feine (SieUe ^intet ben ®&Qen bon ben &Ui^t^Uif 
fticfee« ft^eKifffn. 
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© e t B. 6 a f. ß e M f * <♦ 

^ütb »iec ®t6gin> (§10* 27O A, B, C, D, 
l^topotttdmtt : fo finb ftc auc^ uo^efel^tt pco90rtümirt 

SRimmDonB» D^ getoif e @Ui<iitte(fadt^ E , F; 
]^on A, C anbete beliebige 6(ei(bt>te(fa(^ G, H* Shur 
ffep etftlicb E>G, olfo G<E. 2)a A:B=C:Dp 
Don A , C abec bte ©leicb^telfocben G , H , Doti 6, D 
anbete beliebige @(ei(bt^telfacbe E, F genommen flnlv 
ottcb G<Eiii; fo i^ (5, s-eOH<;F, 0betF>HU 
3ft bemnacb E>G, fo tflttötbF>R «tif &^ntt(be. 
$(rm>itb betoiefen/ ba§/ toenn JE=.G, auib F=:H» 
junb menn E < G , aucb F < H fe^n mA jTe* Shin toatem 
£,F Dj)nB,DbeIiebige®(ei(boie(fa(^e, unbG, Ht)on A,C 
anbete beliebige @(ei^t>ietfa(^e; folglich tfk (5, 5. (S«) 
B:A^D:a 

9^0 te: S(fl(& biefer ®a$ folgt (eiübt ätit Ut s^ 
(Stf Utun9# . mfi^aib i^m eine Stefle g(eiicb l^ii^tet beitr 
Dotigen geb&^tt ®ei^t nnfcbtcHicb l^tte man tl^n^ tm 
@tunbte{te/ ali Sufag pm 4« &(^t aufgef&^t» 6teJ^ 
bie Stoie tu bem uton^nttn 3iifa(e* 

gOBwifi Wtt biet ®rJf en A, B, C; D, bte «tfle 
A bon bet imt^tm B baftelbe ^telf^c^e ober betfelbe 
$^tl (fi; tote bte Ötttte C t)6tt bet>btectenDt fober# 
|Mt fic^ bie etfle A its bet {weisen B^ wtebtebrttteC 
ju ber bterten D« 

€tfler %alU (gig* 28.) @« fe^ A »onB, C 
Don B einetiep SBielfacbe« ; fo tfi A : B 2; C : D. 

Sßimm oon A unb C getotffe @(etcbt>ielfa(be E, F, 
nucb Don B, D anbete beliebige @IeicboieIfa(be G, H, 
ZSa nac^ bet fDotaw<fe(ttng A Don 6 baffeibe Stelfafbe/ 

weld^e« 



^tl^a Cl^n D, abtt E oon A, F t)on Cemertep SieU 
fac^e« ijt: fo ifl (5/ 3. 6.) ««^ E ton B, unb F ton D, 
ein 9Ui^itlfa^zi. ' SDun ftnb G, H t>on B, D ®(etc()^ 
j^felfac^t; falgUc^ ift, ,tpcnn £ ein svb^ui 9iHlfa^t$ 
Mn B dl^ 6 Kn B, /iti0 F ton D ein gt6§ete« Sielfoi» 
4)fe« 4«, ^ t)pn P; ba< ^eiit^ n>enn E>G, fp tfi aut^ 
F>Hl 9uf &^n(ix^e S(rt (&§t ftt^ batt^un^ bä§, toenti 
EäsG^ atti?) I!=H, nnb ipenn E<G, ebcnfatt« 
F<H feyn.mftjFe* UbctE, F ftnb »on A, Cbettebige 
CUeic&oielfa^e; unb G> H Don B, D anbete beliebige 
©lcic^oielfa(Jbe; fof8fi<^(5/ 5-€0A:B=C:D* 

B<9^*t^^ S<i^(* CS^S« ^9-) ®^ f)^9 A Doh B 
*ecfelbe Jr$eit,,ber C oon D ijl: fo, ifl A:B==.C:D. 

Slenn vüi^jtenn ift 9 oon A baffelbe Sielfacbe^ ba< 
D ton C ift; foigtic^ ifi natb bem erflen Satte B : A s=D: 
C; foisücl (5/ B.;e*) bur(& Umee^rung A:B==: 

(not<* ^^^ ^tn tiefem 6a|e machen bit @eome^ 
tev l^u^d^Q ®ebi:au0* Siiftf)ii Ifl er be9 bem 5* ttnb 6« 
6ate P^xo. fbvuifci. CfotitM bemeifl i^n nur ton3al^;t 
Jen, in feinen 'S^iDt^ l^intee bee 8^.C* Ui 5^ S«# miml{i( 
einige $4$ef be« 7* 9$. ,9ts^ttt babtp bit Ubfxd^t^ 
Ht^ bU DOC bent 7^ S3u(^ gegebenen (Sefl&cttngen ton 
peoporiiQnleten 3<t^I^9 iu. )efgeii> in »ie fern 5, g. Hl 

aucb auf 3<t(tf ^A .Qt(n>eQb!bot.ff 9» > ^i^ meiilet^ kommen« 
tatoren finben ti fcbmer, f &r bie S3e^au)>tung / ba§tieü 
nacb 7^ {^^1*^ ^ro|^ortionirte^ri§en oucb na(&5f ];* & 
propottionirt fepeh, einen SSetteii }u ful^ren« ^ ht6f\h%t 
\\^ bie§ (eiibt {»aet^h, ttie bod^otgenbe }eigt 

vxib ^ti ^^ A} «Ott ber |n>e9ten B eittbeber baf» 
fetbe 9telt(^> ob^ beefeibe: jtl^/ « ttie bit' bcitte C pon 

®irb im €5a|e^C beteie'fen* ' ^ / 

r , /^mieprjir*;. :.(SJj^3rt^):««febenfHer«tJ(fiett Afi, 
CD;) FE, GH; «nbnunfepbieetfte ABp«iberilt4N^t^il 

d » A Gp; 
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CD, We brittc EF »ort b«c »ImenGH, <t««rfe^) J5ttt#t 
fo ift aaü) in Weftm gotte AB : CD = EF : GH. 

. m fep CK »Ott CD, GL »pn GH ei«ctf«9 $^«if, 
iinb AB »ön CK, EF »on GLt>affel6e »ieJfocbc; fo ifk 
(S, C @.) AB':CKö:EF:GL; mm flnbCD,GH 

»Ott CK, GL etncrfe^ »ielf<i4>e ; Mgtit^ i^b (5, 4. H<»f-) 
AB:CD=EF:GH... 

* Unb wenn »ict ®r6t<n «a(^ 5, 5. (?. pt^pottio^ 
nitit ftnb; fo flnb^e c* aucb^ no^ 7, 20. @. 
V . @ r (l ( i d^. fEBcnn A : B = C : D, «nbA »on B entwc 
tec (in 9^elfdc(>«$ obec ein X^il ifi; fo tfi (ftel^e ben fofgenbm 
6a|D)<iu(j^CopnD bdff<(bd6ie(fo(be ob^c bevt^(fie S^eiL 
. B t* < 9 f e n 8. (gi^. 3 tf.y SBenn Aß : CD=EP 
tGH, «nb AB tton CD ein «ruc^ ift, fo iflE3F von 
GH bwfefftc S5ruc{>. 

@« ^^> CK ein J^eif »o«t CD , imb. GL becfe(bi 
$^ctl ©on GH; au($ fe? AB ein a5teJf«(t>eS »en CKj f» 
ifl EF}bdl na^ßcbe Sdittfae^e t>ott GL. : c0Hmm eoit 
GL böJW6e-«ieIfac^e M, bot« AB t>on CK ift; fb ill 
(5, C. €5.) AB ; CK = M : GL. JRutt fipb C» , GH 
®rei*»iclM>e »on CK, GL;. ba^eV i^'Cs, 4. 3«f.) 
4tB ; CD ::;= M : GH. Hbnü angenoittmen' twe AB : CD 
äEF:GH; folglich (5/9. «0 M=EF.' y^fefgltc^y ifl 
EFbrt(fribcl8ieIf<»dS>rwtt>Gi,: tt>«I<$e« ABötfn CR ifi; 
iai ift, EF (fisDon GH belfe»! f6tu<^, Ut A6 oon CD i% 
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^etm^b^n i>ki:'<9'r^0!rd«Mi(i%c&i<li''(^' 31.) 
Aj^B^vC, D, bie «(le A »oh tut i»«6ttn B tntiot* 

ttittt C ba(jf((6e $8te(fd(^/ oke t(vfe(6< $^ »bn »itt 
biettet! D- . -' 

' r(?l?f*t;8oit, eö^fpfA:B=CtDi ttttbAein 
SDielfiW^e« bwi B. « :^ -■ 



i »tarin E=:Ai iiui wn D baffcffte ^tetfä<^e Fj 
miA^i t>on B bk A ot)er tMe E ift / 

Sba A:Bz=::C:D, tinb ton ber smeptett 6, bet 
l^tetteiiD We E, F öUi^merfoct^ ftnb : fo 1(1(5,4* 3wf-5 
A:E=:C:F. . (Si^n ift A=:Ej folglicl^ (5, A. Ä) 
C === F* äüttn ift aber F ton D , unb £ ober A ton B 
f mer(e9 aJietfac^^ ; forgKcb tfl C ton D bai n&^in(ic^e 
®ielfa(^e, ttetcbe« A ton B ift 

3n>4pur SaH. SSfe? A:B=±C:D, itnbA 
iia J^il ton B. 

2>aA:B=:C:D, ft ijk (5, B. ®.) burc^ Um^ 

.fe^rung B:A=cD:a giun ift A ein S^etfterB, 

feo« ift,ß m tBte(facbe< ber A; fo(g(itb ift/ nö^ bem 

i^origto %aVit, D baffefbe S3te(fa0e ber C, ba« l^ei§t/ 

C ton D betfeCbe Jt^etC, ber A ton B ift 

SRote: S)iefer ®a| otrb ebenfalls oft in Settejfen 
mberer (Si^ ^ebraucbt. fSihtf)ii ift er bep 6 / 9. ®/ 
S^eon fcbeint tl^ , aui bem in ber SItote {um ®a$e^ A 
trtt&l^nten ^runbe, aulgefaffdi ju ^aben; 

$ejrf: ©« fepen AB, BC, )tte9 ungUfi^ @r66en, 
unb barunter AB bie sr6§ere; autb f^9 ^ ^<n^ anbere, 
beliebige (&tb%^ : fb mtrb bel^aiq^tet , bie AB ^abe jn ber 
D eine grbgere S)er^&(tnti aK bie 6C }u ))er D» «nb B 
:}tt ber BC eine grbfere Sßerl^^f tiii§^ ali }u t)er AB* 

aSenn ton W bepb^n AC, CB biejenfge @)r&f e, 
itel^e ton il^iien ni<^t bie grpgere üft, ni^t fieiner af9 
D ifi; fo ninim(gi9* 32*0 ton AC, CB bk 3tt)iefaiEben 
EF , FG^ ®enn j^ingegen btejettige , ttei<be ttn i^ 
tei^ben At, CB ni<bt bie grtgere ifl, f leiner aW D Ift; 
(5^8* 3«^ unb 32^) fo »irb folcbe, e* fep min eirtmebÄ 
AC ober CB, tertielfaltigt trgenb etnma^I grifir 
.a(« D fepm fBertietf&ttifle ^^ bi« fie grbger all P ge^ 

»or^. 
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54 €ufl^ ^emettfe 

toot^eii/ 9n% e^n' fo tfe(e Statute nimm aud^ Me oiibere, 
fp;bag EF üon AC, FQ t>on CB bäffette »Wfa*c fep* 
%oldm if^Smot^ EF d« aiic^FG gt6§et d« J>^ SRtmm 
in jebem ^atte t>on ter D ba« S^^^^^^^ ^ > ^ ^^^9^ 
fac^e K, nnb fo fort (mmec ein Slta^I me^t/ 6i^ ba§ tu 
ouf ein SSielfac^etf free P fommft/ ba$ gnecft gt6|ec att 
FG fep*. @o(d^e« SDielfac^e fep L, nnb K baöjenige 
i3ielfac()e itt D, melt^« }ut&(^t f leiner a(& L. i^ 

^a o(fo LDon D M^enise Siel^c^e ifiv wtlibti 
«ttetft8c6§eraWFG; fr iftKnicfet gc6get: aI«FG, dfö 
FG ni<^t f leinet aii K. Unk ia EF t>on AC. FG wii 
CB ein ©leicbrielfac^e« ift; (o finb (s/ 1- @0 FG, EG 
l>on CB, AB @(eic^t)ielfa<ie« SHun t»at gegeigt motbeftf 
ta§.FG nic^t f (einer a(d K, unb mdf bcr ^on^itction i^ 
EF>D; fo(8(i*bie8anieEG>K+D. 8tbetK+D 
:=L; folglich EG>U «un tjl FG ni*t>L, unb 
' EG, FG ftnb tc^n AB, EC ^teitbtieifae^e/ awi> L t>oit 
D eilt atikut beliebige« ä)ieIfa<be;^fof^(it^ (5/ 7»@*> 
^at AB 2u D eine gt6§ete*S^erl^&Uni§ alS^Ciu IX 

Setntt mirb behauptet/ bie D l^abe {u bec BC eine 
gr6gere SBecl^ältnig/ öl« ju ber AB. 

jDenn mit S3e9^bel^ä(tung Ü0i:i$er-€onflntction (ä§t 
ifl^ auf &^n(t(^e3(rt }eigen/ ^a%^ L bie FG, aber ni(!bt bie 
EG, übertreffe. Sinn ift L ein Sielf «$e« becD, FG abtt 
.tinb EG ftnb anbete beliebige Sieifac^e ber CB, AB; 
$o(g(i(^ l^at D }tt ber CB eine gr&gete IBet^ttmfi a(« jn 
fcerAB. 

ülctt: 3nt Sßemetfe biefe« ®a^e«/ n>ie er ie|t im 
v®runbteste boftel^et/ ftnb' ^mp $&tt6 r(®tt^e ben 93e^ 
toei« in |>erbagin« ober @tegot9'« Slutgabe). ^i^^em 
«rflen gatfe (gig. 32^,) ifl AE<EB; unb &ier fof^ 
itot^menbig/ t>a% He, bai IBielMe bon EB, gr6§et 
fiep a(« ZH, bat ®{ei(t»t>ie(fa^e oon AE. über biefe« 
SNelfac^e ber AE ift, ber Sonfttuction ndcb/ gr&§eratf 
4^, ba^er bejin H0 grb§er al« A fepn birb. tCflein 
In bem itpepten %CiUt, n>orin n&|m(i^ EB<A£ i^^ 

fanrtr 



%in^a J8tt($. 
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fmm oJtaMÜ^I ZH> A) bennnoc^ btc Hd< A fcptt« Zäfytt 
Ü^tS^df wn^Uv A ttin S3te(fa^e$ nehmen/ bai imvft 
dt6§er aiS K obet He fep,. loeil Die einfache A >K ifi 
IDkt n&tl^tgt€ I)en Ut^eNr (iefe« ^etoeife«/ einen Sl^eif 
ber eonjittttction {u andern. (Sc anbette aber auc^ Dl^ne 
Slotl^ , tn Mefem {toepten gaKe^ einen onbern S9ei( ber 
Confti^ction/ bet im ttflen angetoitnbt mat/ n>enn ev 
na^mtic^ peclan^te/ man fofle oon A ein S3ie(fac^e< Nf 
nehmen /^ n>e(4)e< . juerft st66er aii ZH. fep; benn er 
fonnte t>^n A ein SBielfac^e« nehmen/ totliifti )uet(i 
fit&fer att HG ober K mar/ gerabe n>ie im erfien gaKe* 
JDiefe K gebratMbt et/ litmlid^ o^ne Seitre^eifung / int 
Setoeife bei^ber %hUt, ml^i in totittt nidfti bitnt, a« 
^§ ti jkn Semeift mettliitftger ma^t Sto(b gibt ei 
(inen briuen %aü, beifen im S3emeife gar nic^t gebac^t 
loicb/ ben n&^mlicb/ mo AEim ctfttn, ober £B int 
Itoepten gt6{ler ali A if^. S((äbann mu§ man ton A£ unb 
ton £B &lz\^^\t^0^t , tttoa bie Bmiefac^n/ nel^men^ 
tote e< tn ttnfetec Sudgabe gefc^e^en ift/ in meiert alle 
^tte sttgleM^ ertoiefen (tnb« 2)4tauö erteilet nun too^O 
ta§ !l^eon/ ober ein anbetet/ 2i<m(ic^ngeometi:if($er 
Herausgeber/ bief<;n ßat^ entftettt ^abe« 

Znu erjiit4 (Stfl* 33) c< Me A fi>. 
tool^ (^tti diKl^ B stt ber C einerlei $Der^&(tni§; fo toittk 
6e^au)>tet^ ba§A=Bfe9« 

2>tnn mite bai ni^t, fo i(i tine t^on U^nen gr6§er. 
Qi ft9 A bie gr&lere ; fo (äffen ftc^/ nac^ bem ootigen 
tkioeife« bonA, 6, gemiffe ^leid^öieifac^e >t unboon C 
ein gemiffei S3ielfa((^e« aogeben/ oon benen {tbar hat 
Qielfact>e ber A, aber nic^t ba* tBie(fati)e bec B, ba« 
Cielfo^^e berX öbertrift* ($« fe^Kn D, £ oon A, B 
etei^i^lfac^e / unb F ein $ie(fa4^e$ ber A fo bafi.jmar 
D» aber ni^t £^ bie F äbertteffe. 2)a nun A : C=;B : 

C. 
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C, tiftb D, E, Dott A, B, ge»iffe ©leic&bitffti^fc Hh^) 
F mmtlfadfti ber C, unb.D>F iftt fo ift(5/5-«>) 
E>E* gi«n »at E mc^t>F; mid^ti ein4nber »t» 
becfpric^t $p(9(i(^ muf/ toeim A:C:;=:B:C4ft/ o^ 
A=B (et)«* : 

Swepten«. g« ^abe bw C $u bei: A uiA ju be« 
~ B eineclet) 93t;^^(tm§ ; fo toitb behauptet/ ba§ A =::=:B fe^« 

5®irebie§ nii^t, fo fe? A>B» äJinn ifi, »ie im 
Sortgen g^seigt tüorben,. F ein getoifTe^ SielfacM btt? 
C, unb E, Dv finb, @leicbt>ielfacbe ber B, A, in bec !tet^ 
ba§ itoat F bie ^ , nicbt aber bie O , übertrifft. S)a 
C:B=:C:A, nnb F, ba« »telfacbe ber et#en C/Me 
E, t>ai SBielfacbe btr B^epten B ^ . fibertrifft; fo toir* 
Ätic^ (5/ 5* e-).F, Da« a3ielfa(^ie ber britten C, We D; 
ba« SJielf acbe ber t)ierten A, übertreffen, aber • F Äi(er# 
traf bte D nicb.t ; toelcbed etnanber n>ib€rfpricbt %fAp 
ticb mu§/ toenn C:B=:C:A jft, A==:Bfe9ir^ ?- . 

ülott: §Qir f)aben ben 93en)ei« biefeö ®a|eg beutst 
liebst: «enttQicfelt/ a($ eö im ©runbtegte geft^^en i^. ^ 

© e tf 10» @ « !♦ 

/ , - • 

• . ■• _ ^ ..••■, w ■ 

?;e>:tt ffirfllic^. (St9-33*) ^ ^^be A ju C eine 
grbßereSBer^äUmg/ al« B ju C ; fo »irb behauptet/ ba% 
A>B fep. ' 

©enn ba A ju ber Cf eine gr&gere »etJ^illni^.bat/ 
üW B JU ber C; fo laffen (t^ (5, 7. (S.)t>öttA, Bgerf 
tPtjfe @(eicbt>ie(facbe D, E, unb Pon C ein gemiffeS IBie^^ 
fad^eö F, in ber Jfrt angeben^ bäg t>QS Stelfacbe F> 
ber C itoav pon bem 95ielfacben D ber A , aber w(äbt atic^ 
Don bem aSielfacben E Per B übertroffen metbe« ^Ptglic^ 
tftD>E; folglicbift, »eitD, E t)on.A, B eWebmeU 
facbeftnb, (5, IV. @0 A>B. 

^wctjUni. (ii f)abt C }u ber 6 eine ith^tm 
/^ ©er^iltnig att stt ber A; fo »irb bel^aupiet/ bag B<A 

^ ^ JDenii 






57 



Denn tt <tnb (5, 7; (?0"F rfit gewfffrt ÄlifföcM 
becC- uttb E, D getDifTe ©Uu:^t>idfa<^c becB,. A, fo 
>a§ F jtüflc bie E, tiic^t*4(et öu^ We D übertrifft, 
g0l9lrc(>iftE<D, «nb^E, D »on B, A mid^Pi^U 
mt ftnb^ fo ift (5/ IV. @.) B< A. 

9) 1 e : @ä toat n6tf)ig/ fSt biefen ®a|' (inen aüUvn 
SEitn)et$}u geben/ babet in ben ®riecbif(b(t^ tinbSateinif^en ^ 
tbi^gaben.nicbt*a(bt unb genau ift ^te fS&rtec @ c 6f e rv 
®I e i 4), S l e i n e c »erben in einem anbetn ©inne t)on®t& - 
#en/ in einem onb^rn t>on fBetl^&ltniffen gebraucht/ mie bieg 
^^ 5/ 5*7* @* bettt(i(^ et^efitt Satt un« atfo etnma^( oh 
tiefen @r((&ntngen ben S$en>ei« be< 10. (S^|ei ptäfen. 
^vlatim: ^/^^ f)(ä>^ A )ti ber C eine $r6§ere S3ee^&(tni0^ 
y,al« B gtt ber C; fo bel^aupte tcb, bdg A>B feo* 5Öite 
,,Anicbt>B; foitoire'erttmebet A=:B, obetA<B» 
//SRunfann A ni(^t=B fepn^ »eil fonfl A, B ju bet 
,^C biefelbe $er^&(tnifi ^aben mitten« ®ie l^aben abinr 
/, niö^t bieftibe »etbif tniß %w ber C • f olgJicfj i jl aucb A 
^.nicbt ==sB/f U>af SBetoeifenbe bfefe«? ©(Wuftell^ lie^ 
l^ierin: SBenn A:t;=:B:Or^^ nnb man nimmt ooh 
A, B beliebige ®(ei(boieffa(b'e / au(b ton O ein demtffe< 
t&ulfa^ti: -fo »ii^b/ »enn ba« Sie(fa4^e t^on A gvbiget 
ül« böd »teffacbe ber C ift,.au(;b Ätaft 5/ _5* @*'ba« 
Cielfacbe bec B gt6§er a« ba« S^ielfacbe bet C fe^n. 
SJbec ba na!bbetS3ot<iu$fe|ttng bieA ju ber Ceinegrbgere 
$ßer^Ä(tnt§:^at, a(« bie B$u berC; fo (äffen flcb fttoft 
5/ 7* *• wn A, B, 9etwffe®Ieicbt>fflfacbe/ unb oon 
C ein gemiffe« »ielfaube* angeben, fo bag jioar ba« 
©ietfoi^e t*r A , aber n<<bt bui »feffatbe bei? B, gtbget, 
i« bo* f&feJfacbe ber C fe^, I>iefe« aber »tberfpricbt 
tem fßotf^erge^enben gerobe jtt. S^(d'i^if^^t^i^^^=^^ 

3e$t f%t bet »emeiö fo fortJ //«Bein eben fo 
„ti^enig ifl A<B« S)ie im entgegengefeijten gafle tohtf 
>,be ^tt ber C bie A eine Heinere SBec^aftni§, «tt bie B, 
Y/ ^oben. SDun xft biefe« nicbt ; f olglicb tf^ an4 M4ft 
^<B" u. l tOt e« l^eift f)\«, bie A »firbe }tt bet 



5$ em»u mmmt 

C eine f((toete.6er^i(cnCi^ ott bte B }tt >et C, ^totj 

tbit, ti^l^a hafftibe ijl/ hüB toütit )u ber C eint 

gt&§e(€JB<tr^(tnitr q(# MM gu bec C, ^abtn. 2)tej| 

^ei§t Äwft 5/ 7..if*/ f« »erben (ic^ ton A, Bgennfe 

@leic^t>te(fii^e ttnb . t)on C ein gemiffe« Sielfac^e 4 fo an» 

feben lafien/ ba§ i»ac ha& IBietfdc^e ber,B, aber nic^t 

attc^ ba« Sieffat^e ber A, ar6§er M ba< Steffacbe bec 

C fep« Unb ba toar |u bemeifen ^ ba§ bielg niema^M ein^ 

treten r6nne/ toenn bte S3er^&(tnig ber Aju ber C ^rbfet 

a(« bie 83er^ä(tni§ ber B ja ber Cift, folgßcb barjtftl^tttv 

i^i in biefem Safie M SStelfac^ ber A ftm ^oi ^itU 

fac^e ber C übertreffe/ menn ba^ SBietfacf^e ber B baifefbe 

ibertrift 2)enn/ fobdib bfe§ ern)iejfen ifi, fo erM^b 

att(^/ )>^% bie B (u ber C feine grogere Ser^&ftnif/ a(# 

bie A iu ber C» ba^ ij^^ A ju C fett^e f feinere Qer^It? 

nig, d($ B jtt C, ^aben f6nne. !&iefi aber ifl imSSe? 

i^etfe itt lo. ®a$e^ gar nii^t barget^n* < SÖ&re ber 

xo« ®a$ einma^l ftreitg erliefen/ fo m&rbe tt unmittelbar 

«u< i^ folgen; ba e< ft($ ol^ne tl^n nic^t (eic^t ertoeifesi 

l&gt> loie 3eber be^bem SBerfuc^e ftnben toirb. IDa^et 

ift benn ao4if berSetoeil M io*6alge< triebt befriebigenb. 

SDerjentge , ml^tt ben im (Sntnbteste Dorl^anbenen 9e« 

ipeff be< 10. @d^ti, ^att beä S3en>eife$ «on(Sitbopn< 

ober (Stt((ibe< , gab/ fc^eint bon bem üj^iom, eine ®r6§e 

fann nic^'t jugleic^ gr6§er unb ((einer ati eine anbere 

fe9n/ tofld^i, ton ®r6fen aufgefagt^ obStg 6kir i^, 

rauf IBerl^&Itnit eine irrige Stntoenbung gemac^ ju ^ben^ 

fl^a« einem unb bemfelben gieicb.ift/ ift felbft g(ei^/ ift 

itoav, ppit ®r&§en gefogt/ ein ^icbfi eoJbente<i Sgiom';. 

.Aber @9f(ibe^ gebraucht e« nic$t^ toenn er betoeifet> ba§ 

.einer unb berfetben Serl^(tni§ gleiche l)ecl^&(tnif e felb^ 

g(ei<^ ftnb/ |onbern t^ut btefen 8el^rfa( im 1 1. ®a|e aui^ 

f ttJ^rlid^ bar. S)a§ aber ber Semeiö/ me(c|^en toir in beii 

jit%t: gefeilt l^aben / mit ^ubopu< ober (^ffibe« S^etoeift 

gan) berfetbe fe9/ (igt fi^ faum in 3n>eife( }i;e^en/ ba 

^(^ bie Spnclufion b(< ^p. ^^eorem4f tu^i unb gerabe io 

au« 
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|tt € eine dv6§ete S3er^ittm$ ofd B )u C |[^üt, Unb Do» 
A, B^ geioiffe ®(etc(^<>te(fac^^ oon C (ein detvifferSieb 
fa^ti, gemac^ toecben^ af^ann aber ba< fßtetfac^e b» 
6 gr6§ei: aM ba« Steifii(^e bec C ift, oucb ^ai 9)te(fat^e 
ber A gr6§er oltf ba< Sielfa^^e bec Ct)^9/ toitb fobe« 
ibtefeti* 

e« fepen (Sig. 34*) ^^ ^ ®leic^t>ielf(i((e Don A»B, 
itnb F ein iBielfac^e« DonC, foba§£>F: fotfkan^ 

»>F-' * . : ; - 

S}a A )tt C ein^dc&fieve Secl^Itnif ^ aW B jtt C» 
^at ; fo tfl (5, lo^ «.) A>B. 8ol8lii!&tjl D, t>aima$ 
fac^e ber A,* gt6fiet att^ £,^ bafFe(be JBietfac^e bec B^ 
»m ift E>F; fp(gU(^ umfo me^ D>F. 
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eine geifere Setl^&(tnt§/. ali bte btilte ju bec »iecten/ 
bte btitte abec }u bec oiecten biefelbe S)etl^&(tnt§ , tote bie 
f&nfu )ttc fe4^Steiv^ ^at: fo (a§t ficb mif ^^nficbe 9ct 
temeifen / ba§ bte eri^e ^n ber ^toe^ten eine gr6§ere S3er^ 
^ttnig^ (Ai bie fftnfte ju ber fec^^teti/ Ig^abe; 

Sßote: 3n €iunmanbini-^, Stoigg*« unb @re^ 
fiptp't tteberfe|iingen fttfyt im SInfmge be j SSeoeifei t 
^^tmb bd« Sietfotibe bec C j^bertctfft sn)at ba< Steif a^e 
„^t B , attit bai Sielfac^e bet E Äbectrtfft niibt bot 
^,S9ietfa(i^e bec F.'' 'Z>ie§ t^ lo&ctiteb au« bem @cte(^ 
i^tn &becfe|t SfOetn ber ®inn focbert ofenbac, baS 
m9 ^eife: //fo bag bad Steffac^ ber C }n>ac bai Sieb 
//foc^e berl>» aber ntt^e ba^Sielfacbe berEba« S3te(fa(^c 
y/bec F fibertreffe. '' ®o natb ber richtigen 8e«act be«^ 
beffect fanb ftcb* au^ biefe ®teffe in ben ersten {(umgaben 
;ber eunutite ^noi:^: ber IBerfion be< €ommanbini/ loeic^ 

1« 
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, €ttfKb^^ita^e 

i^insegen, toenigf^enö in tec t)om ^at^tt 1747^ i^bt(|(Sl 

Stod^ I^h6ea n>it &i€fem®d|e /einen 3ufa| gtseboi» 
(«er Jbep bem so. unlf isi. &a^ btauä^bat , unb e^en fo 

iiÄi^Hc^, meber®ii$ fetoftrift ' 

. ■ ■ . . ^ • ' ' ■ . . . 

$>'e r 14. €5 a t» 

$ertt ^tflU«^. imkwtitcUntf^^ntbtts 
Cf^ung-].- , - . 

Swe^ten«* (gtg. jsfO 6« fep A=C; fo {j| 
(utc^ B=sD. SJenn/ l)a A:B«=iC, Da« ifr A^ :JD; 

©ritten^, (gig* 35'*'*> @« fei» A<e;; ^ i^ 
and) B<D. $D4inn, i^a C>A»' unb C:D=:A:Rt 
foijl/ nac^ bem crften gatte , D>B, ba«ijlB<D. 

9^0 tc: fdipfy^b^n e$: f ur rat^fant gcacl^tet , an^ 
bie ^^beng&tte/ becen S^emeife Der @tunbtect nic^t l^t^ 
lHn)Ui.uf&gen , ba il^re S3en)eife dtit bem S^emeife Ut ^u 
^en §d((e« nic^t i^^ereinf omment ^ * 

S) e r 17. @ « f. 

$e)rtt 0Unuin)bn A£, E6, CF, FD UlUbi^i 
«Mei(^»ieIfa*<tGH, HK, LM, MN; t>j>n EB, FP 
a&ec toiebetr nod^ anbete htlxtf^t .®iä^wl[«i^t KO> 
NP. ^»a GH t>on A£, HK ~»on EB ein @{(t(^et<{? 
^fot^e« ifr; fo i(l <»u(^ (5, i. ®.> GH »on AE; unb Gli 
«on AB ein @(et(^t>ie^4C^eö. S^n ifl GH oon AE, 
I^M t>on CF ein @(et<i^eie(f ac^e^ ; f o(g(i4» t(t GK »on 
AB fo t>re(f<u^, wie LNf »on CF. :. ^cnet/ ba LM»oit 
CF, MN Don FD ein @fet($»icf^4)ed tf^; foifl(5/ 1> 
e.) LKf »on CF baffel^e Sietfac^^, ba« LN »on CD 
ift SRun n>ac LM »on CF , GK »on AB ein ^Uü^xAtU 
ia^^x fo(g(i(^ tfi GK »on AB.fo »Üe(fa#/ toie LN »o« 
. CD; 



CD ; dfo f^b <SK; U* »bn AB, Ct> m\^r>itlt<i4^i 
9BkUi/ -t^t'HK »on E&, MN von FD ein &Ui^^<U 
fo^e«, abtvauiit KO oon^B, NP t)on FD -ein @{et(^ 
»te(fa#t« ifV: fo ifi C^> i< 6.) HO t>M ES fb t>t((fd(^/ 
»ie MP tM)n FD. -Sw AB : BE = CD : DF , mt bo« 
AB; CD tHe ®(eti^telf<t(^eh GK, LN , a^er »on EB< 
FD ontete getotfre €Hctic^iitfa<^e HO, MP gendmtntit 
pnb; falift, <,5/ 5.@.)»enh GKZHO, ou<^ LNZ 
MP. SBenn al>crGH>KO, fo ift axk^, ttxnn jit 
»«9i»en HK ^tnjuf ömmt, GK > HO ; dlfo LN > MP j 
«Ifö , naW SBeflna^tne- bet MN ©en SBe^ben, LM > NP» 
gbfdH* 1^. »ennGH>KO, Ott* LM>NP. Cbeit- 
fft (i§t (i<^ bcweifen, fcöf, »cnn GH=KO, '<tu(^ 
LM=NP, «nb wenn GH<KO, ati^ LM<NP 
fepn-ttxtb«: gittrt finb GH, LM von AE, CF be(te^ 
bigc @tekbt>1e(f()(be/ unb KO, NP »»n EB, FD^mbere 
itiKbi^t ÖltHc^ttielfatbe. Sefgfi«^ AE:EB=s:CFjFDi 
' Dlotc Sl^ic '^aben bi« gofge bet ©cbt&fTe in bie« 
fem S9^n3>eife/ bttcc^ einige SB^etinbecungen/ natj^dit^eif 
geoebneti •, ■ * 

. . ' ' '• ■' ' 

$<rti «0^a^:^< t>on AB , BE, CD,< Öl?, beliebig 
©fel<b»i<if(J(^e GH, HK, LM, MN« '»i)n BE, DP 
Itbet »iebec noi^b anbete beiiebide@(ei(bbie(fa(beRO, NF! 
2>a otfb KO, NP ®t<ic^wetf(J<b< ben BE, DF, un« 
KH, N}^ ti>bn benfefbün^c^ten @(et^iMeI^e f!ttb: 
f>i^= »enhKorZKHf öti<^NP:ZNM. ' - i' • 
• »nn f»'9 X^9, ^6^) ti^U^ KO nic^t gtifet d« 

KHV ^fi». wirb ou(b t^P'itiilbt $«%« «f^ ^^^^ ft^n* t>» 
6», M' $(ei(^ie(f<r(be bon AB, BE finby «nb AB 
>BS}0iioift (s? ni.©.)6H>KHi «iwKOifk 
i^>'im, foiflficb^Jjk <SH>KOf «f a^ftfii^e «rt 
fbiüb btwtefen/ bag''LM>NP fe^. * $b(^i<^; tbenn 
O^nifflt i>KH i^^. f# tbi^ «w^ Gif r b<r# S)ierf<Mbe 
>'V > be« ' 
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m^UiöflM, tXkifÜiüfaäftUtCD, 3rif§e(al« NP , M 
Steif a€|)e »er DF» fe^m. * 

Stüepceii^ (8tg> 36\> fe^ KO>KH; fo »ir» 
itt(&, tpie gejeiflt »or»en, NP>.NM fepn^ Zu »ie 
0an)e GH t>on bec gangen AB »afpelde Steif oc^evifl, toeb 
ij^ti »ie t>on »et: GH n>eggeiiom]nene HK t>0n »ei: nitti 
AB »eggenommenen BE ifl; fo ift (5, 5. 6-) »et IKeft 
GK t)Dn »em Stefte AE »a« n^l^mli(^ Sielfa0e/ ^mi^ft 
GH wn AB) o»er anc^ LM^ t>on CD tfi. |(tif gleite 
fBetfe tfl/ toeil LM t>on CD, »te wn LM meggenom« 
mene MN wn »ctr wn CD megg^nommenen DF, dnec» 
Ie9 Sielfac^e« tjt, auct^ (5, 5; ®) »i^r Stefi LN wn bm 
{Refte CF einKolc^e« Stelfac»e9, t9te »te ganife LM t>on 
tetr ganjen CD. fßun n>aren LM wn CD , GK t>ot| 
AE> @le|(»t>ietfac»i;; f0lgltc() (in» GK t>an AE, LN 
»on CF* ®letc»t>telfacf)e. S)a a»er KO, NiP, t>on BE, 
DF €)let(»ttelf<u^/ un» ton jenen KH, NM aut^ 
^ieit»0ie(facf)e »et BE , DF n^eggenommeKt ftn» ; fo fin» 
(5/ 6. ®0 »ie Stefle HO» MP »enen BE, DF ^tt0e»ec 
^ietc^ / o»et »oc^ oon tl^nen @let(^t>telfa(^e. 

m fe9 alfo iuerfl H0=J8E, «n» MP=DF» 
jpaAE:EB==CF;FD, ttn»t>on AE, CF »ie @let(^* 
itelfa(»en GK, LN genommen flu»: foifl(5y 4^*3«0 
GK:EB = LN:FD. a^etHO=BE; MP=©F; 
folglich GK : HO=LN : MP. golglt* ift (S/ A. e.> 
»enn QK Z HO, öu* LN Z MP. 

. ««fe^en (Sig. 36^).J»e9ten<HÖ, MP öiet^ 
•telfat^e »et EB^ FD. 2)a AE:EB=C?.:FD, tin» 
ton AE, CF »i^ ®Irtc^ttrlf<i^eA GK, Lt^, .a»et bon 
£B, FD an»ete »titebtge @(etc^t»felfa(»e HO^, >lP:de^ 
wmmen'fin»; fo tjl (5, 5. €•)/ ««nn GK^Z^HQ«, ,««♦ 
LNZIMP; toeldi)e< g1etc»fafi<tm Dotigerv S<>Be, tNitgcy 
t^an n>at« &)enn«i)a^]et GH>KQ» tin» UMti jnmnnt 
auf (e9»en ®etten KH tteg; fo totf» GK »te HO^ oftto 
Iftn ottc^ LN »t»; MP> . »n»^ mm )V SeQ»cn ^|e :N>I 
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^iitjufommt/ Me LM Wi; NP ibtittt^ttt. iTlfb tüft^ 
iUvttifft GH bie KÖ , aixd^ LM We NP fifeertt effetr* 
«ttf a^nli^^e «5ttfe lißt fi<^*art&ttn, bag, »enn GH=: 
KO, ober GH<KO, i^, 6\id^ LM=:?NP, oberLM 
<NP fep. 3n bem galle, n^orin KO nit^t gr6§tt af* 
KH tfk, loot ften)iefen/ b(i§ GH ftet« grftger a(» KO» 
linb ebcnfaH« LM>NP r«?^ mun flnbGH, LM, m 
AB, CD WUbige ©lelc^öteffac^e, unb KO^ NP^ t>oii 
BE, DF anbete beKebise®(eic^bie(fad^e; fol^^ic^ i^{si 
j. eOAB.:BE=(:D:DF. 

01^ t e : S)er ©etöei« biefe« ©ü|e« Ift öuf feine 
tteife ton (Suflibej ; auc^^ tft ec ünmet^obifd^« JDenn et 
cS n)ttb' batiii Mtau^gefe^t/ baß e< ju brep gegebeneit 
®tb§en/ mobon n>entgflen4 sme^ ^Itidfattig finb^ eine* 
feierte ^tbpof ffona(9r6ge gebe* <S^e aber bieg nic^t betoiefen 
toorben/ fann ber ^tmii im @Tttnbtecte iitc^t beftiebi^ 
$enb fepn. S)enn e0 t^itb o^ne aOen S3etoet< angenom^ 
men; e< (&gt ftcb <tu(^ ni^f^t/ fo t>te( itb einfe^e, mitteift 
Ut t^ot^etge^nbenf (S&^e bett)eifem Obige ^e^auptung 
dM ein Stfioni/ leintet ben Srflarungen be« 5. 9u^tt, anff 
imt^mtif tok&atiui, önf bie autotit&t 'anbetec 9u^ 
leget/ ti>oate, ift t)(llig tlnf^attH^. (Suflibef ' loenig/ 
fttni beweifet fie nic^t; seigt md^ etfl im 13. 6* be< 6^ 
Sttc^e^ bet Elemente/ tok eine biette ^t^opottionolgtige • 
^tfunben tioetbe* Siu nimmt et etnoa» in bem Semeife 
eines <5a|eS an / baS et nic^t totl^et bemiefeii l^at/ obee 
too9on nic^t n>emgfteni bie 9)f}6gli(^feit an fi4^ Hat t^^ 
5Din^ dttö dtiem ni4^t ebibenienGn^e fann fein eDibenter 
6c^(ttg gesogen n)'etben. 2)al^et^aben mitinbieCteff^bet 
^etgebtad^ten iBen>dfe</ ben n^ol^tfc^einlic^ Sl^eon obet ein 
Snbetet ^tim ächten (Snf (tbifc^en/ bet i^m }u n^eitl&ufg 
potfäm, itntetf^ob/ ibiebet ben b&nbigetn Semei< gefeilt. 

(So tote bet 17; ®a('> tpobon bet ig. ^etnmgc^ 
fe^tteift/ mittefflbe« 1. unb 2. ea^tt biefe«9ttc^< bu 
tbfefen^Ditb/ fo mng an^ free ig. bttt<^ ben 5« unb 6, 
>ieoon bem i^ ttnb p* bie Hm^efe^tten ftnb/ batgetl^it 
'' • . /. . . tpet? 
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merbm; «uf |E^efe Ktt ^6en toit unfern S3en>ei4 dtfn^tt 
jbtt 5. unb &f &a^abtt mtitn be^ feinem ®a^e biefe« 
SDuc^« / • mie n)ic eö ^genroartig befigen/ gebraucbtr 
Finnen a^c^ be9 feinem anbe^n.inben Sternen ten/ außer be^ 
Um 1 8- / tnit S3prt^et( angen)anbt n>erben* 2)Qrau^ 
Ia§t ftc() untr&sltc(> abuf^me^^ ba# SufHbe^ ferneti ^r 
meid auf btefelben ®&|e^gegsinbet l^abe/ unb ^g Ht 
ton un^' n>ieber^ergefleUte Sßemetd / totld^tt, toieedauc^ 
triebt anberd/epn tann, Don bem 8en>eife bed 17. @age9 
ber umgef e^rte ift/ t>on @ubp|u$ ober Sufttbe^ S^emeife 
nic^i üerfct^ifben fep. . SDer 5« nnb 6. 0a^ murbef) gan} 
m^Btd bd fte^eu/ menn (ic bep ben S3en)eifen bed 5. S3u^ 
<bed nicbt anioenbung fanben# ba bocb afle i^brtge ®&Qe 
tom @(ei(bt>ielfacben gebraucht n>orben finb* 

^ieronQmud.SaccberiuJr ^u ^em »ir ein Perf 
unter bem Sitel/ Euclides ab, omni nsvo vindicatus» 
MedioL 1733/ befi^eu; f)at biefen 9Safe( am S^emeife. 
Ui i ^ 6a|e$ au(b bemerf t Um il^U' Wgiufcb^ff^n^ 
unb bzm pttotift, mie er je|t Dorbanben ifty.bk ti^tbige 
(ih^iben)'}U Rieben/ Derfu<bt er/ .®eite 115 bed Dor^iti 
jiebacbten iEBerf ed/ f otgenben ^a^ barsut^um . , 

i,(S«J^en'(Sig. 36 ^) üier @r66en A, By C, D, 
/^bie. entnveber aUe gtei<:b<triigf ober ^on benen.bie bep«? 
,/ ben ^rftipt für ficby bie be^ben legten »ie^er; für ficln 
^^gleicbarttg finbt fo behaupte icb/ bag bte l^erbAl^tni^ 
^, C : p entmeber ber SDetbaUnig A:B gleiib/ obei 
// großer/ obej f leiner/ aW biefe/ fep/' 

Stauern er }tpe9 @;4tie/ Uli 2el^rf^|e/ ^^tmHP 
febWt M/ f%t er fort! - 

//Unter alten m&g(t^en @(eicbt>te(facbentib<r erjleft 
,yA, ber brittenC» unb iogletcb ^nter Alten m6g(id^eii 
// ©leicbi^ielf atj^en ber )n>e9t(m B^ ber t)ierten B» lann ef 
// entu>eber if genb ein S^ietfaiibe^ EF i>oir A geben/ ba< 
/>irgenb einem S!)ieffa(benIKd^jiB) unbiugleicb/ iabem« 
//felben ga(te/ irgenb ein ^ieif^ti GH t>on C^ bai 

//trgenb einem Sietfacbi^^i I^M-Djim P d((t^ ^f^# i^^<^ 

. //ein* 
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„ etn« folc^ ©leic^^it ^nbet nie ©tatt* 3fl ta« @rfle; 
//fojo'gt öw* ^^^ fc^«>rt i^c^ec gttoiefcneity tag A:B=ä 
,,C:D fep* ^3jl ba« Jtt>e^e; fo finben ^cf> gkic^e ©ieU 
/, f ac^e entweber n«t auf bi^r einen ober ber onbem 
/, i^eite, etwa für Ä unb B , ober öuf feiner ^ziU^ 
//^ft jene^ ber Satt; fo folgt auisufübe^ drü^rung bei^ 
/;de6§ern unb ((einem S^er^&ttnig/ bag A^B entn>eber 
,,>ober<C;Dfc9, je nacj^bem GH, ba« SBie{fa4>e bet 
;,C, Heiner ober griger öld LMj ba« SBielfac^e^ber D> 
„i% |)in0egen, loenn biefe« ber gatt ifl, fann in nnt 
„fel^unfl ber A unb B baö aSielfac^je EF ber A fleiner a(i 
,^ybai S3ie(f ac^e IK ber B ^ unb babe^ / in SBetrac^tung 
>,ber C unb D, bai SÖielfacl^e GH berC griger ate ba* 
,y 93te(fa(^e LM ber D fepn* ^(^aAn i% mö) betreiben 
„ (SüHibifiben Qttihmi / A : B < ober > C : D/' 

;/ S)a^er bleibt |ene j 8(ciom (ber oben aufgeftettte 
Bali) erliefen'' u. f* n). 

Keine^mege«! S)iefe&S(Ei<>ttti{l bamit,nod^ garniert 
barget^an! 2)enn ba§/ »a« nac^ bem S5erfaifer fe^n 
fann, f a n n in un jol^licben gatten nic^t fepn; unb 
bal^er ift fein töetoeii fein *S5eioei$. @ö fep j* SB* A bie 
@eite/ B iU SDiagona(e eined £luabrat$^ C bie ©eite^ 
D bie 2)tagona(e eine^ anbern tluabrat^: fo fann fein 
mklfaä)^i ber A einem ä3ie(fac()en ber . B , fo wenig a( j 
ein ÄJielfacbe« ber C einem aSielfacben ber D gfeicb fepn^ 
toie befannt ift; unb gteicbwol^I fann eö nie ber gaU toer^ 
beu/ bag/ toenn ein gewiife^ Sßielfac^e^ ber A gr6get 
ober f (einer üli ein gewiffei S^ieifad^ed ber B ifi^ ein . 
I^ie(facbei< ber C f (einer obet dr5ger a1^ ein IDieifacbe^ 
ber I) fe9; naj^mlict^, wenn man bon A/ C @(ei(^oie{^ 
facbe/ unboonB, D, aucb @teicbbie(fac|»e nimmi. 2)enn . 
A, B, C, D (tnb proportionirt, tt)o (5/ 5-@0/ ft>enn 
tai 93ie(fd:cbe ber A 'Z ^ielfacbe ber B ift, ouc^ hai ^kU 
faebe ber C 2: SBle(fac|)e ber D fepn mug» 

!5erfe(6e giiimurf, ben loir gegen biefen S5etoei< 
be$ 18* @age^ gemaic^t ^ab^n, trifft ni^t. mihbei: ben 

Ä SÖe^ 



€S eMHi Elemente 

^mii , toetd^en Siitige i^n 6^ 1.6. de&eit; htm Meftt 
rtt§ct auf tem nä^mlic^en unfid^ecn ©cunbe^ 

[©acc^etiufi^ fc^icft golgenbeö bm SBeweife fein«» 
©a^eS porauf. ®cutt Dur ©rJgen A, B, C, 
1) t>or^anl)«n fin^, fo ne^me motrton ber ttf 
ften A, ber btitten C , fetliebige ©Ceic^tndfat&e 
E, G, be^gCeii^n t>on bet jn>c9tenB, bec t)icr^ 
ttn D, jwep bdiebig« @Ietä^t>ielfac^c I, L, ali^ 
^ / ibannijlHar: 

' i> 25ie SJerl^altnig A:B »erbe bet C:D 
gleich Ut)n , totnn eö ftc^ in einenft ^aüt fo(4)ef 
genommenen @leit|)t>ielfa^en trifft, bog E=I, 
tmbG=Lift, 

2. SJieSJerl^iftmg A:Btt)ecbe>C:Dfe9n, 
toepn e$ ftc^ tn einem Satte fo(c^ec genommenea 
®Iei($K)ielfa(^en trifft, ba« E>I, aber G 
nifl^t > L ifl ; ober E = I , (n^ie ic^« mit ßto 
Diu« erf Jare) «6er G < L.] 

« 

■ I 

^ t t 19» ® a !♦ 

4>(kn i^den; fo ut^m jic^ au(i^re IRejI«/ »ie feinde 
€t&dt, SXc S3(t9ei« lügt im S&etoeif^ M @a^e& 

£0ia^mlic^, ttxnnAB.-.CD = AE:CF; foi|l 

EB;FD=AE:CF, 
* 2>ennna^t>(m@mkfen<ni{iAB:CD=:Eß 
;FD. giun »or «ngenommen/ AB : CD = AE : 
CF ; forgli^» (5, 1 j. @0 EB': FD= AE : CF.] 

1 

@inb (gtg. 97.) t)ier ©tftgert AB, BE, CD, DF, 
jjtepottionitt: fo ftnb fle auc^ jutärffe^tetiö pw» 
portionirt. (SJerflf. fcte 17. ^rfl.] 



1 



\ 



%iinftti 85tt(5* $7 



r * 



2)Ä AB : BE = CD ; DF; fo ift Cs/ i?* «.) fic^ 
tttnnt AE:EB=CF:FD, «nb (5, B. ©.) um^e^ 
f e ^ r r EB : AE nFD : CF. gofgti* (5/ 1 8. ®0 t> tu 
i)tinben6E+AE:AJE=DF+FC:FG, ba« tfi %xs, 
tfictfe^renb, AB : AB^BE=:CD : CD— DFj 
ober AB:AE = CD:CF. 

" 0lote: 2)er oon un« bfm 19. ®. l^teaugef&gte 
3ufa$ tft eben fo brauchbar toie bec @d$ fe(bft Itebtu 
gen« jeigt *et 3ufö6 iw ©runbtejte offenbar , \>(k% baö 5» 
S3uct^ toon SO^&nnern/ bie ber Geometrie nicbt recbt fun^ 
jbig maren , muffe oe^berbt »orben fepn* 2>te jur&cff el^^ 
tenbe S3er^&(tn(§ l^&ngt gar ntc^t 00m 29. ®a|e ab^ unb 
ber S3emeij/ n>e(d^en nnterfc^ieb^ne Su^Ieger be«!(^uf(u 
iie« mittelft be« 19. 0* babon geben/ iflntie^t« n>emgec 
a($ bef riebigenb ; toie fd^on Slatoiu« bemerft/ bem mOiXi 
ben bunbigen Sßemeiö/ n>e(c^en mir tm (Sa|e E mitge^^ 
l^eilt ^aben/ oerbanf t (Sr aber gab i^n at« einen Sti^ 
fa| )um 19. ®al^e/ mit ben Snfang^morten; £)aratt$ 
folgt (etc^t K«; ob %% {tc^ gCei(^ auf feine $S)eif$ baraui 
fc^fiegen lÄf fc 

%tiix et(l<t Solf. 8« fet) A > C tt. f. ». 
[®t( in bet teUtfc^en Ueberfe^uhg / auger/ boß megett 
J>c« ®*rtijfe« „8orglt(^ifiD;E>F;E/'(»ttf DenBufa^ 
I^epm 13. ©• t>emtefen n^irb.] 

3n>«9ter§aII. (Sig. 3»".) @« f<i)A=:C| fo 
ift au«i^ l!)=F. 2)enn wenn A = C «1^: fo tft (5, 7. 
€5.) A : B = C : B. 0?utt »ac ongcnommen'A ; B = D : ' 
E; ou<^tj^(5,B.€5.)C^8=F:E; folgtief» (5,11.®.) 
D : E =F : E. !J)a^cc (5, 9. @.) D = F. 

SDcttt^r §olt. (gig. 38*.) @« fe? A<C; f» 
ift 4U(^ D<F. 2>enn au€ bem angenommenen ift C> 
A; abec aul bemfetUtt ttnb {$, B. @.) tft au(^ ^:fi=: 

3 3 F:E 
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C, utlbD, Es Wtt A, B, geÄiffe ®fei*bi<tftK^k fmt> 
F emSSielfac^ bcr C, unD.D>F iftt fo ift(5/s-C-) 
E>E* gi«n »at E mc^t>F; tt)ek<)e« eindntec »i» 

A=B fepn^ ; 

Swepten«» g« ^abe bU C ju ter A uitb ju bet 
B emecle^ 33tpl^Itttt§ ; fo »irt be^iwiptet/ l>a§ A = B fcp^ 

'Söiw1rte§ niii)t, fo fe? A>B. aiun ifi, »ie im 
S^ocigen g^)etgt toorben / F ein getoiife« IBi^Ifac^d bite 
C, unb E, Dv fwb, @Ieic^t>ieIfa4)~e bet B, A, i« bet «ut» 
ba§ jtoac F Bie iE, nic^t aber bie D, u6«vtrifft . Sa 
G:B==C:A, unb F, ba« »telfai^e ber ei^en C,'bie 
£ y \>oA SSielfoc^e btt }toe9ten B ^ dbettcifft ; fo tx)it> 
«uc^ (5/ 5*<8->.F, ba« gSietfac^e bet? btitten C, We D; 
ba« S3ielfac^ bec oiecten A, ibectwffen. aber - F Äbew 
traf bie D nic^.t ; n>e(c^ed etnünber tt>iberfpti(|it» golg^ 
ti(^ muß, toenn C:B=C:A ift, A==Bfe9n; ^•' 

Sfloie: ffiir l^öben ben l5etoei« blefe« @Ä|e« beuö 
lic^er.emtQicfelt/ a($ eö im @cunbte{te gefc^^en t^/ ^ 

© e « 10* @ a !♦ 

/ ... 

^ejtt ®rflli4 (St9-330 <S«MeA}uCdn*c 
gr6§ece aSet^ältmg/ alf B ju C ; /o rotrb bel^awptet, ba§ 
A>B fep. " * 

2)enn ba A ju bet Cf eine gc^ew SJeirl^itittiß.l^öt/ 
atö B JU ber C; fo laffen fi^ (5/ 7* S.) oort A, B ge«* 
tpiffe ©leic^öielfac^e D, E, unb ton C ein gemiffe« JBiefa 
föd^e« F, in bet? 8frt angeben/ bdg bo« »ieifdc^e F, 
bet C }n>at t>on bem SSielfacben D bet A » abet nic^t dii(^ 
toon bem Söielfac^en E bet B fibetttoffen »etbe* gölgtic^ 
iftD>E; foIgIic|)ifi, meÜD, E t)0tt,A, S ®(e{(^t)ieU 
fa^efinb, (5, IV. 0.) A>B. 

%xtttiüvii. ^i l^abe C }u bet 6 eine gtllget« 
tBet^&Unig al« JU bet A; fo »itb behauptet/ bag B<A 

^ ^ JDenn 
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JBetttt rt jtnb (5, Tv (fO'F rf« setötffei BirtfiuM 
to€; tttO) £, D gemi^Te ®Uuj^t)klf(U^e tecB,. A, fo 
^a§ F $tDat Ne E, titelt* aber aud> We D vbemtfft., 
gol9lK$iftE<D, ttn^b^iE, D »on B, A ©ld(|)t>itfe 
M>e ftnb^ fo i# (5 , IV. &.)B<A. 

Slott: @$ toat nhf)ts/ f&v liefen ® a|' einen anterii 
fßttpeid SU geben/ bo bet in ben @ciee^ifcben unb £ateinif^en , 
fbi«gäben,ni(f^e äc^t unb genau ift. sbie iE)6rtei; ® 1 6 § e r V 
@{ e i c|)/$ U i n e t »erben in einem anbern (Sinne wn^tS^ 
|en/ in einem anbernüon fBetl^&ttniffen gef^tauct^t^miebief 
^^ Sf 5^7* @* beutlic^ etl^ettet Saft unö otfo einma^l ah 
tiefen (Stfi&ntngen ben S^ewei« Ui lo. ^a^ei |)tAfeit* 
€r (attm : /, €« l^abe A jit ber C eine gr6§ere Sßet^Mtntl/ 
y,aM B jtt bet C; fo bel^aupte id^, bd§ A>B fe». SÖite 
„A ntc^t >B ; foi n>ire enttbeber A==:B , ober A < B. 
//SRimfann A nic^t=B fepn^ »eil fonfi A, B ju bet 
,,C biefe»e S5erft&Itni^ f)ab^n m6§ten* Sie ^aben aber 
y^ntc^t bieftlbe S!)etl^&(tmH^ ber C; folgftcf» ifi auc^ A 
,,nic^t ==£B/f t>a« föefDeifenbe bfefec ©(^Infteil^ 'liegt 
hierin: SBDenn A:t;=:B:C>t1t, tinb man nimmt Doh 
A, B beliebige ®lei4iDietfacbe / aucb t)on O ein gewiffe« 
®ielfa0e«: ^0 mitb^ n^nn ba« S3ie(fa(!^e i^on A gr&get 
eiWbD« »ieCfacbe bec C ift, auc^ Rraft 5/ -5* Q^t>at 
fßielfac^e ber B gt6§er alt ba« Sßielfacbe ber C fe^n. 
Kbet ba nai^ bet ^otau«fe|nng bieAju bet Ceinegt6gete 
JBet^iItnt§:M, attbieB juberC; fo (äffen fj<|> Ätaft 
5/ 7* ** wrt A, B, getwfFe ©leicbbtflfacbe/ nnb m 
C ein gemiffe« »ietfail^e« angeben, fo baß jwat hai 
»ielfa^e bet A , abet n1<lbt t>ai »felfaebe Ut B, gtbgec 
itt b<« töfeffacbe bet C fet), J>iefe« aber »tbetfptic^ 
tttm SBot^etge^nben getobe }tt« go(g(ic^i{lAnicbt:=B« 

3e|t fÄl^tt bet »etoeid fo fott: //«flein eben fb 
,, »enig ijt A < B* S)ie im entgegengefegten gaüe tofii^ 
Wbe |tt bet C We A eine f feinere «et^Jrtnig, M bie B, 
f, ^aben. Slun ijl Wefe« nt*t ; f ofgIi(b i^ au4 ni«^ 

B<' tt. f. to. e« ^eift f)ia, bie A »ürbe iu bet 

C 
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€ eine feinere. Ser^&rertd^ ott tie B {u ttt G, ^6€it t 
eUt, wtldftt baffelbe tfl/ bif B toirbe )tt ter C ein^ 
St&geee jBeel^Ktnii^ q(I bte'-A gtt bet C, l^abett. 2)ief 
^ei§t »raft.5# 7*J5*/ C« »erben (ic^ toon A^ B^ennffe 
@(etc^t>te(fd^e nnb . ton C ein gemiifed ^klfa^ti fo an^ 
«eben (afen/ bdg )ttiar bii& 4Bietfd(|)e bet,B, abernit^t 
«ttcb iai Btelfa^e ber A, dt^fiet dl« ba< Steif acbe ber 
C fep. Unb t>a toc^t |u ben^eifen ^ ba§ biet niema^U ein^ 
treten f6nne/ »enn bie S3er^&Itnt§ ber A}n ber C ^rlfet 
otö bi^SBerl^&(tni§ ber B ju ber C tf):/ folglich bati^tf^nn, 
ba§ in biefem SaQe ba» SSielfac^ ber A f^etö bai 9iitU 
fac^e ber C übertreffe/ totnn ba« ©ietfac^e ber B bafdbe 
übertrifft. 2)enn, fobiUb bteji er»tefen iftV foer^eöeb 
W^, ba§ bie B ju ber C feine grogere Serl^Mtnif/ a(# 
bie A itt ber C, ba« ij^V A ju C feir^e «einere «er^It? 
nif/ d^ B }tt C, ^dben .f6nne. S)ieg dbet tft im S9e^ 
n^etfe bej lo« 6a$e$ gar n^t barget^n. < ®&re bei? 
1 o« ®a| einma^I ftrerfg erliefen/ fo »&rbe ti unmittetbat; 
«»ö tlm folgen; ba zt ftc^ ol^ne t^n nicbt (eid^t ertoeifen 
la§t> n>ie ^eber bep bemJBerfucbe ftnben toirb« 2)a^et 
1(t benn att^i ber93ett)ei< be« io«®d^e$ triebt beftiebtgenb» 
derjenige/ »elc^er ben im (^ombtecte oort^anbenen S3e« 
lod^ be« 10* ®a^e«/ flatt beä 93en)etfeä t>on(Sttbop< 
^ber, @ttf(ibe<, gab/ fcbeint t>on bem a^ioni/ eine @r6§e 
ffann nic^'t {ugleicb grtger unb f leiner aii eine anberie 
fe9n/ to^ld^i, wn ®f%n au^gefagt^ o6fl^g t^Ut i^, 
rnuf S3er^&Ctnig eine irrige Sf^menbuhg gemacht ju fj^bm^ 
Sb«* @inem nnb bemfetben Qki^Aft, ifi fefbfl gfei^^/ ift 
ixoaVi peti ®r6gen gefogt/ ein ^i^ft ebJbente< Sf^iom;. 
.«ber @9f(ibe^ gebraucht e$ ni<$t/ toenn er befoeifet/ bai 
.einer unb berfelben äJer^Itnig gleiche 9Qe^&(tnif e felb^ 
§Iei(!& ftnb/ Jonbern tl^ut Mefen Se^rfa^ im 1 1* 6a|e Mt^ 
f ttl^riui^ bar* 2>ag aber ber Brntii, toti^tn ioir in ben 
h^t: gefeilt f)aUn, mit ^ubo^u« ober ($uffibe4 S3emeife 
gan) berfelbe fep/ (igt ficb faum in gmeifet sijcM^ ^^ 
fi(& bie £^c(ufio.n bei jp. S^eorenrif tu^ unb gerabe io 
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A, B, seiBDiife @{ei(t>Me(fa(^ ^ üon C (etn d(mifferSte& 
fac^e j , gemac^ tverten^ alj^onn aber bai Oielfac^e tet 
6 0r&§er ali bai SKetfüc^e bet C tii, auc^ ^a« iBielfac^e 
ter A gt6§er M ba< IBtelfa^e ber Cfh^^ micb fobc^ 
tbiefe«. 

e« fe9en CSig. 34-) Df ^ @(ei(^t)te(fa(^e Don A, B, 
ttnb F ein mzlfaöftt t>w C, fo ba§ £>F: fo t|^ auc^ 

»>?:• ' \ : ; • - 

SM A stt C ein^t6fiete S)ee^Ctnt§^ alt B jtt C, 
^at; fo tfk (5/ 10« ®.) A>K gpldlti^tfk D, baöSieb 
fac^e Der A/ grbfiec a» £/ bafe(be . IBtetf ac^e bet B> 
»Uli ifl £>F; fp(gU(^ ttmfo me^ D>F. 

©er 13. C « ^. , 

^', . , ' * 

$^rt: 3^a^* ttnb toetin bie er^e au ber iM^tt^ 
eine gtifiere 93etl^ä{tni§/ cli bte btitte jn bec liierten/ 
bte britte aber ju ber vierten biefe(be S}erl^&Ctni§ , wit bie 
fänfte )ttr itäfiUt^, ^au fo (a§t ficb auf &Ni<^e 9rt 
ietoeifen/ ba§ bie erfte jn ber 4n>e9ten eine 9r6§ere fßtt^ 
f>&ftni§i^ aB bie f&hfte ju ber fec^^ten^ l^abe» 

Dlote: 3n Sämmanbini-fl/ S^rigg'« unb @re^ 
ßorp'« Ueberfe|Qngen jke^t im Anfänge be« Semeife« c 
^^tinb ba« 8ie(fac()e ber C übertrifft sn^air ba< Sieffacbe 
,, ber D , a^t bai SDietfacbe ber E übertrifft nicbt ba« 
/^Sielfa^e ber F/^ •2)ie§ 1^ to6rtUeb au« bem Q)rie(^ 
fdben öberfe|t Süetn ber ®tnn forbert offenbar / bat 
Mi i^t§e: //fo ba§ bai Sie(fac^ ber C }n)ar bai füi^y 
nf^t bztiy.y aber nt^t ba^Sielfacbe berEba« SSielfac^e 
^ber F übertreffe. ^' ®o natb ber richtigen Seöart bes^ 
beffert fanb ftcb* auc^ biefe (Stefle in ben erfken Sfu^gaben 
ier eiemente .noc^: ber SBecpon be< Commanbini/ loeicbe 
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i^insegen; »enigflen« in htv tom 3al[>te 1747^ i^ öte^ 

8tod^ l^h6m t^ic ^icfm ®&l||e ieinen 3ufa| gtgebeit^ 
t^^ ^ep bem ao* unb 21. 0ate bi^au^bat/ unb e^n (0 

. ■ ' . : • ■ y ' ' ' ■ . ^ 

S)'e r 14. ^ a f. 

$ c r t J ^« jl U t^. [S»ie ■ MF ^ei; teutft^' liefet* 

3t»«i>teng, (S«8. 35f.) @« («9 A=C; f» {# 
pu^ B=£D. %tm, \><i A:6c=;;C, ta« i^ A^ :Dt 

fo ijt (5, 9. S.) B=D. . : "; V '. 

>D.r i 1 1 e tt^. (gtg. 3 5.* )= @« fe? A < C v ^ i^- 
auc^ B<D« SXnn, i>a C>A,' tinl> C:Dj=:A:B4 
fo tjlr nac^ bm etjien gaUt, D>B, ba« i|lB<D. 

tte be,9b(n$&Ue/ beten S3en>eife bec @rutibtect ni(^t ^t/ 
(^n}usuf igen , \i<k x^tt S3en>etfie 'äiit bem ^emeife beö f t« 
^ ^oKeö ntc^t d^etxtnfpmment . ' ' 1 

SD e r 17. @ « |. 

$e]rt: Sflimnrobn A£, £B, CF, FD befteiide 

®fei(^oieJf<KfretGH, HK, LM, MN; wn EB, FD 

aber wiebet; nod^ xmbeve befiebt^e. .®(o(b9te(fa((>e KO, 

NP, 3>a GH »on AE, HK :wn EB ein ®(tt<^eiei? 

^ focbe« ifk; fo # «u(^ (5/ i. @;> GH »on AE; «nb GK 

oon AB dB @(et<(>»ie^a(^«. 9htn ift GR oon AE, 

X.M oon CF ein @lei4^ote(f at^e^ ; folglich t(t GK »on 

AB fo »telf«^ / »IC LM Bon CF. r. §ecner, ba LMeoa 

CF, MN oon FD ein @(etcbt>tef^cM if^; f» ift (5/ 1- 

€.) LNf oon CF baffelbe IBielfAcb^; ^^^ LN oon CD 

- \% diun war LM oon CF , GK oon AB ein @(eiicbt>tcl» 

i6.4i<A \ foIg(i(|^ ift GK oon AB.fo oictfu^r Wie LN »oit 

. CD; 



CD; dfo fütb OK, l.V$ »bn A», C£» «M[^i4t>t«ff<i<$«i 
ttktKt/ -t>it<'HK »on £&, MN »oti FD ettt ®(«t(()»ieU 
fcKJ^e«/ aber du(^ KO oon£B, NFt)on FD -ein @(ei<^ 
*i«Iftt#e« ijt: fo t<i (*> i, iS.) HO »*fi E» fb etelf«*, 
tote MP twn FD. '©« AB : BE=CD : DF:, unb boti 
AB; CD tH« ®(«t(^«iel|iic(>eh GK, LN-, dkt Don £»< 
FD ai^et« getotfie^Httt^lt^fai^e HO, MP gcnomtnm , 
fJnb; fi> ^, ^,5, .5. S.) »cnn GKZHO, üu<^ LN:^ 
MP. ©«nn abccGH>KO, fo iji: o««^/ wenn $tt 
»«9bw HK ^tttjuf ommt, GK > HO ; dlfo LN > MP j 
«f(fb/ na<^' ^egno^lttie bec MN t>onS3e^en/ LM>NP4 
%t)%\{^ 1^, wen« GH>KO; intc^ LM>NP. 66«!- 
fa ia§t (i<^ 6«todf«n/ bö§, »emt GH==KO, -duc^ 
LM=NP, unt» wenn GH<KO, <iu^ LM<NP 
fepn-ttxcbei 3h«« %ii\i GH, LM oon AE, CF befie« 
bige @teit^t>te(fa4)e^ tinbKO,. NP t>on£B, FD»nbere 
W»«»f8e ÖW4)»tc(fa*<. ^gotgli* AE:EB=;=CF:FDi 
* 9^0 te: ^Xt'tyAtn M« gofge bec ©(^(^fe in bie« 
fem SS^wttfe/ but;il(> einige SB^et&nbccungen/ not&ttic^ef 
{(ocbneti •, - ' 

• • • • 

%ttii «»ac^e t)on AB , BE, CD, Ö?, 6efie6i^ 
©W<^»{«ifa«^e GH, HK, LM, MNt'Bbn BE, DF 
hbvt «»Über tiix^ anbete beiiebtde@(eic^«>ie(fa(^ell(0, NF! 
2>a ölfo KO, NP ®lttc^i>ielf<><^e Oon- BE, DF, un« 
KH, NM t^n benf^bi*« Qc6'gen @(ei<(>Mefftt(^e f][nb: 
f)i|t, tttnttKOZlKH/ aU(^NP2:NM. ' - >' • 

8littt-f»'p<gl9. ^4?) <e^tt<!^ KO nitfft jtifet ö« 
KHV ^fi». tt>itb ouc^ l^P'iii^t dtHec a(^ NM fei^n, 2)a 
QH, Jfl^- $kl(^«te(f(gr((>e t>on AB, BEfinby «nb AB 
>BE' flfffrlft (5> nt-©,)öH>KM; -«^r KO ifl 
Afi(|ir>Kil, foIgHc^^ffk öH>Ko; «f. a^rt«t^e «rt 
i»iti bewiifett/ b<j§''LM>NP fe^. » göCglic^; wenn 
KO ^ni<|lt •>£» ifl^' f# t9ii^ 4tu^ Gür ^«^ Sl»«(fa<^ 
•UV . be« / 






iBieifae{)e öerDF> fepm* • 

Swepteii« (gtg. aö'»,} fep KO>KH; foiDtt> 
ittt^, tpie gejrigt »orfcen, NP>NM fepm 2>a tie 
0an}e GH t)on ^et gangen AB baffelfre SBtelfoc^r ift, totU 
ij^ti bk wn tet GH mesgenommene HK D^nter^oii 
AB »egg^nommenen BE tji; fo tfl (5, 5. ®0 ber fRefk 
GK ton bcm fRefte AE ba« n&l^mltc^ S^ielfac^e/ ^»>e((^)e< 
GH ton AB, ober auc^ LM^ t>on CD tft. Kuf gietc^ 
fßeife ifl/ toeil LM oon CD, Me Don LM meggenonu 
, mene MN ton bcr oon CD weggenommenen DF, dnec«^ 
Ie9 SDte(fa(^e« ifk/ aiu^ (S/ 5* ®) ber 9le|t LN oon bm 
{Refte CF einr fo((|^e< SJielfacbed^/ toie bte gan^ LM Don 
ter ganjen CD, 0}un baren LM oon CD , GK ooi| 
AE, mt\(i)r>itlH^u folglich: O'nb GK oon AE, LN 
9on CF, ®(et(&t>te(fa(^e. S)a aber KO, NiP, oon 6£, 
DF 01eic^oie(fac^e/ unb oon jenen KH, NM au«^ 
4B(eit^oielfac&e ber BE, DF meggenommei;i ftnb ; fofinb 
(5# 6. ©•) bie JRefle HO, MP benen BE, DF ^ntmebcc 
dieict^/ ober bocb t>on tlS^nen @(etcboteffact^e. 

€« fe9 alfb juerfl HO=:^E, nnb MP=:DF» 
JDa AE : EB == CF ; FD, unb oon AE , CF ixt ® letc^* 
i^ielf acben GK , LN genommen finb^: fo i^ (sy 4:» 3uf.) 
GK:EB=,LN:FD^ abet:HO=:BE; MP=:DF; 
frtglic^ GK : HO= LN : MR golglic^ ifi (5, A, (5-) 
Itenn QKZIHO, auc^LN ZMP> 

, ««fe9ett (gig, 36^),jtt)epten«HÖ, MP öiet4^ 
Dielfa*e ber EB ^ FD. 2)a AE : EB = p?^ : FD , tjn^ 
DonAE, CF bi( ®irtc^oielfa(^eA Gi(, LN[,.. aber oon 
EB, FD anberr btUebtge @(ei(^ote(fa(be Hp^, >IPge^ 
nommen^flnb; fo ijl (5/ 5* «0/ tomn GK,Z: HQ:, «w^ 
LNIZMP; toüi^a gteicbf afi«<m i>orig€n ^qttr, barg<f 
t^an »ar. SBennifKa^r GH>KQ, unb 9icin jntmml! 
auf (^pben Seiten KH io«g{ fo toifb GK bte HO^ pniu 
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^InjttPommt, fcie LM W«; NP fifcettreff^itl «fr tokb, 
Utttti^t GH bie k6, aöt^ LM We NP fifeertteffetr. 
Huf a^nlU()ei©eife läßt fi(!^-t(irt5^tin, ba§, »enn GH=5 
KO, cbct GH<KO, if», du* LMrr^NP, ober LM 
<NP fep, 3n bem Satte, teeritt KO ni($t grfiec a» 
KH ^, foat beriefen, bö§ GH fttH gtbfer at^ KO» 
Änb ebcnf«M LM>NP fe?. «unflnbGH, LM, t>on 
AB, CD belUbige &lt\(ifmfc(i>t , unb KO, NP^ t)oit 
BE, DF anbete beliebige ^leic^Dielfai^^e; foIaK* ifl (5i 
$• (80ÄB.:BE=.CD:DF. 

(Ä-0 1 e : ®et Setoeid ' biefe« Cd^e« ifl auf feine 
C^eife ton @uf (ibe< ; attc^ ifi er ünmet^obifd^. SDenn tt 
ti n^itb' bann totau«gefe|t/ ia^ tt ju brep gegebenett 
@r&§en/ n>ot>on toenigf^enj smep gfeicbartigf ftnb/ einr 
feierte ^t opottf onafgtbge gebe. <si^e aber bte§ nic^t bemtefen 
loorben/ fcinn ber aSetoet« im @ntnbtecte iiic^t befrtebtV 
^enbfepm 2)enn et n>itb o^ne'aOen Setoeitf angenoni^ 
men; t$ (&gt ftcb aucb nit^t, fo oiel tcb etnfe^e/ mittetft 
ter ODt^etde^nben <5&|e betioeifem Obige ^t^anptunq 
dK ein ^tiom, leintet ben SrHarungen be< 5* Sut^e</ anf^ 
lunel^men/ n)te €(at)iu«/ ouf bie Autorität anberer 9uta 
leger/ ti>c((te/ ifk tbUig tinflatt^aft (Suflibe«' foentg^' 
f^enS ^emeifet fte nic^t; }eigt cuify etfl im 13» 6. be< 64, 
Sttd^e^ ber Elemente/ n>1t eine bierte ^i^oportionolgrbfie 
^f funken n^erbe* SRie nimmt er etn>a« in bemSemeife 
fineS Galtet an/ Hi tr nic^t Dorl^er bemiefeii ^at^ obet 
toooon nicbt meni^en« bie SÄbgtic^feit an fid^ fiat if(« 
SDinft du« eiltem niebt etibenten ^oi^e fann fein eoibenter 
®(^Iu§ gesogen n^hben. ^a^er^aben mirinbieStett^bet 
^ergebrad^ten S3en)etfet/ ben n^o^rfcbeinlici^ t^eon ober ein 
S^nberer f&tben&(bten Stiflibif^en/ ber i$m )u n^eitläuffg 
torfam/ nnterfcbob/ loieber ben b&nbigem Qetoei< gefe^L 

®o tok ber 17; <Sa|'> toooon ber ig. ^ernm^e^ 
feM^ift/ mittelflbe« t; unb 3. (Sa^ed biefe«S$u(^< bc^ 
lbfefen4oir^/ fo mnf anüf ^tt ig. burc^ ben 5* unb 6/ 
>i^ton bem I* unb f». bie umftrfe^tten ^nb/ barget^n 
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mecUti; «uf biefe Ktt ^btn tt>itr unfern Sen>ei4 ^Hi^tk 
htt 5. un^ 6f ®aig afret mecten be^ (einem ®a^e btefef 
SDuc^e^/.mie »ic eö gegenroirttg befigen/ g^rauc^t/^ 
Finnen a^c^ (^e9 feinem anbecn.inben Elementen/ außer be^^ 
tem 18«/ tntt S3ort^et( angen)anbt n>erben* SDurau^ 
laßt ft($f untrütgltcf) abnflnte?/ t>a# SufHbef feine» ^^ 
meid auf biefelben Sä^e^gegiiinbet l^abe/ unb baß bei? 
ton un^' toteber^ergefleUte Sßemei^ / melc^er / tote ed auc^ 
tjic^t anber$/e9n fann, Don bem ©en>eife be* 17» @age* 
ber umgef e^rtr i^, Don @ubp|u$ ober Suftibe^ S^emeife 
nt(|^ ))erf<t)ieben fep. . S>er 5« unb 6. 0a$ m&rbef) gan} 
m^ßid ^^ ft^^^; t^^itn iic bep ben S3etDetfen bed 5. S3u^ 
^zi nic^t anmenbung fanben# ba boctfaflei^brigeGage 
tom @(ei(|>t)ielfac^en gebraucht n^orben finb* 

^teronpmuig.SaccI^riuJr ^n ^em toir ein SS^erf 
unter bem Site!/ Euclidesab omninsvo vindicatus» 
Mediol 1733/ ^^fift^^^/ M biefen 9Safe( am S^emeife, 
beS I ^ 6a|e$ auc^ bemerft Um il^n' Wg)ufc|)aff en^ 
unb bem S^en^eife/ mie er je|t borl^anben ifty bk n6t^ige 
(ih^iben)' {Uneben/ Derfut^t er/ @eite 115 beö Dor^iti 
jiebac^ten iEBerf e^/ f olgenben €iaQ barsut^un» . 

i,(S«J^en'(gig- 36 ^) üier @r66en A, B,. JQ, D, 
p^iit entmeber aUe gtei4^rtig/ ober ^t>n benen^bie bep^ 
>,ben erft«t für fic^y bie be^ben legten »ie^er; ffir ^^ 
,, gleic^Mirtig finbr fo be^'upte ic^/ baß.bte l^er^(,tnig 
^, C : p entmeber ber Set^Itmß A:B gleii^/ obei 
//8r6ßer, obej Heiner, a(« biefe, fep/' 

Stac^bem er irnep 6:ätK/ ^(^ S<^^f$l<> bprati^gei^ 
fj^irft f)at, fi^rt er fort! - 

. //Unter alten m6^(t^en @(eid^t>ie(f ad^en ; b^r erjleft 
,,A, ber britten C» unb gugleic^ ^nter^^lten m6g(i^eti 
// @(etc(>Dielf a(^en ber )me9t(m B» ber bierten D» fann e$ 
// entu>eber it genb ein S^tetfaiä^e^ EF Doir A geben/ ba< 
/>irgenbeij(iemS!)ie(fa(^enIKd^jiB) unb)ug(eic^/ iabem» 
//fetben gaße; irgenb ein jBielfac^ef GH bon C^ ba^ 
//trgenb einem S^ietfac^ea W'bjon P g(et^ if^#.o^et!r 



$iinfte$ S&n^ 
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„ eittjc folc^ ©leic^^it ftn>et nie ©tatt 3f* ^«* ^tffle; 
//fi>.Mdt au^ bem fc^on )>or^ec Sttoiefenen^ bag A:B=: 
„C:p fep» ^jl fea« jwe^e; fo finben fi<S> gkicjke ©ieU 
/,fa(^e enttoebei: ntii^ auf Ut einen ober ber onbem 
/, @eite/ etwa ffir A unb B , ober öuf f etner ©eite* 
// ^ft jened ber SaU ; fo folgt aui Suf (ibe^ drükung bei^ 
/;d(^§etn unb f (einem S^er^attnig/ b4§ A^B enmeber 
,/> ober<C;D fc9, je uÄcJ^bernGH, ba« SBielfa4>e bet 
,,C, f leinet ober ör6§er M LMj ba« SJieIfac^e*ber D> 
,/ifl:» |)in0egen, loenn biefe«ber gatt ifl, tann inflnf 
„fel^unfl ber A unb B bai a3ielfac|je EF ber A fleiner äli 
,^^t>ai S3ielfac^e IK ber B^ unb babe^/ in Sßetrac^tung 
>,ber C unb D, hai ^MU<^t GH ber- C größer öK tai 
^ SBielfac^e LM ber D fepn. 5II^artn ijt nad^ beiffelben 
^^euflibifiben (SrHarung, A:B<ober>C:D/' 

;/ S)a^er bkibt |ene j 8(ciom (ber oben aufgejiettte 
@a|) erliefen'' u. f. n). 

Äeine^mege« ! SiefetÄEiomtfi bamit.nod^'garttic^t^ 
barget^anl S)enn haß, toai naö) bem S3erfaffer fe^n 
fann, f dnn in unjol^Iicben gatten nic^t fepn; unb 
bal^er ift fein lÖetoeiS fein ©eioei^» @ö fep j. SB* A bie 
©eite, B bie SDIagondle eine« Öuabra«^ C bie ©eite^ 
D bie 2)iagona(e eine« ütib^rn Üuabrdtö t fb f ann fein 
SJielfac^e« ber A einem SÖieIfact)ert ber B , fo tt)enig att 
ein ÄJlelfacbe« ber Q einem SSielfacfeen ber D %kiffy fepu/ 
n)ie befannt ift; unb gteicbn>ol^I fann eö nie ber gaU toer^ 
ben, bag/ loenn ein gemiffe« SÖielfac()e« ber A griiet 
ober f (einer o(« ein gewiffe« Sßielfad^e« ber B iji, ein . 
$ie(fäcbe« ber C ((einer obet dr5ger d« ein IDie(fdcbe« 
ber I) fep , nal^mlict^ , wenn man bon A> C @lei(^oie(^ 
facbe/ unboonB, D, oucb @teic^bie(fa^e nimmi/ 2)enn . 
A, B, C, D (tnb proportiönirt, tt)o (5/ 5. @.)/ ft>^«'tt 
ba« SJieifdcbe ber A 21 Siielfac^e ber B ifi, ouc^ ba« fßUU * 
f aebe ber C 21 SBieifad^e ber D fepn muß* 

©erfelbe giiimurf, ben loir gegen biefen SJetoei« 
be« 18* ©age« gemaic^t ^dbftt, trifft nic^t. mihbet ben 

a SBe^ 



V 1 

Jdtmxi , tottd^tn Sintge wn 6^u&. ge&en; htm Meftt 
nt^et auf (em no^tnlic^en tinfid^erh ©cunbe. 

^ [©acc^etiu^ fc^icf t golgenteö b.em SBeweife feine* 
©a^eS porauf. ®cutt im ©rogen A, B, C, 
i) t>ot^anl)en fin^ , fo ne^e motr ton bei: ec^ 
ften A, bet btitten C, beliebige @Cei<bt>ielfatbe 
E, G, be*3{ei<bent>onberjn>c9tenB, ittmt^ 

teh D, jwep beliebige @Ieiä^t>ielfacb^ I> L, aW^ 
^ / ibann ift f (ar : 

^ i> 25ie SJerl^altnig A:B »erbe ber C:D 
g^id) fet^n / menn eö ftcb in einent S<^tt^ fotc^ef 
fl^enommenen @(eit|)i>ielfa(^en trifft, ba6E=I, 
iinbG'=Lift, 

2. 2)ie »erl^iftnig A : B »erbe > C : D fepn, 
tpepn e« ftcb in einem galle folcber genommenen 
@IeJ($K)ielfa(ben trifft, t>ai E>I, aber G 
nifbt > L ifl; ober E=I, (»ie ic^« mit ßto 
Diu« er'f Jare) «ber G < U] 

$D e r 19; e a !♦ 

$<)ft* Sttfol- 85er^arten ft(& ®anje/ tDie ©tWe 
*an il^Äen; fo t>er^aft«ft pcb auc^ bie ?Reji^, »iefolcbt 
«tiefe* S5er S5e»eiö liegt im S5ett>eife be« @a§e«- 

[Sda^mlicb, loen^t AB ::CD = AE : CF; fo i|l 

EB;FD=AE:CF. 
• 2)ennna^bemgr»kfenenifiAB:CD=EB 
:FD, gjun toar angenommen, AB : CD zr AE : 
CF ; folglich) (5. 1 1. ®0 EB'^ FD= AE : CK] 

©e« E. e ft t. g c $ rf a§» 

fScff ^infec bcm 19. <3a^r.J 

@inl> (§tg. 970 t»»er ©r6gen AB, B^ CD, DF, 

prepottionitt : fo ftnö ft< auc^ jutörffe^iscnb pw» 
pottionirt. (öeraf. t>te 17. ^r«.] 



2)0 AB : BE = CD : DF; fo tft Cs/'i?* 6.) gc^ 
frennt AE:EB=::CF:FD, tinb (5, B. ®0 um9e^ 
f e r t EB : AE nFD : CF. golgli* (5, 1 8. ©•) t) et^ 
.btinbettBE+AE:AE=iDF+FC:FG, Da« ifl jt* 
tficffe^renb, AB : AB^— BE=:CD : CD— DFj 
oter AB:AE = CD:CF* 

~ Sflote: 2)tc t>on tin« hm 19. @» ^injttgef&gte 
3ufa^ i^ eben fo brakc^bar mie ber @a$ felbft Uebtu 
sen^ Setgt^et 3^f<)| ini ©tunbte^te offenbar/ ba$ baö 5» 
S3ttc^ t>on $l&nnern , bie ber (Geometrie nid)t recbt f utur 
jbig tDaren / muf e berberbt nootben fe;^n* ^te intudUf)^ 
ttnU ^ctf)hltn\i f)hnit gar nic^t t>om 29« ®a^e ab/ m\> 
ber äSetoei^/ meldten untecfc^tebine Slu^Ieger be^l^ufU^ 
i^eö mtttelft be$ 19. @. baioon geben/ iftntic^t^ n)eniget 
ali beftiebtgenb; toie fc^on SIat)tu$ bemetft/ bem matt 
ben bunbigen ^mtü, n>e(c^en toit im ®a|e E mitge^ 
t^tilt fyabtti, tetbanf t Sr aber gab if)n at^ einen 3u^ 
fa| }um 19. &a%t, mit ben S(nfang^n>otten; S)arau$ 
folgt (eic^t K»; ob ti fic^ gleich auf feine SBeife baraui 
f(^fie§en li§t. 

/ • 

\ * 

tntt (St^tt ^alU S« f«t> A>C it f ». 
[®U in t>ee beUtfc^eit Ueberfei^ung/ au§ec/ ^ofi wegen 
J)e« ©c^luffe« „ gofglict» i|i D : E > F : E/' öaf l>en 3ttfa$ 
ftepm 13. ®, »ewiefen »icl».] 

3»e9tet§aII. (Sig-SS*.) @« fe?>A=C5 fo 
Ifl att<i^ D=F. 2)emt »enn A = C ijt: f» ijV (5, 7. 
€5.) A : B = C ; B. Sian »oc flitgenonifflen' A : B = D : ' 
E; ouc^t|t(5,B.<S.)CiS=:F:E; foJgfic^ (5,11.®.) 
D:E=F:E. ©a^ec (5^ 9. @.) ^ = F. 

©rittet §alt. (gig* 38^) @« fep A<C; fo 
itl W(!^ D<F. ^enn aai t>m Stngehommenen ift C> 
A; o^ec aui t)mfe(6eti unt> (5^ B. @0 iflati«^ ^:ß=: 
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6g cufitNa itimm 

F>D, fca«i(lD<F. 



$<j:t: €rflec S<»ll. ^« f«9 A>C, «.f.». 
{®ie in tier ^etttfii^en Ue6ecfe^ung. S3(tg(. ten crfteti 
gcttt im »Otriven <Sfa|e.] 

Sweptet Solf. (gig. 39'.) @« fe? A==C; 
fo ili fluc^ D ==?. 35cnn weit A=C; fo ifi (5, 7. @.) 
A : 6 = C : B. 0}un ift nac^ ber §8ocau$fe|Tins A : B = 
E:F; and» ifi (5/B. @.) C:B=E:D; forglic^CS/ii. 
e.)E:F=E:D. 2)ü^cr (5/ 9.®.)I>=F♦ 
JDritt<t .Sa{l. (gig. 29^ Q^ fep A<C; 
fo fit CM^ D<F, Sjenn e« iji ,C>A. giun iji noc^ 
b« a5owu«fe|ttng «nb (5, B. ®.) C:B=E:D, mt> 
B;A=F:E; folglich fft, ni^ bem etften gaile/ F> 
p,ba« ijtD<F. 

?e;ft: @« fepen juctfl trep 0i:6gen A, ff, C 
tt. f. tp. Sli^im, t>ott A, D beliebige ©leic^oielfijc^e G, 
H, u. (♦ w* ßtt ber beutfc^en UeberfJ ' 

giun fe^en jwepten« t)tet @r6^en A,3, C, D, 
unb eben fo tiefe anbete E, F, G, H, geotlfnet ,pTo^ 
portionitt: fo finb fte^an^ bem ©Uicben propot« 
tionirt 

S)a brep @t6gen A ^ B , C mit eben fo t>ie(en ans 
betn E, F, G geotbnet proportionirt flinb; fo ijV, 
nocb bem etjien gaße/ A:C=:E:G. aber C:D= 
G:H; fofglicb/ »ieber nac^ bem etflen gatte, A:D= 
£:H. ttnb fb toeiter/ fo Diele @r6§en ootffanben jtnb« 
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$e;:t: S« fepen jüetft bt^p ®c6§ett A, B, G^ 
rf. f* »• ' aiimm Dön^A, B, D feeftebige ©leic^üielfac^e, 
«• f* tt). [3« b^J^ beutfcben Ueberf J ' 

JRurt fepen jt^epten« t>iet @t6fAi A, B,C, D 
mit ebcnfb wefen anbern E, F, G, H^ jer^tiiit peo^ 
porttonirt: fo ftnb fte o^uj b^em &l t\<^ tn ptopovf 
Ütnitt 

Denn ba bre? @ci§en A, fi, C mit eßkn fd Diefen 
'dnbern F^ <j, H jerftreit pwportionirt^finb ; fo ift, 
na* bem erjVen gatte, A:C=F:H. «bic C:D= 
E:F; fcrf0«cb, tt>ic;ber nai^ bebt etflrtt S<t(fe, A:D== 
E:H^ Unb fo iotittt, fo t>iefe ®r6§wr->or^anb^it 

finb.. . -- ^: 
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€$<i^e«- 'vt^t fi^ a«(^ tufc tlnterfic^te^ Up tffta nvS) 
fftnften ja ptf itot^ttn , »i« t»et Unt(tf(^e$ \it MH^ 
unt) f((^^^ jü ter «iectnt @r&ge. S)(c S^ifi^t^iftmit 
tcm S3etQ«{fe'^J ®a|eä teef(K0e/ «ttfecbag/ fhittM 

'^ut(^ Steiinuitd, ge&catK^t n>er^en muf. • 

[SÜa^i* (gig. 40.) wenn AB t C = DE :F, ttnb 
Ba:C=EH:P. fo Hi AB— BG:C=DE 
-^EH:F, «)berAI:C=]>K:F, ■ 

t>m H BG : C^EH :F; fo ift C:BG=r: 
FtEH. giunlfiatt*A^:C=DE:F; fol0* 
Ä<^ AB:BG=:PEjEH. go(8«<|> (5. 17. 
e.) AB — BG : BG =: DE -^^H : EH , t>a« 
UV, AI:BQ=a=DKrEH, »fcet; BGcCä 

EH:F; f6l8(t<^AI:C=±DK:F,] ' 
Sufüf 3. $(c ®a^ iai^ abet gilt attgetnein »on 
fo t^idcn ®?(f«n/ «Ai ma» wt8/ von «xlc^tir t^t* (tfixtn, 

jebc 
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70 ^i0iiM &mtpu 

» 

jebe f &r ^ii , 511 eitietU> ym^n (tefit6e t8et^a(tntg l^<u 
6en, n>i( bie übrigen , je^e für jtc^/ }u'emerU9 oiertetii 
«iet(ae ifl. 

[S8on ten ®x6§ett A, B, C ^abe, \t\>t färf4/ 

)u einerlei @t6^e D biefelbe f8et^a(tnt§ / xo^ 

{ ; (^e Don i>en@r6genE, F, G, jebe fucftc^, 

ftu eineriep @tige H l^aben : foijlA+B+.C: 

.P=E+F+C:a . 

®enn, »cnn A:D=:E^H, iintB:D== 
F;H; fo ift/ nAc^ tem (gwiefenen, A+B: 
D=E+F:H. gutm iflauc^.C:D=G:H; 

folglicb/ wiebec n^^H bem Srwiefettert/ A.+B 

+ C:D=E+.F+G:R : ^nb fo immer, 

, jx>k &ie(^ ^r&gen iii gkicbet 9n)$r^( in^be^bm 

Steigen aucb feprt migenj ^ , 

Cnote iu ben @&|ett 20 hxi 24. 2)te 
t^emeife be^ 20. unb ai« ©o^e^jtnb ioir^tunbteEte fttr^ 
jet / aW fie (Jüf (ibe« t)on leichtern ©Ä§en , in ben t)ot^ 
i^Vgel^n^n unb folgenben SD&^evn / dibt: : SDa^et b&nf^? 
4C' e« an«, Pftt^fam ju fepn/ pe me^ a« entt^rfefn. 2)« 
aa. t»nb 2 j* ®a|. I^aben wir, wie e« bie®ikb^ ecfocbert/ 
auf belobig Diele @c6gen ÄU^flebe^nt, unb mbitfer m^ 
fi^neiit^tit mug auc^ bec 24« (g5a§ t>erfkanl^ati>jepben, »ie 
toit im 2« Sufage angemetf t ^aben. 8(jt^et,bem ^at er 
tioc^ einen. SufaQ erhalten ^ ber mit betit @|(i|e felbft (to)i 
«Uic^er S3cauc^bat;f eit ift. 

S). ^^ilipp 9laub(^ tabelt in einet Sf6.l^nb(ung^ ' totU 
<(e nadb feinem !tobe in ber @efc^i(bte ber^erliner %tcfi 
Ibemie ber ^ffenfc^aften 1745 befanm gemacht mutbe, 
ten Dorgeblicb bunfeln Stu^brucC Iti^z^f^^^, xot%f)0\b 
Itt S3en>ei^ ju n)eitl&ufig getat^en fep» Wkxn ber boi^ 
(ielbfl angeführte ®a| ift nic^t, n)ie ber VferfafTer felbjt 
Sef^el^t^ üon GtiHibe«/ fonbern i^on $ac<|uet. 0tun i(k 
€t jtDar nic^t fe^r bequem auögebr&cf t / aber bö(b / ber 
:{^attptfa(^e na(i , b&Otg eineriep mit bem ®a(e / %zt fic^ 
In ben Elementen befinbet» t>mUl ift bartit Qtc^ti ;^ ber 

i8er^ 



titelt in b'er heften Ot:bnund auf^efteUt/ utib bieg ^ibt bent 
4Sa$e ba$ 9(nfel^en wn^mfdfyciu Qutiiiei ^at c^ne 
3t9^tf^( itn 23« tinb 22, @. in ftrenger Slttsemein^eit/ 
6uf beüe&is mk @r6§en^ mc^t tttoa blog auf bttp 
®xb%fti, ton benen je imp mit je {mepen proportionict 
finb/ attöget)e^nt SDUfer $(((gememl^eit entfpric^t tie 
Sfuöfage te$ Sfiaubefc^en @aiged nict)t 

V S)ec $8en)eiä aHv, totl^^t in gebac&tei; l(6^dnt(uns 
^onSf 23* &<. gegeben n)it:b/ taugt nii^tö«,^; ^enn'an^ 
.^enoinmen , bie $ropertiona(gt6ßen. fepen (Ebenen obec 
i^6rper/ fo I&§t ftc^ fein fRectangef^ t)a ^ tt, ol^ne @ac^^ 
fenntni§/ ein ^tot>uct nennt, atxi irgenb i^epen ton 
i^nen benfen« §B3o((te manfageu/ man m&ffetnbtefem 
$aBe gtrabe hinten/ ben (Sbenen ober ftirpern ptoportto^ 
nttt/ annehmen/ fo toui:be ^ttaU babui?^ berJBemetö 
ungleich tteitlauftget toetben, a(d bet Sufübifcbe. Unb 
i^tU%t a\x^, ber SRaKb^fcbe S^etoei^ n>&ve tic^tfd; n)et 
to&tbe ni^t fe^en^ ba§ et in bai s* S^tic^ nic^t Qi^ttl 

[iacqmi Sfujfage be« ' mel^i?ertt)if)nten (25a|e<* 
lautet: ©enn bie etfte 0c6§e A juc jwe^tenB 
tole bieerfie O jui? jn^epten Q, unb jene jtoepte 
B juc britten C, »te eine getoijfe anbete ©titfe 
R iut et jten O ; fo ift ^ud) Cex aequo pertur- 
bate) butc^ untic^tig geotbncte @(eic^^eit 
(par egaliti ipal rang4e) A :'C = R : Q, 

|Raub# bificft «^ fo auö: SSenn in itpep $to^ 
Ijortione«, A;B=0:Q, unb P:C=:R:0, 
V He mitttetn ©Hebet B,, O bet einen enttt)ebeir 
ipiebet bie mitttetn/ ob^t bie äugetn ©lieber; 
tet anbetU/ alfo i^epben ^topettionen s^^in 
r^nb: fo bel^aupte iöf, ba^jt u^enn man bie 
«ic^ 8tmeinf(|>aftlic^en ©ß^bec A, Q bet eti^ 
fttn Vtopottion }U ben auf^etU/ unb bie btpben 

Dr4^t^emeinf(^aftlic|yen ©liebet Q R bet^itoep^ 

te« 
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?2 . Sttftite« SCemente 

ten )tt ben mittlem @{tebern mad^t, Alfc A : C 
=:R : Q fegt, man miUt eine richtige ^copot^ 
tion erhalte» 

2)et SBeweia biefe« ®<j§e«, fa^tt jgiauW 
fott, ift batauö flar, ba§ t)iec @t:6gen pcopot^» 
tionirt jinb, wenn bd« ^robuct üuS ben mitf^ 
(ern bem ^robucte auä ben &u§ern gfticl) ifl'. 
2)enn man batf ^iec blo§ fagen, ba§ A:C= 
RrQfepnmujfej tDeil A,Q=C.R, ba b^p^ 
be ^cobuctc einem imb bemfefben ^tb^ucfe 
B • g(eic|» {tnb/ n)ic fic^ auö ben im'iStngange 
angenommenen ^topottfonen ergibt] 

■ • 

@ö fe9A;B=D:E, ttnbB:C=:;:E:F; foiftWe 
tttt« b«n Söec^iftniffen A : B, B : C jaförnmenger^te 8ec* 
^aitnj§, M i|l, na4>@t«.A, Die »ec^tnig A : C ber 
a5ec6aitm0D;f 0let($, t»<r4»eau$ D:E, E:F jufam* 
mengcfegt ijl. 

^«nn mit $iet bce^ &th%ien A, 6, C mit eben fo 
bieten onbecnD, £, F geocbnet pt9|»octionict'{tnb ^ 
f» iJiC5/22, ®,)a«« bem ®leicb<n A;C±=D:F.,. 

SBUbei? fep A:B=E}F, «nb BjG=D;E; fo 
«f*'(5/ 23, 6.) a«« bem ®leieb-en A:C=D:F; 
baö ift/ bie 0«$ ben tßec^dCtniffen A : B, 6 : C }ufammen? 
<sefe|te aihr^&Itnig A:C ift be( aui ben aStc^&ttnifen 
D:E, E : F jttfammengefe^ten D : F gfek^', 

S^ajfelb^ gilt ducb in bepben S&tt^n, -wetin fßnWu 
niffe avti beliebig oiefen/ gtetd^en S'et^&Uniffen {ufammen« 
gefefttpnb. ' . 

* . ■ . . » 
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@tnb mehrere S[krl^(mtffe me^rerti anbertt, \t\it 
;f&r f^ dktcf)S fo ifl üuc^ bie nuü ben erflei^n iufamm<n# 
^efe^te SOct^altntg bet auö bcn le|tern (ufammengefelten 

(g«fc'9A:B=E:F; C:D = G;H; jfwer ftp 
.A:B=K:L; C:D=:L:Mr fo i|l (5/ A,a> K:M 
aui ben %c^aijtniffcn K;L:, X:M aufamm(ngefe|t/ bie, 
\^X>^ f&c ,fic^^ ben »ecl^ittniffeii A : B , C : D gWc^ finb* 
,Ucbed«e|jfep>E:F=:N:0, unb G:H=Oj;P; fb ijl 
N : P öu«. \m »ec^ianiffen N : O , Ö : P iufammenaej 
U%tf mlM'^ jebe fiii? fi4^# tttsi »erl^Ütniffett E:F, 
G:H8le^)finb. ! " ' , 

« . 4»utt ift }u bewcffett/ ba§ ]K:M==N:P fe^, 

2)aK:L=LA:B=E:,E?=:N:0, unb L:M=: 
C:Ö^&:H=0:Pj fo iji (5/ ^z. ©0 au« bew 
@Ui4c« K:M=N;P, ^ 

Sfl «lie au$ meutern S5er^M«iiffen 'jufammen<}e# 

fefte ®ct^ltni§ einer auö meiern anbem ©er^&ftniffen 

jufatnmeti8efe|fen18w^iftntg gleich, unb man nimmt 

toon beijben gleiche SJetl^&ftniffe »eg : fo muß auc|>ba» 

, tiebttge nbc^ in d(et^et S^er^Mtnig fepm 

««fepunbica^ec^Sftnlffe A:B, B:C, C:D, D: 
EunbE:F; ferne bJe85et^iltnifeG:H, H:K, K:L, 
«nb L:M; öucb fep W au« bin erjlen jufammengefeftec 
»ee^iltnii A;P bet? au« ben legten jufammengefejgten 
»etbiltnii CrM gleicb; über bieg bfe »erbSttnigA: 
D, jufammengefelgt avii ben aSerbiltmffen A:B, B:C, 
C:Qy eineclep mit bev SBer^altntp GiK, {ufammenge^ 
- . feftt 
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fe$t mt* fttt Söer^Itniffen^Gi^^ H:K: *^o,iftrtte ant 

Itn übrigen t>on ben erften S^er^&UnifTen D : E , E*:F ju^ 

fammen8efe$te'aJer^ih:iÄgT>:F>tet t8erl)&ttni§ K:M 

Ad.Iei(^/ n>e((|e au^ ben Jbtjgen t)pn ben (eigten ^etl^ä(t^ 

.'jtiffen K:L; L : M jufammengefe^t ift. ' 

©tnn'ba nac^ bcr SBoraitöfelüng A:Dt±GI::K!; 
> i|i (5/ B- ©•) timgefel^ct D:A=K:G/ abec 
A:F=:G:M; folglich (j^ 4a^®0 ati« bem @Ieü 
4^en D:F=K;M. . \ , 

aflotrju ben ©il|ett F, G; H: ©fefe^ai^e 
'fabelt ' n>ic . ptttt 5* Sßiic^e oFrtge^ingt, tt>ejt fie tftn ölten 
tinb nettttti ©eotoetecn oft gebraucht »erben, ba (ic{), c^ne 
beten S3cim^ji;ng; in t>ie(en Ralfen bie iufaminengt|e|ten 
j8ett)aittji|f^,jft*S5ett>eifen lii^t önwenben lojfenf ^ ^ 

SBec ehre gtiinbU^e ^ert^ibigting btt in biefem ^^ 
Suc^e t><>rgttragenen ?e^te t>on ben SJeci^Sffiillfen- unb 
eme.^ößftinbige 5©ibetfe^ttng <Äjt t)t)n «nbcJ'^acqtiet, 
aip^/S^oreßf/'ttttb Snbetn bamiber' gem(fc$tQt' elntpen^ 
buugen jü kfenwfinfc^t, bem empfei^Ien't^hrbeS^grtgeh 
©acron?'« Lectiones Mathematicas , hit j: 'tii\b 8(» 
SBorlefung t>om göl^'?^ 1666. 

Udb nun. In 9t&cf fi^'t auf bitfe oerbefTme atu^gabe 
beö 5» S3uc^e^/ tinterf(^teibe' tc^ be$ getel^cten SBanoto 
Urt^ett äbec baffetbe igilt allet ^ereitmittig^ett/ //ba§ 
,/ n&^mUc^ in ben!t gangen 9Bjetf e ber @(eme,Qte ni c^t^ mit 
/^fo t>ot}äg(ic^em ®(j^arf{tnne etfunben, mit fo fitenger 
^, SBänbigfeit erliefen/ unb mit fo t^pttfommenet ©enau^ 
^/igfeit abge^önbett »erben, ali bie ?Pt^cpörtioni?iel^re.'^ 
Sticht o^ne Urfat^e lagt fid^J^offen, bofi bie (ättimtUt 
ber Ste^nung fe^n »erben/ bie§ ^abe pc^z feit !ll^eon< 
hii auf gegen»&i;tige3eit/ njc^t mit eben fo. gutem @rtttir 
be fagen laffen» 
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ö,,!^e)ftt ®ieberf,e>.bijttbp^tj(Ujfoi (reciprpcae), 
ttil^mlfc^ Triangel ttitb ^ataÜelogratnme/ ^nb biejentgen 
loorin Me Seiten ^ t^etj^e jmejp. il^rer 9|N«f e( einfc^Itegeit/ 
fo propocttonfct finb/ ta§ eine Seite bet erflen gigur 
fic^ jtt einet ©eite-befjiöeptett i^ec^Ät,- »ie We anbete 
,€<ite'btt iwepten ju bet (ftttetn ©eite.Wt etjlen. 

Sßcte: "Sixtyipt^it etf(&tunsf(^eitit ifti<^t tooii 
<Su(iibe« > fonbetn «ein einem bet ^eomettie Unf unbtgtn 
|ietiue&^tem SBebet (Suffibe^^ no(j^> fo 0te( ic& n>eit, 
itgenb ein anbetet ^eemetet gebenft bet n>iebetfe^ten? 
ten Sigttteti. £)ie@tF(&tttn^ ift bunfel att^gebt&cft/ b<$^ 
]^et mit fte> beutlfe^et gefaßt ^abem Seboc^ tt>&te i^ 
t^ic^eic^^olgenbe t>ot3nsie^en : 

►^9 .®t6gen jinb mit 8»9ai*efn»iebetfe^ 
«enM^opottionitt/ toenn ft4» bie eine jDon ben etften ja 
(inetfonben legten loet^ft/ t9iei»pnb(n(e|ten bie anbete 
|u b4 anbetn wn izn etften. ' 

1^4* Otote : SBit ^aben bte 5* etPßtttnd an« @t{ln^ 
ben/ Don uoelc^en mit nnten bepm 33. 6* biefe« S3u(bet 
Stec^nfc^aft geben tpetben/ au< ben GUmmen megge^ 

(äffen/ 
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V 

taflm, »ovfaife ftit tS^tonS 3efRn }uc geoStn ttn&e^utm« 
(Jc^fctt ^(( aitfSngec eine SSteOe N^auptet ^at « 

"^txt:, gufd|* |)ietau« tft Kar, tai itriangel 
iittb ^ataüelcgfamme, tt>el(5e gleiche §6l^en ^aben, pc^ 

2)en|i bringt man tre grguren fo an emanbec/ baf 
il^re ®runMinietHn ^tt «twfcttt^miefint), tinbfillet 
i?on ben @ipf ein ber triangel ^etpenbiPel auf bie ©runb^ ^ 
Imien; fo ifl bic gerabe Jinie bucc^ bie ©ipfel (i,33»©*) 
mit berjentgen natutttel/ n)^ci{^ bte^rQrunbnnten (tegen/ 
»eil bepbe ^erpenbi^el eindri^er*g(etc^ unb parallel (tnb. 
®er S5ett>ei$ tpirb loie im ®a|e geführt/ ttienn man »ic 
^>rt conjiruirt 
/' SU-^tfi ©f<f(^t3ttfa|:tiMiib fe|v f>ittfrg geWÄnd^t. " 

• n ; »1 • • ■ 1 V • t • ** • f 

/ • i . ^ _ . / , * ,i • • ♦ . • . 

1 

^irir*^t^tfa%. (gtg* 4t.) 3Bii* mit einer 
@eite, BC, eitie^ ^rtangef«^ ABC, eine gerabe lime^ 
(f>E, porottel m^^ti : fo fc^etber fre bie 6e9beti anbern 
@^etten; Aß,3J|C> au^ »enn fdct^e [na^ D tlnb E] 
.berl&ngert wtAtn , vroportionirt; [ba| BD : AD =^ 
CE:AE> Utib ilnb jwet) @^tf en , AB, AC, eittee 
Sriangefe, ABC, öuc^ mm fofc^e [nail) D unb ^ 
'i»er(iitgert tterbät; ^ott einer geraben* Knie proporrionirt 
9efd)nitten [bog BD;AD=:CE:AE]: fo tjl bief5p«# 
. nie, DE, berbrtoen @eite/ BC, paraßeL 

O^ote: S)tefen ®a^ i^aben n>ir allgemeiner ä\i9QU 
'brücft« [^ ^mtii aber Ueibt ber tia^ndi^z.} . 
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SBtrb (^10. 42.) to iafttt ^m, GAE, att 
«rnitn ^riangef^ ABC» toott mtt ittct^niinit, AO^ , 
l^irt: fio ftnb Mt hahm^ in bce txtl&ttdciten.^cunti« 
liitte ^tmaä^tta , $ri»tfd^en ben ^tH>unfteti bn^tbtn unb^ 
b<t ^dbiriiiben itnte (tedenben/ "Ub^^tiittt, BD) DC, 
ben äbcisen leiten bed Sttongeto / BA^ AC, pttptu 
tionict. Unb finb »eb^clte'^bfc^nitte BD', DC, beit 
bfQbtn Ö6rt0en leiten ba $mn0^te BA, AC, pcÄpoc« 
ttcni^t: fo I^at6trt bü burc!^ ben ®tpfel/ A, unb bem 
^(^neibund6t)Uitft, D, dejogetile ^ecabe imie/- AD, ben 
iiifem 9Binfe(i GAE, omtriandel, ABC 

iS-cflec $^et(. €$ fe9 bee iugcre SS^nfef CAE 
«on AD ^al^ict. 

3ieb« (.t, 3 1. ©,) bttttb C bie CF bet AD pdMtt<f, 
«nb «(c(&ns(te BC, 6t« fte bü AD in D tnfft; fo tfi 
(I, 49. 6.) ACFssCAD. »un iji CAD=DAE; 
^tgtic^ DAE = ACF» gctnet ifi (i> 39» ©.!) DAE s= 
CFAi d(<)ACF=CFA; folglich (1,6. e.!)AP=?:Aa 
g}t«n tjt FC btt AD pAtaHtU folgßc^ (6, 3. ®0'ijl BD t 
DC=BA:AF. «be« opc^fQ »ac AF£=ACt hafftp 
BD:DCäBA:AC' 

Sweptet ^6<tL. Ö« fei>BD:DC=BA:AC. 
3tie^e AD . tinb becfe(6en bie CF pdcdfiel ; fo ifl (6/ 3* 
®.) BD:DC?=:BA:.AF. «Ran ifl noe^ bet 95oMu«fe* 
«und BD t DC rs: BA i AC ; folöiicb (5/ 1 1* ®.) "^A t 
AC='BA:AF; fotftlicb (5/ 9. ®.) ACs=AF, ©ö* 
^et ifl (I, 5. ©•) AFC=:ACF. . 0lttn ijt (i, 39. 6.5» 
AFC=EaD, unb ACF=CAD; folgltcb (t/ 1.@.) 
£ADer:CAD; fpiglicb beir &tt§ec( 2ßinfe( CAE out 
Stiangel ABC loon DA fyitbitU 

iilett, $ec im ®aQe A angefi^ifte %<ä, toenii 
be« Sciao^ed ängecet SS)iiife( toon einec getaben {tntt 

l^atbict 






78 Cttfiibc^ &mtaH 

^albitt tAtb, f!^ tbtn fo nöffit^ tolt &et im dritten (Sa^e 
^on ^albining eine^ innern SDii^f e(«, tln^ be§l^a(b Don unit 
mitgetl^eilttoocben* 2)^c Seioeij fär ^iefen %afl i\kicm 
SSetoeife fut jenen fel^t a^nlt^ ; bieg l^at oielleic^t einen un^ 
, geometrifc^en |)etau<ge6er t>eranla|t, ben @a$ mitfetnen^ 
Setoeife au$)ufa{fem ^appu^ toentgften» mad^t t)on t^m^ 
a« t)on einem (S(ementar^(Sa$e/ jeboc^ o^neij^jube^ 
toeifen/ im 39. (& be« 7« J6. feiner Collect Math« 
ttebrauc^. 

• 

^e)rt: Se^rfa^* Sennin swep ^rtang^rit^ 
ABC, DEF, ein 2BinW, A, einem 9BinW, D, gleich 
4(1^ bie @etrett abet^ tfon me(cf)en anbete $Binfe(/ B, £> 
finflefc^Ioffen merben , proportionirt ftnb , unb bon ben 
Abcigen ^in(e(n, C, . F, i'eber ^ugleid) entn)ebet fleiner^ 
ober nid^t Meinet; ober einer bon t^nen fo gto|/ ote ein 
teertet SBinMifl: fo ftnb bie $riande( gleic^winflis; 
itnb 5n)ar biejenigen SBinfel^ B, £, gieic^^ »elc^ebon 
ttn propoctionirten @etten eingefc^foffen n>erben. 

et jle.r Sali ®enn jebet bet ©infel C, F tkiß 
ner cAi ein rechter ifl. [SBie in ber beutfc^en Ueber^ 
fe^ung.] 

gtüepter SatI; »enn jeber bet fSinfel^ C, P 
nic()t ((einer M eih rechter SBinf e( ift [SS9te in bet beuu 
fc^en Uebetfe^ungO 

JDtitter Solf; (gid» 43O »enn einet t)on ben 
fßinfeln C, F, etn)a C, ein tecbtet i% 9B&ten nun 
ABC, DEF tingfei^t; fo n)itb^ n)enn mon an AB , im 
fünfte B betfelben, ben ®inM ABG=:DEF anfel^t^ 
toie im erfien gaile beriefen ^ ba6BQ=BC, nnbBCG 
=:BGC fep. aUun tft BCG=9l ; fo(9li4:b <tnd> (i, 5- 
®0 BGC=9t. Soidlic^ fmb im A BGC jme^ 9Binfel 
ittfammen nic^t Heiner a($ jmep rechte/ mld^ti (i/ 17« 



■ 1 

e.) un»i&dH<i^ if^. fioi^ii^ ift t>et {«(andd ABC Uof 
ilmnget DBF gUit^toinf li$. 

0)ote: Sdic ^a6en t>en im ^cunbtegte dtKgefafetf 
ntn tcttten Sali/ ioelc^er in geometrifc^tn 9etoeifett 
manntc^irittg« ^ntoentung fixtet/ ^injugefägt« 

0li>te: Offenbar l^at ^[emanb ben @uf(ibi(<^en 6«^ 
meij biefed @aQe^ Det&nbert* S)enn nac^bem er bemie^ 
fen f)at, Daf tie itttangel gleic^toinf (ig' ftitb/ }ei^t er noc^ 
befonber j , bafi bie gleiche Sßtnf e( einfd^Iicgenben leiten 
ptoportiontrt ftnb; a(j menn bte§ ni(j^r f(^n im 4* ®^ 
biefe« S3u(^e$ batgetl^an tohtu 2)tefer unn^t^tge S3€9^ 
fa$ ftnbet jtc^, in bec SSecfton aui im S(ra6if(^en nic^t/ 
onb ift auc^ ton und Jt^eggcIafTen toorben* [C>tet;mit i^ 
tori&gU(^ bie beutf4)e Ueberfe^ung s^ t>erg(eic^en.]r 

$<)rt: §(ufda6e. $8on einer gegeSen^n gero^ 
benlinte^ AB, einen te((angten $l^et( abjufc^neibem 

ajdm fünfte A jie^e eine gerabe Sinie AC, bie mit 
AB einen beliebigen SBinfel einfcbiiege. 0limm in AC 
einen beliebigen ^un(t D , nnb ma6^t AC ju bemfelbeit 
Sielfacben ber AD , ipelc^e« bie AB oon bem Don il^r ab^ 
lufcbneibenben Sl^etle ifl/ jie^e al^ann BC unb ber 6C 
Jburi^ D bie DE parallel* ' . 

2)a im A ABC bie DE ber Seite BC paraOel ijt; 
fo ijV (6, !X. «0 CD:DA==BE:EA; folglicb (5/ 18* 
ej terbunben CA:AD=BA:AE* SRun ifl CA 
ein SBielfacf^e« ber AD; 'fofglicb ift (5/ !>• ®0 BA baji' 
felbe asielfacbe ber AE. @in folcber 2^ei( folglicb AD 
ton AC ift, ein eben fofc^er $^eil ift aucb AE t^on AB; 
mitl^in AE ber S$ei(/ toet^et «on AB «bgefcbnitten n)ers» 
ben (qU« 
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(ej <iuf ben befonbern gatt eingefcbranft/ bag t>on bec 
gegebenen getaben Sinie ber britte Xi)t\i abgefc^nttten: 
»erben fett. 3n biefet @tnfcbr&nf ung f)<it t^n (SuHibe^ 
gemi§ ntcbJt gefubtt ttebetbte§ »)irb gefcbloffen, ba§ 
ton Dier ^topotticna(gr6ßen bie britte bajfelbe SStetfacb^ 
ber*t>ierten fep/ toelcb^^ bie erfte ^on ber 2tt>e9ten ift^ 
S)iefer Gcbttig ober ifi nirgenb« im 5. ä3ücbe / ntie e$ je^t 
i^oifbanben ift/ burcb einen S3en)ei$ gerecbtfettigt ; fbn^ 
berti ber Herausgeber nintmt ^i, n>ie mm^ti Snbere, 
auf bem ©runbe M t)ern)orrenen S^egrifeS an, ben {tc^ 
Oticbtgeometer Don (prot>ortiona(gr6gen macbem 2>te§ 
ma(bte ^d notl^tt)enbtg, t>on biefem @a$e einen dOgemet^ 
nen nnb richtigen S3etoei$ 2^ geben» 

© et lg. a S» 

$e)rtr $tüf örtbe^ 3(uf einer ftegeBen^n gerai 
ben linie/ AB, eine Sjgut ju letc^nen^ me(cf)e einer ge^ , 
gebenen geriablinigen ^igur &l^nli($ fep/ unb mit il^r hfyx^ 
Uc^e tage ^abew 

^rfler $l^-ei(. 2>ie gegebene gerabfinige $tgur 
CE feMierfeitig» 

3ie^e DF> wnb fe^e (1, 03. &.) m bie Snbpunfte 
ber geröben «inie AB bie ©inf el BAG = DCF y unb 
ABG=:CDFi fo ifl (i, 3a- (?0 AGB = CFD; folg^ 
Kcb A FCDI bem A GAB gleicbwinHig. Hn bie @nb/ 
fünfte ber geraben Sinie BG fei^e ik SBinfel BGH 
5=DFE, unb GEHäFDE- fo Ift GHBt=FED; 
folgficb A FDE bem A GBH gteic^win^fig. S)d nun 
AGB = CFD.; BGH — DFE ; fo ift AGHs= CFE. 
«u« bemfelben Örunbe ifi ABHäCDE; öwc^ »ar A 
=:C, unb GHBrsFEDi folgli* ift bie gerablinige, 
tierfeitige $tgur ABHG ber degebenen tierfetttgen i^igur 

CDEF glei(^n>in«ig. 

Wun 






* 

' ' iüih tfMb dbet <m^ tute QUi^i SSinfel «mfE^fttfettr 
f>tn ®tfCte<(- te«f<(6en pcopocttonitt. ■■ S>eni) , ^a bt< aa 
.GAB,'FßD flltic^winftid f!nb;'fo ifl C6/ 4. ®.) BA.: 
AGäDCrCF« " gcrn«r AG : GB ==CFt FD, unk 
»egnt^eiei^minfUgfeit iit AABGH, DF£ ift^ttft» 
GB:QH=£FD:F.Ei folglich» (5, aa. «,) «u« Dem 
«lei«frett.AG:GH=3CF;FE. «af a^nJi4>e «tt 
vAth bmitftn , fcög AB.:BH = CD : DE. . Suc^ ijl (Ä, " 
4, e.) GI*:HB='FE:ED. gotgn* put» (6/1. t^> 
»i« «itfufeittgen gtdut'en A6HG, CDEF ii^nUc^. 

^ii>*i)ttt ^I6'<r»t« (8»9' 44«) 2)te 8«ge6ene 9«* 
MfaMtntge gigur CDKEF f<5r ffinffeitig. 

; giefyj DF, ßE , wtb ielc^e auf fc« gcötixtien g«^ 
roften tinU AB'eine inecfeHtde/ (et: »iecfetttgen gigue 
•'CDEF &$ttti(^e «nti mit il^c &^nlt4> lit^trxbCt gidttt 
AKiG. ' Itn >te Snbpttntte (et gtcaben ^iaie BH fe|e 
W« SDinW HBL=EDK, unb BHLäDEK; fo i|l 
4iu#L£=K. SSegett 9el^ntk^fett btr »Ucfei^gen §1« 
gttctn ABHG, CDl^F, ifr GHBi=FEDj -oim^ »»X» 
BHL=DEK; folglich GHL=FEK, STöÖ g(eJc^ett 
©tänben »fi ABLä GpK, ^ol^iHi fi^ bi« f finf fcttigett 
^Xfiütefi AjSHLB, CFEDK gldc^winflifi, . SBegett 
ae^nl'ii^fd^ bcc »Ictfeitigeit gigutcn ÄöHBv CFED Ifl 
GH : HB = FE : ED ; aber (6,4. ®.) HB : HL=,ED : 
EK; folglich (5, aa, ®.) ani bem @I«tct>,<n GHt 
HL=FE : BK. äu« bemfclbcn @eunb< jfi AB : BL = 
(iD:DK', ßUtrm^in ©Utc^toinfÜglf^tbec AABLH, 
DKE ift Ätt(t>BL:LH=:DK:KE. %Mqü(^ (tnb (6, 
1. eo bie f&nfjiitiften gigitteti AGHLB, CFEKD 

' ' ' -^ftwi 'fi^ Mrf%t mMf »eittt dujf dnee gegebene« 
^etMileit. {ttti«' eme gigut gejeic^net wetben foQ/ welche 
(inet gegebenen it^it obec me^tfeittgen Sigut h^nii^ 

Qlo'Ui ^m 3mtii im ©ntnbteste Ratten tt>ir 

tltjftlftt^r Nfin«r(4>(Wtben6a$ 4ttf oiecfeitige 

"* S Siguten 



^^cen titt^tnt^ jetgt nit^t, toie er auc^ lM)n |&cf ^ ob(f 
mc^tfeitigen Siguten gelte. Uebet tie§ mr&> gang tvjs? 
ibe( (Suflibeö ^et^obe^ tt>ie fii^ attö temforgenben 19« 
«Sage ergibt / cl^e SBermec^felting ber mittlem @(ieb/r 
^efc^Ioffeii/ bag in jtoep g(dc()n>inf(igen Srtatigeln btc 
^ette iti einen {u ber homologen (Seite be4 tinbern {i(^. 
»erhalte, toie eine anbete ®eite*be* tvfttn p einer t^m^ 
.(Dgen Seite be^ jmepten. . Stecfelbe geiler fommt 90<|> 
•;einma^( in ber Sonclufion^bor. S)enn ei »irb nic^t gc^ 
3eigt/ bag bie Seiten, me(c^e in ,ben gerablinigetv gigu^ 
Aten g(et4^« ^jnferernfct>{ie§en^ prb^orticnirt.ftnb; ber 
H^erfaffer biefe^ S&en?eife$ bac^e toieber nic^t an bie iBer^ 
toect^elung ^er tnittletn @(ieber* . 2)e§^aQ| Riehen tpir 
ti f&r belFer/ ben ^tocii iuvö^cmi.nf^ ber SRet^obe jtt 
.fhf)tcn, »etc^er ^^ @itf(ibed im sol®* tiefet i3u<^ 
I^ebient 8Bir l^aben auc^gejetgt/ ia^ ber @a^ ^r ftbf^ 

feittge SiS^^^^ i^^^^f ^^ ^i^ ^^/ ^i^ er auf Figuren 
Don betiei^id ^Ditkn Seiten angetvenbet »ecbe^ einleui^ 

tenb jtt mojc^ni. 

-© < « 20» @ «!♦ : * 

• ■ 

[Sjihfon ^t b(o§ ben anbern/ atö ten ffi(ieni> 
S5emj* 4ttfgenommenO . 

£l&<|> böB ©*r«fffe, I^ : M=(K ; L) + (Ut M)» if*, 
. im Siebte/ auf (ie Qttihwni A tm s> Sv^« 
»cttoiefen tooctxn.] 
91 1 e : @eio6^nIit^ ^a(tenl(nfÄtt£(ec bk {e^ve »m 
3«fammenfe^9 bec Ißeiel^ftniifie f&c t>aö .^(^tDcrfle in. 

b«ut» 
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4^utfi<^eft/r4mgeümet(if(^en SStdtlff/ in^eorctp. ftatt^ar 

iinmitteli>ae : hinter ier.<St:f(antng bti ^re^fa^^n ein^c 
S3et:5&ttm§ imj 5* SSuc^e Qab, tpol^tn fte eigentltjii de^6ci, 
We 5* etf l^. be< 6. »• ^inf(*o&» If^conl .«rfriranA 
it&^inli^ (antet: (Sine $Ber^&(tni§ ^ei§t au« IBeel^&ttmfi'm 
jufammengtfeff t / Stäv «/ rwv Xoyöm/ «•jjXiHOT^fri^; i<^ 

it6et:fe^t Me§: ^ando rationum quantitates inter fe 

^'multiplica^e aliquam efilciuiit ratioiiein', n>cnn Ht 

®r6§(n .^ec ^^t^&ttnife mit einaitter multipUcitt mt 

Sen>ifre S3er^altni^ geben« SBaUiö oetfte^et untet m^kt^ 

itor^rs^y ratianum exponentes, Q^cponenten ^er Sßet^ 

^&Itnife; ©tegctp Sbecfe^t tie legten SBerti<)),er ^rfl&^ 

rting/.'iÜius facit quantitatem, tte <Sr5§e eine^^ei?^ 

•^&(tni# gebcm SUeinr in toelc^em (Sinne man ;^t)d^ bie 

^S^&ttei?/ ii^c6igen obec (S^ponenten t)er, !Bec^ 

r^^Ältniffe, unb aRuttijjMcation tefjfeibeit 

minnit^^^fa.lbjjeibt bie (StjPIaning liennpcfe unfr^c^tbap unl> 

:äinaeometrifc|» ^ gjjit bep 3a^Ien lagt ^öf t)on SiRuItipCtsp 

<atiw fp^d^eii» @r6|e ober. Opponent bev ©erl^ittnig 

# (mie ^titpciu^ in feinem (Kommentar i|ber S(i;c^imebe$ 

.®4>rift wn ber Sugel unb jbw,(59linber be?^ bem -4» (25,. 

Jbti a* S^ttc^e^/ unb bie CReuei^ ben Stu^b tüifetiPIäsen) 

^ie 3a&( / ;|pe(cbe in bad l^ihtergUe^ muttiplicirt b^^ 33oti» 

jbecgliebgt&t/^pber^ toai einetriey ift ^ burcb ;^it»i(ipn be^ 

.fi}ocbecgIieiei mit bem ^intergiiebe, entfielet , .fi(^ g)bt 

^c^x t>iAf SOjerl^attnifre/ tpo^.buri^ ern>a^nte!^j)}iftQn feine 

gaf)l entfi^ent f ann ; jum. S&epfpjel be^ bi? r .S5er^iittti( 

Aet S)iaftOfia% eine« Duabrat« ju ber SeiteV. unb bei 

ttmfreife^ j»m .SDuvc^meffer,. Ueber bieg ^njbet jtc^ »o» 

jitt>ad)ttt: Qttilmni btr^m (Sntlii, '$(t^c^imebe«7 HptilOf 

.nitt« u^b..an^e.rn Otiten ^ bep.benen bie }ufammengefe$te 

Sef^&(imt§4ajufig bptfomm;/ aud^ nic^t bie f^u>4cbfte 

^pW r K^.ii>t 6# 23> 6« bet kitmmttf n)0 ber jttfat^n^n^ 

irefe(te9. I^er^&ltnifi tum 'ec{i:en ^a^le erip^^nt toirb^ 

- ..:.: " •"■ ' IV*- ■ 0e. 
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t^ i^teri^ec^t etgeitlüi^ dirt tiefet @te(Ie l^&ttegebac^t 

'4)ei^teti iti^eti ; fonbetn ik tid^ttge @rf(fttting toitib btuu 

4t(^ in teil ISc^ten angetbank^ „ab^t Ük 93et^&(tm^ 

>,K:Mrfl äüi »ett SCer^aftriHFen K:L unt) L:M jufam^ 

tnenjjefe^f;^^ tS" ^<^^ fceutfd^ifit Uefeetfe^ung ,,ft) iflK : M=i: 

' (K r L) + (t : M) '^^ J^eon« <5r«5rung ifl fofgfict^ gang 

unn&l itftl^ tinttc^ltg; Wu(^ (i§t ftc^ faum }n>tife(n, ba$ 

<r fff th J>^ Slemente^^infiiob; benn (te.ftnbet (t<^ in fei^ 

tien QHJlauttritngen bÄ MsyaX); Zuvra^K [Sffmägefl] be« 

ytolrtiiäti«, ©eite öii> liitb iji'bal^in etlautett, bo§f!e 

Mö§ onf^af^ktiHv^altni^t önmenbbac ift. 85on l^iec 

totttbc fie'mit^ebac^tet'Örroutfeciirig tt)6rtfie^in bie SRei^e 

tet'^rff^riftTgen' wi ^m6. 85ttc^e ber (Sfentente berfegt/ 

toie öfiiS ^lettiaglu« 8ftt«ga6e ec^eüet Bambettu« unfr 

CimmänMfriid ^aben pe tehfelben ^rffitungen in i^teii 

Jofteinift^en Sbftonen jugefelfet; l^ingegen erfennen fife 

w^ki^dtapannt, noc^,iDJe*e« fd^eint, bie atoßifc^ehr 

(Etbfct^, mf^ er benu|te^ an. efatoin« itiH^eitt, auf 

iÖerahlaffühg ber 6, 5; S^, fe^ richtig, -bag bit @tfl$^ 

^ fcung ber iäfämmengefelten tBerl^4ltni§ Äif ekn ,bie Ätt 

fonirte gem^t nwrben fei^jn'^ ipie bie @rtörmtgen Dom 

ßtokfiX^ki 3)re9fat($eh'1ft.Vn>. einer S3er|iaftni§. „60. 

V/ wie rfJl^wRcf) @uflibe87itgt| t>on mel^tertt fletigen^co# 

>, pottifÄtdgrißen fe? trfe ®et?1^4ltm§ ber Äflen ^lir brifr^^ 

„itn bä^^iefac^e ber ferften jur iwepten ,;^bje ^er^Sfftf 

y/rtiß dber ber erjken ' jtir bterten bai 2)re9fÄi^e ber ©ei^ 

V, ober brep "gleichen 3^if($enoer^ö(tniffert; i^fcmimenge^ 
'/, fegte ^5Be«ifydftni§/ mib'fo' weiter fort? ebfn fo logt pc^ 
>/ au^ bott me^rern duf ernanber folgenbeiv gteic^örtigeit/ 
//Obgleich' ni^t pettg prop'oit?onirten@r6fenfagett, bie 
/^»erl5iä(fti|bererfien jtlr k^ttn itJ^mi aUtn^töif^tti^ 
„Derl^Wtnifen jufamiheftgefegt,. — Mof barum, weil 
#/ fofiie 3wif*em)erl^iitttifre jwifc^ett ten fkpUnhn^tt^th 
H®ii>Un Hegen, auf a^nti^e Ifrt/ tote in 5^0. ö. bie 

* -r , ^,©erf 
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^/&u§et?ften @r6gen {toep ^(eic^e S^er^iUfiife ßegcn* 2)eir 
/y gange Untetfc^U^ jmifc^en btefer 3ij^fammenfe|iing l^ev ' 
1/ SSet^qftnijfe mt^ bem S^^f^i^^H; . 2)re9fac^i;n einei; 
^S}et^&(tm§/ toetc^e« im 5. S5uc^e erläutere ift^ toit^, 
//^(fo 6(o§ tarin befteJ^eti/ t)a§ ^i^ dtte 3nMfc&ttiDer^a(t^ 
f/ niffe ^leic^ ^ bort aber nic^t nrt^tDenbtg jjleid^ 0nb/^ 
Sbmunb ©carburg^^ in feiner Sislifcben Ueberfe^ung bet 
frften fec^« SBuc^cr ber (glemenfe, ©eite 238* ^^6$, ijl 
8(eicbfatt< t>on ber ttn&c^t^eit )er 6, 5. ^* überieugt; 
itnb^&It bafur, bag bie ac^te @rf(&rung bet sufammen^ 
defekten IBet^&ftnijl fc^on in {/ ip. @. entl^alten fep, 
ober bod) aui i^t folge ; gerabc fo / toie fic^ baruber S(a# 
piui in ber angefahrten ®teUe erf (&rt. ^thodf behalten 
btefe @eometer unb anbere ärmere bie 6, 5^ iS* bep , untt 
crl&utern fte umfl&nblicb/ ftatt ia^ {ie jie aui ben (Slemen^^ 
Un f)httui Dertitgen foKen. \ 

S)entt bie SCergleic^ung ber 6, 5.\|g. mit 8, 5» Ä * 
ietgt beutlicb/ ba§ jene tintergefcboben jft« 3ii biefem 
)5a(e ;i&^mlid^ toirb bemiefen^ ba% bie ^er^ltnig amepeir 
SI&d^enja^(en / ^eren Letten C, D; E, Z ftrib/ au« 
ben Sßerl^&Ittiiffen fo(c^er leiten / C : E , D : Z jufamnten^ 
gefegt fep. ' Stun xft m^ 6, 5. @« unb ber (Srtöuterung^ 
toef c^e aUe Kommentatoren bar&ber geben / bie aui$ ben 
Ser^cdtniffen C:£, D:Z {ufammengefegt; a3er^&(tni§' 
bie S)erl^&(tni§ beö^robucted ani ben S3orberg(ieberB 
C, D ju bem ^robucte au< ben |)intergrtebern E, Z, 
ba9 i% ber S(&c&e8)a^(/ beren Seiten C, D, guberSIi^ 
c^enja^I^ beren (Seiten E, Z ftnb« 2)a^er ifl 6, 5. 9. 
t>6(lig einer(e9 mit 8/ 5« &• i9iui ber einen ober ber an^ 
tern ®tette mug jie toeggefcbaft n)erb^n; benif ti ift boc^ 
^bdfft unmet^obifcb / erft einen Go^ cli eine <Srf (&rung 
aufiufu^ren unb il^n nac^^<;r in ber !Hei:^e ber 6%}» 
fretoeifen« Unbebenflic^ aber gebüßt bm 5* ®* be« g* 
9. feine 6teUe in ben Elementen; benn in beotfelben 

' toirb 



S6 tvXUM demettb 

Äitb bott gttt^enjoftt^tt ganj taffelbe >ett)iefiitt / »a« ^/ 
fi3» ®. tion gleic^toinnigen ^ataUelogtammen tar^etl^an 
n^icb. %ataui ec^eOet benn sut iSenuge/ ba§ 6/ 5. (?» 
'feine Gtette in bem SIementen Derbiene/ auc^ ia% fte 
iti4)t Dott @uf (ibe$ / fonbetn t)on !ll^eon ober einem Sfnbem 
Ifymuffu, ber in bet (Seometrie toenig ge&bt n>a(* 

(So mel t^ tt>ei§j $at noc^ Sßiemanb ben tt>efentti^ 
ü^en gingen ber }ufümmingefel|ten S3er^a(tni§/ ber )u tl^ 
tet Sinfu^rung in bie @>omettie berechtiget/ ge^6rig ge^ 
jeigt «tteSi^e/ beptenenDon jufammengefe^terSöer* 
!^iltni§ ©ebr^ud^ gemac|t tt>irb, (äffen ftc^ jmör aü<^ 
«b"^ fi( au^br&cf en iinb crn^eifen ; aOein i^r Sf^u^n be^ 
0el^eteiniig barin/ bag hburcb aOe Umfd^reibungen t)er^ 
mieten, unb enttoeber bie öuöfage, ober bie Seweife 
ttv^h^tf ober bepbe }ughicb/ f&tfier tverbeit/ SBoUte 
tnan }. 85^ 6^ 23. 6^ ol^ne ber aufammengefegten SSerJ^ilfc^ 
iii§ }u erto&bnen/ auJbricfen/ fo toi^rbe er fo tauten: 
ISJenn jwep ^arattelogramme gteicbtoinffig finb, «ijib^ 
>er Söer»)iltni§ einer Seite be« erften ju einer Seite be* 
2tt>e9ten bie $^er^Mtni§ einer angenommenen gerabenSinie^a 
«iner anbern,and^ ber3Ber^iItni§>er fibcigen®eite beö erflen ^ 
JU ber übrigen Seite be« jtoe^ten ^arattelogramm« bie SJer^^ 
l^iltnif jener gmepttn geraben ?inieiu einer britten gleicb ge^^ y 
ina(^tn>irb: fo üer^&(t (tcb ic^i erfte fparaQelogramm 5um 
jtoepten, toie bie erfle gerabe 2inie 5« ber britten* 2)er58ei» 
toei« »firbe mit bem gegebenen betf^befe^n. ©a aber bie 
Alten einfal^en/^aj§bieferSa§iP6nne futjer auögebrueft toer^ 
ttn, tt>enn man bit SJerl^iiftnig ber erfken geraben Jiniejur 
legten' mit einem SBorte beseii^nete, mt^^i au^b auf bie 
Stoifcbenoer^iltnijfe/ ber erften jur jwepten, ber jwepten jur 
, dritten, «nb fo hinter einanber fort/ »enn mehrere gerabe iU \ 
«ien üor^anben toiren, ^intt)iefe : fo'fagtenite/bieajerl^att^ 
nif ber erften jur legten fep au« ben 58et^altniffen ber 
trjien jur i»ei>tett/ ber jioeDFten jur britten, \>ai ift, im 
torfiegenben SaKe, au^fofd^en SSerJ^Mtniffen jufhmmen^. 
defekt/ bie ben S3erl[^a(tniiren ber Seiten gieiiib fittb. 

Sßun 
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aiton fo&cften %t iben €$a(/ fmem 6inttf bntefc^abrt/ 

^araUelosramme tjk ati j iBer^aUttilTen )ofanunrngefe|t/ 
\\z ben ä)erl^&(tni{ren i^i:er Gelten $Ieic{) {iitb* ^ ätocb P&c« 
ier fp: S)ie 93er^iUni§ gtei(t)R>tnfIiget ^arattelogtanime 
tfi auö ben 993er^(tniffen i^rec Seiten {ufammengefe^t 
2)iefe bet^ben legten gotmen (eö Ga^e^, t)Dr)äg(ic^ 
tie etile ^ fcbicfen ftt^ .t>o0fommen ju bem S3en>eife/ 
icelcben bet gegenwÄrtige ©mnbtept ^ät 

^nbeffen {ann man ben $emei^/ t^te %t<xxi% San^ 
t)a((a gejetgt ^ox, noc^ Hrjer faffem (Sig. 45.) @d 
fe9en nä^mlic^ ABCD, C£FG, gleicf^minfiige ^araUe^ 
togtamme* ©cttenbe ba< yörattdogCömmXIDHG; fo 
l^at man btep ^aranefogtamme AC, CH, CF ; folglich 
(rkic^ bec @rf (&rung bet }ufammengefe^tea 93et^Uniß) 
AC:CF = (AC:CH)+CCH:CF). 8lun ijiAC:CH 
c=BC:CG; CH:CFäDC:CE; folglict^ AC:CF= 
CBC : CG) + (CD : CE> liefet »etoet« ftimmt ju bet 
fe^t aufgenommenen Slu^fage. ^ed ® a|e« : SDie S3erl^&(t^ 
n)§ g(eic&n>inf (iget ^atal^Iogtamme ifl aud ben §8et^ält« 
nlffen t^tef ®eiten {ufammengefe^t SDie gem&^nlic^e 
teöatt^ ,,iXvA\tXi @rtten sufammengefegt^' ifkolbetn* 
SBit l^abeh in biefet 3fn<ga6e ben S^emer^ be< @tunb^ 
testet/ ob et gfeicb loeitl&uftget ali bet '\% n)e{(^en San^ 
(atta gibt^ be§n>e;en bepbeMten/ n>ei( et seigt/ xs>oA 
tiefet nic^t ietgty noie an^ ben gegebenen iBet^aftntfen 
tet ®eften.bteb4taiid ^ufammengefe^te $6et^&(tnt§^ baf 
tft/ btetBet^&(tiii§ bet ^ataOelogtamme/ gefunben tpet^ 
te» ®o fel^n bie Knfinget , n>te Ite in a^n(icben Ritten 
4tt< stoey ober mel^tetn Set^Itniffen bie batau< jufam^ 
mengefel^te 9etl^ä(tnifi {inW f6nnen* 

^(xi. ®efagte f&^tt auf bie Sem^tfung/ ba§, fut 
eine beliebige 3Renge gleie^attiget 0t6§en / A, B, C, D, 
it* f* m*/ bie au« ben SOetl^&(tni{fen bet etften sut {mep^ 
ten^ bet jn^e^ten jut btitten, un& fo fot;t h\i )ut iegten# 
i/Ufammen gefegte S3et^&(tnig niidbti anbec« 
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SS CuFiibed ®tmntt 

«(^ ein 9tt<btttcf/ ein Stamme/ ft9/ tee(c|et-Me 
tti§ ter erftcn A |ut; legten D 6ejei(^net tmb }ug(ei(^ Me 
85erf)a(tmfi;e aller @t6§eit unter pc&, A:B, B:C, C:D, 
fie m6gen gleich o^er ungteio^ feint f andeutet ; ^erabe toit 
für ftetig i>roportionirte @r6f en A, B, C, D,. n. (♦ ».# 
taS 3n>iefac^e ber 9Der^&Itnig ber erften sttr itt)e9teii 
nur ein 8iudbruc(, ein fSlafymt, i^f bamit bk 9ittf)hlU 
ni§ ber erften A jur britten C unb jugUicl^ ansubeuten/ 
ia% }n>ifc()en ber erj^en unb (e|ten )n>e9 $(ei<^e ^t^hlu 
nijfe A:B, BtC liegen; a^öf, t»U pai Hitpfaöft 
ber aJerl^aIni§ ber erjien jur j^epten ein 8Ju«br»cf,eine 85e^ 
nennungifi/ ipobep man an biei{^erlS)&(tni§ beret^en Ajut 
vierten D, unb jugleic^ an bie 3ß>if(:^tn b^er erfteaunb testen 
® tf6§e be^nbtic^en bre9 gleicben ©eri&ltnijfe A rB, B : C, C 
: D benf t jDaffelbe gilt t>on anbetn S3 i e ( f a (^ e n einer SBer^ 
^altni§* 2)ag bie^Der »al^re ©inn fep, erließet ouiben @r^ 
f (Ärun^eri be^'3t)>ief ad^en unb 2)re9f acben einer Ser^&Itnig/ 
»orin (SufJibe« ba^Sort Xcvbtä/, ^eifit/*noirb it^ 
tianntf gebrauc(^t. ^ Of)nt Seifet brilrf te er fi<^ ^en fo 
in ber SrHärung ber {ufammengefe^ten SBer^&ttnifi ani, 
tbelcbe S^eon ober einSInberer au^ben (Siementmau^Mc^t 
benn bafe(!>e Sßort iji in 6/ 5« (^* bepbel^atten mtitn, 
tt)o t>on ber jufammen gefegten S3erl^a(tnig ein fe^ ttnri(^#; 
tiger aSegriff gegeben »irb^ 3«»^'^« noerbjen iiefe <itf 
flärungen mit bem SDorte Xsyeroa angefahrt/ toie im 
©en^eife be« 6, 19. ®. ,^t)0n ber etjlen fagt man, fte 
//^abe, ex^iv Xsy$r»t^ ^t britten eine ©er^altnifc 
„ n>e((^e ba$ 3^>^f<^<^^ ^» f* ^* ^^ Commanbini unb ^nf 
bere uberfe|en unrichtig,,/ l^at^^ ftatt f^man ftrgt/ fie fyc^ß 
be'^ gutpeilen toirb X^ysT«/ aut^ »eggelafTeU/ toie im 
IBeweife be« 6, 33* ©•, »0 e8 f)ti%tt //©ie erfle^a^ 
^/^X.^'» }ur vierten eine 93erl^&ttnig , bie ba£ 2)re9facbe 
„ u» (♦ to. " Ol^ne 3tt>«if^l bebeutet l^ier itjn einerlei 
mit lx«/v XkyuroLu 6ben fo l^ei§t e« im 6, 13, ©. 
,/ aber bie Skr^iltniß K : M ift jufammengefelt, cür-tsira^ 
9t ^vA ben SBer^Itniffen K : L unb L:M'^ ber. Sur^e to^ 
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teil/ ftdtt'taß <;</ n>ie in ^le!^^^(l&run8/ N^ f^Wt^ 
t^a^it \>m ber SBer^aUnig K:M fogt man,^ ft^ f«9 i«* 

|)ierbuv.c^ unb t^urc^ bie Ve^tf&Qe/ bu totf bem 5^ 

i^a$ fon>&^( bep ben oltett dB au4 bet) ben neuern ®eomc» 
terjt t>on \>%t jufammengefe^ten Sßet^^Itnig t)otf ommt» 

© e r 24. @ a !♦ . ' 

^ e )r t : S e ^ r f tt ^ S« K^em 9)öroIIe(ogrflmme^ 
ABCD, ftnb bte um bte SDiaBonale, AC, (ie^enben 
gJoraUdogrommei £G> HK, bem danken/ unb einan# 
*er ü^nlic^.. 

S)aDC, GF pörattel finb, fo ift (i, 29. ©0 
At)C=AQF; unb ba BC, EF paraücl (inb, fo ift 
ABC — AEF. aiun ift (i, 34. @0 BCD=DAB — 
EFG; fo(9li4> fmb bie ?>arattelogramme ABCD, AEFG ^ 
«lci<&n>i«fflig* 2)a ABC=AEF, unb BAC gemein; 
fo finb bie ilmngei BAC. EAF gleid^mi^flig. Sofgltc^ 
(6, 4- ®0 AB:BC=AE:EF, giun finb (i, 34- ©0 
bie gegeni^er. (iegenben @eiten \>tt ^ataflelogramme * 
fllei*; foIgli4> (5, ?• @0 AB:AD=AE:AG; DC: 
CB=:GF:FE; CD;DA=FG:GA, gofgli* (6^ 
I. €0 finb bie «Parallelogramme ABCD, AEFG a^nlic^. 
Hu^ gieict^en @r6nben flnb bie Parallelogramme ABCD» 
FHCK a^nücb; folglich (6/ 21; S.) au^ bie ^araUelo? 
fltamme GE, , KH* 

9ß 1 e : S>en Sewei« im Orunbtej te f(<>eint g^^nb, 
ber bie ®dc^e ni($t rec^t Derftanb/ au« {toep perfct^iebc^ 
nen S3en>eifen bei @ase$' jufammengefe^t iu fyiUxi, ton 
benen ber ^ine auf 6/ ^* ©♦/ ber anbere auf 6, 4. @, 
'berul^et. S)enn fobdlb er mittelft beö d. ®v burcb ^t^ 
binbung unb 3^ern>e(^fe(ung gezeigt ^atte^ ba§ bie leiten 
um ben gemeinf(^aft(i(^en SDinfel ber ^araKefogrämme 
l>roportionirt finb/ ifiXXt er unmittelbar/ nac^ i> 
34. ®. yxvi> 5/ 7. ©♦ baffelbe i>ott be^' Seiten um bie 
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i^bti^cn gtek^eti tßinf e( f<:^Iie§en f 6nnni. tltUin bet^ 
®4»Iu6 oetfattmt er ; jeigt/ ba§ bte Stiangel unb ^ataU 
lelogtamme gleicbtoinfii^ fsnb, unb (ommt erft ouf einem 
langen Umn^ege butc^ 6, 4. &. unb 5, 22. ®. auf bte^?. 
felbe Smtclufiom Sic§ )eigel)o(^ n>o^I offenbar, -bdg 
Öi)flibe$ biefen undefct>i<ften Setoei« nt<bt d^S^beif 
^dben fann, SBir l^aben ba^er oOei Ueber^&ffise meg^ 
gelaifen/ unb einen einfachem/ auf 6, 4. (5. beru^enbeti 
Semeid gegeben / ben na^mlic^en, melcben bie Krabifcben 
Sobtce§ mittelft 6^ 2. ®. unb 5, 15. d. fu^ifeh/ nur« ba§ 
biefe bie93ert9e<:()fe(ung auger 9I(^e (afen / aucb bte 
0(eic|>»)innisfeit ber Parallelogramme ni($t ermeifeu/ bie 
ber Stnfanger megen barget^an ioerben mu^te« 



©et ds. a |. 

^eyt: Stuf gäbe* ®ne geraWimge %tgur jh 
letc^nen, n^elc^e ber gegej^enen / ABQ aJ^nlic^ Onbbet 
dttbern gegebenen D, g(eic^ fe^. 

Snmirf (i , 45^ ®.) an ber geraben Sfnie BC eiA 
ber gegebenen gerablinigen ^i^ut ABC gleicbed ^araffe^ 
logramm B£ , unb . an ber geraben Stnie CE ein ber an^ 
bern gegebenen gerablinigen-$igur D gteicbed ^aradeto^ 
«ramm CM, junter bem ®infel FCEc=CBL; fo ifl 
(i, 59. 'i4» ®.) BC mit CF, LE mit EM in (giner jje^ 
taben finie. Sdimm (6, 13* 0.) jwifcben BC, Cfebie 
mittlere ^roportionaüinie GH, unb jeicbne (6, 18« ®.) 
Auf GH eine gerab(tnige ^igur KGH , toefc^e ber gerabli^ 
nigen gigur ABC ä^nlicb fep unb mit il^r &^n(i(be Sage l^äbe. 

J)aBC:GH=GH:CF; fo ift (6, 20. 2. Suf.) 
BC:CF = gig.ABC:gig.KGR Slunifi (6, !•«•) BC 
:CF=;BE:EF; folglich (5/ n. ©0 gig- ABCigjg. 
KGI^ Ä BE : EF: Siun ift gig- ABC=BE ; folg«* 
(5, 14- 00 gifl. KGH=:EF. «ber EF=gig. D ; alfo 
§ig.KGH=D. m(Sf ift gig. KGHrvgig-ABC. 



tJltttt tBt^t beutlic^ ift ti, bd§ ctne utt&erttfeti^ 
J^anb ten IBemetj/ n>e(<^en (Suf(ite< ton btefem ®a^e 
gegeben ^atte , Detfalfc^t f)ctU Z)enn nacl^bem tet ttnge^ 
cmettifc^e ^aniqtbtt gejetgt ^atte, ta§ gig» ABC?' 
^jg, KGH=:BE:EF,^ fö burfte et nur noc^ ^mjtife^en : 
„mm ijt Sig, ABC=BE; fotgfi* (5/ U- ®.) S^g/ 
KGH =EF5'' allein jwifc^en bepbe ©ct^Iuffe f*ie6t et Den 
€5<^te§ ein; //Sofgli^ ifl bntc^ Setwec^flung ^ig* ABCr 
,,BE=§ig.KGH:EF/' St glaubte na()nrticb/ baf 
fic^ in einet ^topottion au< tet @Ui6)f)at bet etften 
itnb btitten ^topottionalgt6§e auf bie ©(eief^^eit bet 
{üoe^ten unb Di^tten liic^t fo beutlic^/ n>ie au^ bem@(eieb^ 
fepn bet etfVen unb }toe9ten auf tai ©feic^fe^n ber 
^titten unb t^tetten #(ie§en lajfe; ba bocb wn 
jenem ®cb(ufFe jn 5/ 14. ®./ ton btefem nitgenbi inben 
GUmenten^ bie ®tatt^afttgfett etn>iefen motben. &a 
fe^tauc^, Suf f ibe^^&tte ben (Sa^/ ba| / menn ton t>iet 
^topottipnalgtbgen bie etfie bet jmepten gleich i^, bie 
fctifte Ut üietten gleich fep , in feine Slemente aufgenom^ 
mtn, mie bieg ni($t ttnn)a^tfc^ein(ic^ i^; fo tt>&tbe et 
f[(^ boc^ beffefben in %em t>ot(iegenb)m gaffe ntc^t bebtent 
^aberi/ totit, ol^ne bie l^iet jtbetflufpfge SBettoec^ffung bet 
nrittfetn ©liebet, betfelbe 6c&Iuifa|, tt>ie fe^on bemetfe 
ift, unmittelbat folgt 9Dit ^aben bief etma< umfl&nb^ 
li<^ gezeigt, t^ei(4, n>ei( ti ein untt&glic^e< ftennjeicf^en 
t)on bet SSetf&Ifcbung ift, bie )3unibe« tt%t gelitten ^at, 
terin betfelbe geilet fommt im ©tunbtefte 11, 23, 6, 
^»ep üRa^le, 12, a. ©• tUn fo oft,, unb 13,5. 11. 
j2. 18. ®. bot, jeboc^ tfk in bet Offotbet ausgäbe bet 
€ommanbintf($en Oetfton (n ben angefu^tten Steffen be< 
i2.Sucbed/ bie le^te aufgenommen / ^et Scbtug*, n>ot^ 
in bie ©liebet tetn>e(^felt toetben , mit Stecht autgelaf^ 
fen: t^eiB, bomit bie ©eometet ft^ t)ot bet S[nft)enbttns 
gebac^tet Sc^lugatt in &l^n!icben gaffen ^flten mbc^ten ; 
^enn bie SHeueteU/ unb untet meistern IRibetn fogat 
Commanbini in feigem Sommentat äbtt^apput SHe^an^ 
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Ibrmif^ N9 bm 5* ®.hcS }. S.^ite 6; Ir. unbin einigen 
onbern ©teUett/ falten nrc^t feiten in biefen geißlet. Z)er 
l^ergebeac^te / iceige SSegrtfF t)on ^to))orttona(gr6gen if^/ 
n>ie ii mi wvtomtmt^ bep SBielen ein fo ^apin&cfige^ 
fBorurtl^eil gewocbcn / bal; ei if)ntn tüum mb^tidf witbß 
ben toasten S9egei|p aufiune^men. 

Obgleich bie gegebene getabiinige ^tgitt ABCj^ ber 
0ine.«nbeee a^nlicb gemacbt n>eeben foll^ pm beliebiger 
9tt fepn fann , fo fpeecben bo<^ hvi ^riecbifcben Sobiced 
in bem S3etoeife t>on einem Sciangei^ ^att ^on einer ge« 
fabiinigen ^iguc im SCUgemeinen ; biefee ^ti)kt ift in bet 
£>Cforbee Sfu^gabe bec Commanbtnifc^en 8er(tpn t>er^ 
beff^et. • . 

©et 26* >6 a ^* 

^txt: Unrntttun^. Um bie fofgenben bteii 
4^&ie befto (eicbter ju Detfle^p/ bemecfe man noc^ nacb^» 
fie^enbe (?tf lirungen : , 

I. S3on einem ^atraUe(^gtamme (^Jg* 46.) fagt 
man/ ef metbe.an einer . geraben , £inie entmotfen^ 
tt>enn c& auf beefelben gejeicbnet toitb* 3Mm SSepfpief/ 
baö ^arattelogramm AC ^etgt an bet geraben Sinie AB 
enimocfen / menn et auf berfelben gegeicbnet n>o]:ben« 

9. 9^on bem ^aratteipgtamme AE fagt man, baf 
;$ miteinet ^at.aI(e(ogram^j:,@eg&niung an ber 
geraben Sinie AB e n t n> 1 f e n fep / tpenn feine ® tunb^ ^ 
linie AD f (einer aB AB , f olglicb Pa6 ^araßelogramm 
AE pon bem auf bet AB^ unter bemfelben SDinfel unb 
|n>jf(ben einer (ep ^aralleUinien/ gejeidbneten . ^araDelp^ 
^ramme AC , um ba^ |)aratte(ogtamm DC ^ tt>e(cbe$ bie 
iStg&njung bc< AE ju bem AC ^iiit, unterfc^ieben 

3« S3on bem ^aradefogramme AG fagt man/ ba§^ 
Ai mit einem ^araltelogramm^Ueberfcbuffe an 
,ber geraben {inte AB entmotfen fep/ tpenn feinit 

6runb^ 



I 

enrnVlialt Ar g^g^r m At ift, n\A |foiF^($ AG bai 
^ataMi'ixdmm AG ttm toj ^otatterogtontm BG Hii« 
Wfft/ , 

iÖ er lg. tt it ^ 39:^ ;C a ^» 

eiff ftem 8el^a|e im 57; (Ci Nml^et^ fint »ot ötten iii 
ten (SIetnenten bte attgemdnften unb n&|It(^fteit / iitA 
btitteljt berfelbcn ihftn Me fWten IJAufifl önbete Ätifgabett' 
auf« jOief mufpeh 9nbr« S^cquet unb S(^tkb;^ecbd(^ 
tüo^( n{{(^ gemiugt l^oben/ ba ftt be^antHieten / btefc f>t^^ 
bletne n>&ren }iem(icb unn&^ , unb fte beßtoe^en alt« i |ir 
ren ausgaben ber 9itinmt mititittn: 9^htn ©eo^ 
tnetetn femmen f)iiU^ fcigenbe $ke bi<fit^j|^tp6(enfe 

ffn einet gegebenert getdbht iMt ttti leinem gegi^ 
benen Onabrate/ ober gegebenen 9teetange(/ gletitTel 
Stectangel jtf entwerfen/ beffen dt^iniin^ '^t tteber^ 
f4>fii5 ein Önobrat ijl* ' ' ;^ ^ 

3or SJeld^tung • bft anfinget gtSete'tbfe fofgenbe 
tltjfltfttttg baobn. •''* 

*• (S^S* 47.> tt« eliiet gegebeittrt ^Äöbert tinte 
AB ein einem öuabtdtt/ '^'effSm Äettt C^iftv gfeicbe« 

iRectangef jti^enttt?Wfe'ÄV'*eff^^^ c^it Ötiabtat 

Hji; jebecb tihtf boiS'gegÄetre jDüabeat ni^* ^fet fe^rt/ 
OlJ baö Ouabrat auf bet ^aiben AB« 
' > $aI6ire AB m'%''^r^mn DADafeÖ C; fo iffc 
t>ai JBetlartgtk gefetflefe '9fl »Äf D AD nl^t fci □ C ; fb 
fe0/n>^8en bec 9ota««]p<$^, AD>C/ €^rt*te auf 
AB in D beh ^etpenbfiPef DE; unb thaiffe binfelben b* 
C gW(b;: *crtaügeti BÖ btl F, fo »a| EF== ADä 
pB »erbe; jeicbnif um E mit bem ;g)atbmeffetf EF einen 
'»rei« , bet AB in G trifft; jkicbne 4bet GB ba« Ouo» 
^brat GBftHj ijoflertbi bal SRectangei AöHäL, utib 
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- J)a AB itrl) batttet ifl; fo lft(a,5. 6.) AÖk 
GB + D DG (= DPB = b EF =i D EG) = Q ED 
+ ODG; fofglic^/ »enn auf brpben ©eiten QDG 
»eggenommcn toirb / AGxGB=DED = QQ ftlun 
iji AG,X <JB=^AH, 40iU ,QH:5=GB;iofeCi^AH 
=DC ^olgttiJ^ fil an 6er * gegebenen gerafftT tinie 
«^B ein bem gf gebenen Quabtote bon C g(eu|e#'0tectan^ 
^ge( AH, NfTen firgan^ung. bat £lua^mt GK, «nt^ 
<twrfen; 

2« (S^d* .4^*) ^9 M^^^ gegebenen getaben 2ütt^> 
:AB, «in finem gege(Fenen Ciii^brate/ telFen ®eite C, 
•glei^e& 9tectiinge(/ befien Uebe<^f):^§ ein Cluabcat. ift^ pi 
cntnjerfffi; 

^ ; ^<i(Mte ABinD ; e^ti^te 119 (Snbpunfte B ben ^et^ 

^*enbif el Bg'v inaj^e if)n bet C gleich; jie^e DjE; jeic^^ 

ne um 1> niit bem ^albmt^tt D£ einen kveii f ber bie 

>l>e<:l&ngeine AB 4n G Vt\^t\ confhtuite auf BG ^pA hud» 

Mai BGHJC, unboollenbe *a« SRectangel AGHL, 

, 2)4 AB Xn D ^(^Ibittf nnb i^r bie BG g^cabe fürt 

«ngefelt ift; fo ifl (2^ 6. 6.) AG X GB+DDB(=a 

J)Gs=:DDE>3i.aEB + QBp. golglicb t^, »enh 

man D PB auf bepben ®eiten toegnimmt , AG x GB 

c=QBE«=aa Iftun iji AGxGB=AH, »eil 

:GH=GB; folglich AH;=pe. gofgti4 ift on bec 

^eraben i^nie AB ein bem gegebenen D C ^(ei<be< SKect^ 

(ange( AH, belFfn Ueberfc^uf M CUtobrat GK i^^ enV 

toorfen, 

3- ($!«» 49) 51« «inr gegeben* gera^ jinie, AB, 
ttn einem mitet ben getaben tinien , C^ S^ ^t^Itenefi 
iRectanget g(ei(t^^ Stectangel i^ entwerfen > beffen iSr# 
fiinjung ein-atuabrat \%\ je^O(!^ bwf ba« gegebene ^ect^ 
jinget nicf^t gt66er aM bti« fiuab)?«t ber J^fben AB fepm^ 
«uf »)eT AB unb an einWfW ^eife ber(eH>,en errichte 
in ben @nb|Janften bie sper^enjbifel AE, BF; mac^ -AE 
«?=C, i9F,j?=pj jie^eEF.i ^Wre (ie; w % «e^c^^ne 
um Q mit bem ^albmeffer 6E einen ftreij # ^M^ ^1^ 
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INc GKi. unb in*^ AE Ng.jGLteil a» We AB pawö<t' 

JDa jgJ*F=?;ABi==p9t} o{6 fmb AB> HF ^talkU 
Stm fin^ ö«* AH, BF pAtafei; folglich AHäBF;- 
f Höli^^iEft 5< AK ex ^A ^ BF.= C x D. Da EG = 
GF, iiiÄ. AB > 'LG, »F payaflel <inb ; fix ijk AL=: LR 

»ebin^ung QXJD: nitfet g?*!«^ <^W aAL=:af AB j 
Ipfftti^ ift'.oM!* EA X AH ni4)t gtiie»^ at« Q AL, h0$ 
i^> ül« D KG, SBjrt attf beyben ©eitefi OKE ^inatu 
gefeit; fojft (^/ 6- ©•) dAKiiicj^t «rifer.aW aEK+ 
CKG, MjifciitW DEG; .fotgjic^.ijl oni^.We AK ober 
GL |ii(C&t ,gi?&§er aW GE^ 3Jl njin GE:;=GL; fobe^ 
fallet bet fti?^i« FHlF ifi^äft^tiwt AB iji L, (3, 36^ 
«0 DALifl=:EAx.AJi=CxD, ift*, ba* ^e«j^ 
iangte jfi .gegiftet, ©iijft J^lnsi^en EQ ^ GL m%itiä>; 
fo niu§ EG 3t6§et fe9n; folgtic^ teirb bet 9tt\i EHF 
i^ie dmbr Sinte AB fd{^tijeib<it«' 3>ie§' 0ef<^^ in beti 
fünften M , M* Veb^r. NB.t9^9be ba< Q«abrat N6O9 
. confteottt/ tittb iai 9tectange( ANPQ pttUtt\ptu S)a 
(3^ 3* ^O ML=:Li>l p^jü^^, mit Doc^in. «wiefen »ouir 
l>en , AL = LB ; fe ift AM » NB. gptglk^* AN x 
MB=NAxAM, bd« ijl (3, 36. 3ttf,) J^AxAH» 
CxD* Sflutt ift AN X NB =;= AP, we»l JPN;=^NB j 
^olgUc^ AP=CxD« So(9(i(& tfk an ber ftegeienrn ge^ 
taben iktle ABjein fRemngiBt AP ent»orfenr;t?<cI^ef 
iem gegebenen 9tectange( CxD g^Ietc^, nnb^beffen ^rgän/ 
}ung ba* ÖiiÄbcat BP i^. - ^ vi 

4» (8ift-5P*):8»eitte8<ge6^egerabe8inie/;A5, iHfy 
tttfi unjkr ben feraben Simen^C,p,ent^(tenenlfitec^ani)c< 
Sleic^e«/ 9vectangel ju enttoerfen/ befind )|e()[e!rf!<^v§,fii^ 
£ittabrat ift 

9itf bet AB, anf f ntgegengeff (ten^eiten berfelben^ 
erriete in Un (Snbpttnften A, ^ We ^erpjenbif eC AE,BF^ 
unb m«(^ AE5^C, BFj=D. 3ie^ EF , |albite <ie 
in 65 ^i^n^ um ßjv^it ^^tm 4>a(bmefer G£ ^iuen 

.l(cet<i 
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©tfübeft (äctttettte 



fttdf/ ^tt ble Verfiitgetic EA in M,: tAtuMn^tvtt AB 
in M, N treffe; jie^e HF •, bucct^ G bie GL tin AB bet 
AE iKrtaßel; auf BN eonfhmre ba« Öuabrat NBOP^ 
unb t>cröeftbe ba« StectänäerANPQ.- - ^ - 

^ tä EHF=iiEAB=:m; fo fthbAB, : UP-pitam; 
folglich AHa=BF, unb EAXAH=rEA)iB?F=Cx 
D» iDaML=:LN, ALiLB; fo ifl'MA=:BiN; 
folitidf AN X ISTB = MAyATJj,' bö« IfT'Cs, '3*5- SJ*) 
EAxAH=:CxD=:APJ golgfic^ ifl dn ber tferabeft 
»Ate AB ein bem 3leetdngel CxD gleiche» Stectnngel 
AP entworfen, itfhn ©rginjwijj' bd* fiuabtat BP ift. 

©ißeitotbtt« ©neffitt^ '^fy, fo ixiel «rtt befannt ijV, 
luerfl bie • thiflifung be« 3. un* 4. ^roWem*/ in feinem 
A]^oUoai«5 Batavus , iiiib n^^l^er bee ^e(ot)tte ^ntte^ 
^)^ mm (Sd^olion Aber 18. ^.^e« 8. S5; b'ef 3(po8oniu< 
>bn ten -Äegetfc^nitten, ©ejfen SSBerf et »ieber^et«»? 
jteöte* — 

' ^(K 3« Problem pftegt^dtt ouc^ fo att^ubr&^en: 
Wtte #e j*bene gerdbe ?inle AB in einem fünfte N ju 
fi^neibeifi/ bdg ba« unter ben «bfcbnitten AN; NB^nt* 
^lUti'C Steetdngel einem gegebenen Siorcbenraume gfeic^ feb ; 
Wer, n>d* einerlei iftx @ine# 9t?ctdngef« @rÄ§e unb jbie 
tinie AB, tt)el<:be beffen (Selten jufammen g(ei(^ ifc phb 
legeben ; ntdii foll bie leiten firiben. 

Spd« 4« Problem ifi mft biefem einerler): 3^ ^^"^^ 
gegebenen gerdben tinie AB, toenn fle oerl&ngtrü n>orben/ 
einen fJJunft N ju\f[nben> bdg ba« unter AN, -NB ent^ 
l^dltene fRectdngel einem gegebenen Sfie^cnrdume gtefcb'fep ; 
tfber, me(c^e«'dttf dinj l^indii^fommt: @m^6 SReetangelS 
®r6§e unb fViner Seiten Unterf«^ieb AB finb-^jegeben; 
Inan fott bie leiten finben. - 
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tri<m0«i; ABC, ifl l>te 8ifliif-«»f ^«rD«n «wfjtw 
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f&ijidil degchfl6er (ie^ifben @tkt , BC, bm % il^n(i# 
c^i) unb o^nlic^ liesenbcn ^igiifeii ouf beit btefen 9Btit# 
W einft^lußtnben (gelten, BA, AC, iufaminen gleich 

S&fle ani A auf BC ben ^erpenDteel AD ; fo finb 
(6/ 8. @0 bie an bem ^etpenbifel (te(ieiiben Stianget 
ABDy ADC itm ganjen iittanget ABC unb einänbet 
iM*. golglic^ (6/4* ®-) CB:BA=BA:BD; foCg^. 
li* (6/ 20.3uf* 2.) CB:BD=E:F; fola«* (5/B.®.) 
» m g e f e ^ 1 1 BD : CB =:F : E. ^ni benfelben ©rAn« 
ben ifk DC : CB = G : E. Solgticb (5/ »4- ©0 BD -H 
DC:B!CäF+G:E. «Run i(k BD ^DCäBC; 
folflIkb(5/A@0E=F+a 

9)0 te: i^e^m SBetoeife biefe<(Sd|e< tfk im ©runb^ 
ie^te bie UmEe^ttud ber @(tebet iioep äRal^fe du^gelaf^ 
fen toorbeti« SDit ^aben biefe Btoifc^enfcbtöfe erg&n)t> 
bamit nocb 5^ ^4* ®* ber @<^ltt§fa( nc^g d^jogtn »»et« 
benfmmte; mt e< e(a»iiid ool unj iuetft ^ef^fin^at» 
.... ., • y ■ • ' - 

S) < t 32. ^ a i. 

S^otc: 2>ie Ku^fdge be< obigen 26. <S. i^ni^t 
ailsemein genug. Stidft adein (iegen jme^ ä^nlttte ^as 
tattelogtomtfte. i9on &^n(i<^et 9age, bie einen ^itiM gef 
meht l^afcen, um einerlei SDiagonaie; fonbeen öucb bit 
!Dtägona(en {meiter &^nli(^en ^araUelegramme beii a^n^ 
lUb^t Sage/ bie gleiche (S($eite(min(e( ftcAin, fingen in 
6inet getaben Sinie» ^ietbon fcbeint ein bitecter fBe« 
toziif bet miltelfl Ui 33. @a|ed gef&l^rt mt, Dor^n^ 
ben getoefen ^u fepn. liefet 3^- ®* (<)nA <iii(^ ouf fo(jt 
^enbe^ f Ärgere SCrterwiefen »erben* 

e« fepcn (gig* siO in ben JJriangefn GAF, HFC 
bie ©eiten AG, GF ben ©eiten FH, HCpr^portto^ 
itirt/ bofc:rffo AG:.GFÄrH:HC fep; auc^ fei) AÖ^ 
ber HF, GF ber HC parattei; fo <f^ AF mit FCttt 
einet geraben Sinie« 



9g ^ttfltM ©emetKe 

3w&e Ct, 31* ®-) biirt^ C bic CK mitFH pataBct 
ba§. CK bie terlingtrte GF in K treffe. 

2)a fott>o^l AG al^ auc^ KC ber FH jwirattel ifl; 
fo ftnb (i> 30. ©0 AG, KC pataUcl; folglich (i, 29» 
e.) AGF;=FKa giun # Aö:GF = FH:HC=: 
(1/ 34^ @OCK:KF, «nb TcW«§«n glei^^^je ®mf et ein; 
folglich finb (6, 6. ©0 bu Sfciaug'cl AGF, CKF gleich 
pinfUg} foiglti^ AFQ=CFK. 8l(>er GFK i^ ®ne 
geeabe 2inie ; folglicj^ (i,. 14. ©,) AF mit FC in (giner 
.gcraben 8inie. : . 

fflno la|t fic^ bec 26* ©• mittelfl be« 32, , toie fol^ 
jet, ettocifen/ (gig. siO 

.$^teJ!)iagonakn {tDet>er oj^itltc^eh ^raOefogramme 
Don hS^xi^tt Sage-/ tpelc^e enttotbet einen gekneinfc^aft^ 
Ijc^^n S&|nfe(/ ober gleite: ®c^eite(tt>infe( ^aben, tiegeti 

/ ^r.i^« K S a ( L . 2He ä^ic^en . ^otaKelogtamme 
ABCD , AEFG\ t>on S^nlic^er Jage ^aben ^tn gemein:^ 
f<&aftlict>en ®inf et BAD* 

»erl&ngere EF, GFbfe H, K, unb jiehe FA, 
FC. 

iSJegien 9f^nUäiffdt be9 ^atattefogtamme ABCD» 
AEFG, ijl,DA:AB=GA:AE; folglich (5/ 1 9- S^fO 
PG : EB Ä GA : AE. gfiun tft DG=FH ; EB= 
HC;;AE;F=GF;;foIglicbFH:HC==AG:GF. »un • 
finbFHi JiC benfn AG, GF parattel, unbbieSmn^ 
fielAQF^ JpHC nac^ einem fÖinfelF on etnanber ge^ 
W\ fo.t0ttc^ fmb (6, 33. ®.) AF, FCttt «nccigew 
benSime« 

genben Parallelogramme KFHC, GFEA, ^aben*bie 
«letc^en, ©cbeitelwinfel KFH,* EFG. 

2)a lieber AG, GF t^enen FH, HC paraflel ftnb^ 
ou* AG:GF=:FH:HCifl.; fo ftnb (6, 30* ©•) AF, 
FC xxi einer geraben 8inie* . ^ * 
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- ?<rt^^«^tfa%. 3« «t«tc^ Äwtfen, ABC; 
DEF, v«c^^(t ft4 fowo^l bic SiC^inM om SRittet« 
pitnftt, BQC, EHF, oto <racb bie ^itiM m IXms 
fretfe/ BA^} £DF,.ti)t( bi« ^osen, «uf »tfc^fie 
fte^it/ JBC, £F; bedglet^Kn bie ^ctMiMfc^nttt«/ 
BGC, EHF. ■ . . 

C^rfiec $^ei(. 0^tmin int Umftetfe ABC eine 
bcttebtge %niaf)i an emanbec ^^ngcnbec ^ bem i&o^en BQ 
Sitxöfitf SJogen CK, KL, im Umf reife DBF wiebec eine 
beliebige ^nja^I fcttiq an einanbec liesctibee^ bem f9o« 
gen EF gUicbec^ Sogen FM» MN, unb jie^e GK,GL, 

2)a .bie Siegen BC, CK, KL einanber gleich ftnb« 
fo finb (3^ 27. @.) bie^a^inlel BGC, CGK, KGL 
gleich. 'Z>afelbe Sie(f<iÄe ift ba^er be« JSSintH BGL* 
»om ®infe( BGC, b'af be« Sßtgen BL »om iBogeh BG 
ijt. $(u j; bemfeiben ^cunbe ift . bet $83>inf e( EHN oomr 
fSIMnfet EHF ^i nhf^anl^t I9ie(fa<be/ \>ai ber ÜBogen: 
EN »opiJBoge« EF i(t/ 3Ji.:««n»ogen BLZ:»ogv 
feN ; fo iji Att<i> (3/ «7- ^.> BGL Z EHN. ffim ftnbt 
l^iec oietr @c&gen/ n&^ni(i<^ jioei;) IBogenBCj EF, iwe^f 
iSinfel BGC, EHF m^nben/ Mnb optn trogen BC, 
vom SSinfet SGC ftnb beliebige @(et(^elfa<be , alt 
Ut S3ogen BL ujtb bec fS>infeIBGL; «om Sogen EF, 
t»om lE^infel EHF aber anbere beliebt ge@Ui(<>t>ieCfa(^e/^ 
ali ber Sogen EN, ber i8)inf e( EHN , genommen »ori 
ben-; folgii* (5, 5. SO So«. BC:Sog!.EF=;BGC: 
$HF. a^et (3 / 80. @0 BGC = 3 BAC , ttnb EHF 
=aEDF; ba^er (5, 15. ®.) BGC : EHF = BAC j 
EDF. 5ft(gK(^ Sog.BC: Sog. EF=BGC:EHF= 
BACiEDF. 

^»eotec $fe<il, 3ie^ im Äreife ABC biege« 
taben Linien ^C, ,CK,.nimm in ben Sogen BC, CK bie 
!^j^^f^,9^.P> ii,e&e?0> OC, CP, PK. , 

© a 5D« 
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J)a BG=;iQC, GC=:t3K, unbBGCrsCGK; 
fo ifi (i, 4- «0 BC=CK^ unb aGBC=aGCK. 
SCa ^Qi BC= fBog. CK, unt ber ö&ttge fBogen/ ber 
teit ftonjer tlmftei j ABC erg&nst/ bem Adrigen Jßogen^ 
bec benfdben Umfrd« evginjt, gleich ijl; fotjt'Cj, 27. 
®.)BÖCi=CPK; folgHc^ifl3> r i.@0betfl6f*nittBOC 
Nm96f€&itim CPK af^nli^. Siun ^abtn Mefe «bfc^nitte 
gleiche ©cunWinienBC, CK; foCglic^ ijt (3, 24.®.) a&^ 
fc^nitt BOG = a6fc^m GPK. SÖoc^in »de aBGC=:. 
A CGK- fotglic^ ijt ber «««fJl^mn BGC = 8fti«f*nitte 
CGK. .Sta^ t)enfe(6en ©räitben ijt bet !fti<ri:^nitt KGL 
Itftem bet «iiift^mtte BGC, CQK glet*. «tif S^nfic^e 
Ifrt feweffet möw, M in betri ÄveifeDEFbJeÄüöfc^nittc 
EHF, FHM, MHN gleic^ pnb. 60 öitlfac^) bm 
ttdc^ bei? Sogen BL t>om S3agen BC \ft, efcen fö tDielfac^ 
ifl bet t(u«f(()nitt BGLt^om S(u«fcbnrtte BGC. Su« 
bemfie(&e)i: @runbe tfi bet Hu«f((mHEHN»Dm^tt«fc^nttte 
EHF fo btelfoc^, wie bce »^g; EN t>om SBt>g. EF. 
IDa^er, »eni» ^dg. BU 21 f^og^ EN, ift auc|> «uSfc^nitt 
BGL2: SluJfc^mtt EHR ^- Shin jinb ^ier »tet @r6gen, 
tti^ntlic^ «mep »ogen BC, EF,; §me9'?W«f*nifte BGC, 
EHF t)Of Rauben , unb De m 95ogen BC , bent 8Cu«f(Jmitte 
BGC flnb^eUebige @leicbmeffa*e , bet »ogen BL, 
bec 8ltt»f*ttift BQL ; i>om »ogcn EF, bem «u^fcf^nitte 
EHF abtt aitbetc beliebige ^feicbtielfoFt^e, bet So^ 
gen EN, tet «a*f($fnitt EHN, genommen; folglich 
»og. BC : »09. EF = au6fcbnitt BGC : au«f(^nitte 
EHF. 

SUote: 2>ie (Scbfwßwotte be« ®a$e« „dWwelt^e 
om 3Ritte(punPte ftel^en^^ l^äben »ir, aW einen mußigen 
©e9fa6 ^ine« Unf unbigen/ wjeggiföffem . 

3n ben @tiijebtf<:f>ett gobice« tinb bet fdteimfcbett 
©etjion fehlen, in bei)ben J^eifen be« SSeweife«, bie 
ffiBocte u Itvxsj beliebige; »it Robert flen^iebetin 
ben ilegt .gefe^r, tborin f?e fidt^wenbig fielen mSffen. 
3m SBeweife M^ito^i^Un !l^eÄ«imn$^im ©tnnbtef teba, 

; too 
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wirb/ tai^ottifot* f9(dli#/ ti>e0M^it>cn. 

2) e r B. a §♦ ,£ e ^ r f a !• 

SQBirb (Sig. 52.) in einem ?«ange(, ABC, ein 
SEBinfef, A, ton einer geraten iinle, AD, ^albirf, bie 
tud(etc^ bie dtgendbet (te9,enbe @eit«/ BC, fc^netbet: 
fo ifl hca unter ben folcben ^tnf ef einfc^Iiegenbjen @et# 
. ten^ BA, AC, entl^altene Dtectongel 6em JRectangel 
unter ben 2(6fc^nttten; BD, DC, unb bem Ouabrate 
ter ^aI6trenben Itnte / AD , iufammen gleich» 

^^idfm (4, 5* ®.) um ben Jriangcl ^inen Are« 
AGB, verlängere AD bi« an Un Umfrei« in E, unb 
jie^e EC. 

2)a BAD = GAE, unb (3/ 2 1 • ©0 ABD = AEC ; 
fo Pnb bie Jriangef ABD , AEC 9fei(t)»inHig- SoIgIi($ 
ift (6, 4- ©•) BA:AD = EA:AC; ba^er (6, i6* ©.) 
BAx AG=EA X ADba« ift (2, 3- ©0 = (EDxDA) 
+ ÜAD. aiun ijt (3, 35. ©1) ED XDA;=BDx 
DG; alfoBAxAG=:(BDxDG) + DAD. 

s ^ 

JD < r C. @ ft |. £ e^ r f a |. 

5Birb (^ig. 53.) in einem Triangel, ABC, au4 
ber @pi|e eines SBinfetS; A, auf bie gegenüber U^d^n^ 
be@eite, BC, ein ^Jerpenbif el , AD, gefaßef: fotfl 
haS unter ben folc^en ^infet einfc^Ite^enben ©etteUf 
BA5 AC, enthaltene Steetangef bem JReetanget gleich, 
ba« unter bem ^Jerpenbifel/ AD, unb bem X)urd[)meffer 
tined um ben Triangel gejeicfineten greife« entl^ak 
ten ijl» \ 
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3et(^ne (4/ 5. ®.) om i>en !tct<mg(( ten Jtceiif 
AGB, }ie^e t>efen £ttt((>mefrei; AE , uhbiieEC. 

2)oBDA=sR=(3, 31. ®.) ECA, Ott* (3. ar* 
e.) ABD=:AEC; fo finb bie ttiangel ABD, AEG 
glei*»inflig. Solglie^ ifr (6, 4. ®.) BA:AD=:EA.: 
AC; ta^et (6, i6.®.)BAXAC=ADxEA. 

•©er D. @«^, £e^rfa|^ 

IDod ($10. 54.) unter htn ^t^tagonafotv AC, ßD, 
(tmr bterfetttgen ^ipc im Streife , ABCD, enthaltene ' 
dtt^ctongei ifl ben unter t>en QtQtn&bn (ieoenben (Seiten 
ber ttierfeitigen Si^ur, AB, CO 3 AD, BC, enthalte» 
ihen 9tectange(n iufommen gletd). 

aRa*e (1/23. ®.) ABE=DBC; fo \^, wenn }u 
6e9l>en EBD ^iniufommt, ABD=EBC. sRuntft(3, . 
ai.®.) BDA=BCE; folgUc^ i>ct iltianacl ABD bcm 
actangel BCE gfeic^wtnf Ug. golglicl» (6 , 4, ®.) BC : 
CE = BD:DA; fotgU* (6, 16. ®.) BCxDA=CEx 
BD. sRun ifl ABE=DBC, unl> (3, 21. ®.) BAE=: 
BDC; ta^ec ftnb btt ZtianQd ABE, BCD gletc^tpinf« 
Kg. golglic^ (6, 4- ®.)BA:AE = BD:DC; bafftt 
(6, 1 6. ®.) BA X DC = BD X AE. «or^in mt BC k. 
DA = CE X BD ; folglich BA x DC -f-BC X DA= 
BDxAE+CExBD=:(2, i. ®.)ACXBD. 

Sflote: ^iefe l>re9 ®&|e ffabtntok, wegen te< 
f^&ujigen Hitbtaud^i, ten tie @eometer iawn moct^en, 
Um 6. Stu^e ange^&ngt. 
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^•Xejrt: (Sin Wrpetlic^et ©infel^wirb t)on mental« 
ttocp^ ebenen SGBinfeln etitgefc^toifeit ^ welche/ o^nc in 
einerlei Sbene }U Ue<)en/ an einem fünfte {ufammen^ • 
gefieat finb« 

II. $e)rt: Sfe^nUc^e Ä6tpet? finb/ beten f6cper^ 
(ic^e 8Binfe(/ in ber Orbnung toie fie auf einanber fo(; 
gen/ gteic^ftnb/ unb toeCct^eDon gleich Dielen # a^ic^en 
ebenen Siguren begrenzt n)erben* 

9iote.: Unter S(e^n(icbfeit ebener Figuren Der{|te^ 
^et man , ©leicb^eit i^rer ® inf el unb ^rDpottionirtfe9rt . 
i^rer^ gleidb^ SSinf e( einfcblie§enben / (Seiten^ n)eil man 
loeber and b(0§er @Ut(b^eit bet SBhtfel/ m6^ mi bloger 
9)roporttonalit&t ber Öeiten^ %t'\an^t{ aufgenommen/ 
auf SCe^nticbfeit ebener ^ignren fcb(ie§en.fann/ unb bie 
i^nlicbe Sage ber (Seilen gegen einanber^ Don mii^zn 
bie S^d^^^^ e,ingefc(>(offen n)erben^ gen)iffet ^a%tn oon 
be^ben SSefttmmungen ab^&ngt %\xi bemfelben 
@runbe ftnb il^nlitb^ 5t6rper biejenigen/ n)e(cbe gleiche 
f6rper(i(beS)infei^aben/ unb Don gfeieb Dielen / il^nli^ 
c^en Siguren begrenjt merben. (Sd gibt na^mlicb ducb 
Sbrper , toelc^e nic^t nur Don g(eic(^ Dielen/ fonb^rn fogar 

aucb 
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duc^ Don dfeid^ett/ &^n(t(^en (Sbetun fregteitjt ivetbett^ tmb 

toc^ tpebet a^nli(^ noe() gleich ftn^ ; tote fic^ au^tem S3etpeife 
Gintec ben Stotzn ju ber lo. @« ecgtben toicb« Sa^er 
mu^te bte @tf(&rttng t>on &^n(tc^en 96tpern oerbeffert 
loerben/ unb )u hcm @nbe il^t: bie @rf (arung eineö |&rper^ 
liefen SÖBtnfelS t>otange^em :Z)ie§ unb bie lo. @. bejetu 
gen genugfam/ n>ie fe^r biefe S^iU^er wn uhberufeneit 
$&nben oerbetbt n)orben ftnb. 

10. ^irt: 3f^ dttS ©runben^ bte nun angegeben- 
4oerben foOen^ n)eggelaffen n)orben« 

Dl bte: S>ec®inn Ui ^otM, @fet<^/ squalls, 
pat Dor biefer Stff&tung befannt; bet ®aQ/ n>e(c^ec 
^tec ali bie lo. Q. aufgefleOt ijt/ ifi alfo ein itlvia%^btn 
man nic^t annehmen/ fonbern ben man betoeifen mu§* 
Jt^eou/ ober ein anbetet ^etautfgebet machte hataut, 
ou^ au^miiTen^eit/ bie @tf(&tung bet gleichen unb &^n^ 
lieben !$6tpet. ^ie Ste^nlicbf eit bet S6tpet:mug ani bet @t$ 
Katung Don &l^n(i(^en^6tpetn / i^te ©(eicbl^^it abet au< 
bem ©tunbfa^e ^ySongtuente ©t6§en pnb gleicb"/ ober 
Qu^ be« 5. S3u(be$ (Sa| A, ober @a^ 9/ obet 14* @a$e 
bemiefen metben ; benn bet) S3en>eifen fut bie ©leicbl^eit 
bet ^tguten mu§ man bocb auf btefen @tuttbfa$/ obet 
ouf einen bet gebacbten (S&Qe immet triebet sut&dFgel^em 
@uf(ibe$, f)at in feinem bet Dot^etge^enben S^ucbet bie 
®lti(fyf)cit bet ^iguten etPt&tt; gebi§/ biefe Stfl&tung 
l^at et aucb nicf^t gegeben. SBaö im btitten S^c^e alt 
bie etfle @tf(atung gegeben mxtb, ift unfttettig ein izf)tf 
iaii, n>otin aujgefagt toitb/ ba§ Steife toon gtetcben ^ali» 
meffetn gfeic^ finb; unb bte§ ift aui bet @tf(&tung be< 
Sttetfe^ f (at* 6e^t unf4>icf(i(^ oetfe^te 3^<^>^^ buftn 
fie^tfa^ untet bie Stf(&tungen; benn man mu§ ja bie 
®(etcb^eit bet ^iguten nt<bt etf I&ten / fonbetn betoeifen« 
®enn tt am^ ma^t n^&te/ ba% ft6tpet/ ti)e(<jbe oon 
gleich oieleu/ il^nHc^en unb gleichen (Sbenen tin^tW^^ 
fen toetben / g(eicl^ ^nb ; fo t^etbiente gfetcbipo^I betienu 
ge geteerten Zd^i, bet ani biefem Se^tfa^e/ filt bett bet 
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Kttotii erfl noc^ gefilmte xotibtn mrxf, eine Srff&rung 
Semac^t ^atte« äBie aber/ tpenn bet ®a( fa(f4> mhtt*i 
SRu§te man al^Dann ni^t geftef^en , ba^ ftc^ t)ie ©eome«" 
»et poüt i3oo3al^re fyit^txtä) übet liefen @lementatü©a| 
Seittt Ratten ? 3>ieg foQte unö biilig befcbeibenet machen/ 
unb einfe^en legten, bag^tott/ bep bet (Singefcbt&nftl^eit 
iinfet;^ 2>en(Detm6gen j , fogar in ben ^incifHen ber 
SBiffenfcbaft nicbt t)oc 3rrt^mern (icbet (inb^ bie »ir 
tregen i^ter ©etoig^eit mit Stecht fo .^^cbfct^^en* Qi 
liege ft(^ an DieCen Sßepfpielen }eigen/ bag gebac^^e? 
6a| nic^t attgemein toal^r fep; §o(genbeö ift inbeg ^tm 
rei<(>enb* 

®* fe9 (gig- 55-) ABCD ein öuöbtat/ beffen 2>iai; 
gonalen AC, BD^ fic|^ in E fc^neiben. «uf bet 3)ia^0f 
ftale BD, in ber (Sbene bei Üuabratei^ jeicbne ben 
gleicbfc^enf ligen Triangel BFD ; auf ber (gbene ABCD 
errichte im fünfte E ben ^erpenbifet EG, unb )ie^e 
t>on einem beliebigen fünfte befeiben G bie QA, GBy 
GC, GD, GF. , 

|)tet ift in ben^rjangeln AEG, CEG, bieAE = 
CE; EG gemein, unb be^ £ ftnb rechte 83infel; fo(g« 
(i(^ (i/ 4* ®0 AG=GC. gerner ifk in ben 2rian* 
geln AGB, CGB. bie AG=GC, GB gemein, unb 
AB=BCi fotgli(t>(i/ 8. ©0 AGB=CGB, unb ba^ 
^er (i , 4. ®-) A AGB= A CGB^ «uf &^nlic^ «rt 
tDirb be»tefen / bag A AGD ä: a CGD fep* 

S3er(angere GE auf bie entgegengefe|te ©eite ber 
(gttene ABCD , nimm barin einen beliebigen ^unf e H, 
unbjie^eHA, riB, HC, HD, HF; foligtftcb, »ie 
Dor^in, bart^un, bag A AHB == A CHB, unb A AHD 
s=ACHD(e9* 

$(uf biefe $(rt \)ät man alfo in>e|^ S6rper erhalten, 
ii>0t>on jeber t>on acbt Triangeln begrenjt mirb: ber<Sine 
Don benen acbt Triangeln , rooüon loier ben gemeinfcbaft« 
«eben ©ipfel G unb bie (»runblinUn AB, AD, BF, FD, 
bie t>ier anbern biefelben ^runbünien/ aber bin gemeine 
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f(i^öftli(!^en ®tpfelHl^ä6en; ^er anbete bon tfenen oc^t 
Svnangeln, looDou ojer ben ^unf t G jum g^memfamen 
©ipfel ttUb We ©runWinien BC, CD, BF, FD, bte 
i^i^t^ übrigen fcicfelben ©runWinien/ aber ben gemeinfas? 
men ©ipfel H ^öben* 

9lun iji t)or^er betpiefen , ' bag bie tier JrtangeiC 
AGB, AGD, AHB, AHD ben Dier Jriöngefn CGB, 
CGD, CHB, CHD, jeber für fi(!^, gleich finb; aber 
tic tier fibrigen Jriangel BGF, DGF, BHF, DHF 
finb bepben $6rpern gemeih : folglich) n^erben biefe }n>c9 
$6i:per t)on g(ei(i \>kkn, äl^nti^en unb g(ei(1E)en (Sbenen 
begrenjt 2)aß (ie aber beffen ungeachtet ungleich ftnb, 
erhellet bdrau^ / ba§ ber erfle in bem jn^epten entsaften 
tft. 9]^it^in ift ed ntc^t immer ma^r, bag toon gleich 
tiefen/ a^nlic^en unb gleit()en (gbenen begrenjte ft6rpei; 
glei^ finb. * 

3 i^föf . S&a^er f Annen i»ep ungfeii^e f6rper(ic^e 
SBinfel t^on g(eicf> t)ie(en gleichen ebenen Sßinfeln einge^ 
fc^Ioffen tt^erben* 

2)enn ber f 6rperli4)e SWnf et bei) G , ber toon beii 
tier ebenen 3BinfeIrt AGB, AGD, FGB, FGD, ein^ 
ßefc|)loffen wirb, ift bem, an bemfelben fünfte G liegen^ 
ben, aber Don ben üier ebenen SEBinfeln CGB, CGD, 
FGB, FGD?eingef4)Ioffenen, f6rperlic^n SBinfef nlc^t 
gleich / i>a biefer jenen einf(^Iiej?t 2)er eine, töie bec 
anbere, n>irb Don oier ebenen SBinfeln eingefc^loffen/ 
bie, tt)ie beriefen »orben, einanber, jeber f ur jic^, gfeic^z 
©ber bi^felben 2Binf el finb» @« tajTen ftc^ unji^lige un^ 
glcic&e f6rperfic^e fEBinfel benfen, bie t)on gleichen ebenen 
fIDinfefn eingefcbloffen »erben* 8lu(^ ijl tlat/ ba§ bie 
»or^in ermahnten S6rper nid^t hf)nlidf finb, ba if)u tbv^ 
ferlic^en SBinfel ni^t alfe gleicb ftnb. 

?(u« folgenben brep &ati^n toirb be^reiflic^V tt>ic 
tiefe f orperlic^e SBinfel / ol^ne gleich ju fepn , ton ben^ 
felben, in einer(ep Orbnung }ufammengefie((ten/ ebenen 
SGßinfeln eingefc^(o{fen n)erben f bnnen« 

I. ®a^* 
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I ^a|. SJufgabe. e« ftnb bwD ®r5gert> 
A, B, C, gf $<6en ; man foU eine t^ierte ftnben / fo bof 
jebe brep jufatnmen gt6^et gi^ bte öbrtge ftnb. 

e« fep D folc^e merte ©rftge; fo iftD<A+B+ 
C. €« fei) A nic^t Heiner, ol« B, C, «nb 

erftftcf) fep B + C nic^t <A; fo ijt B + C + 
P>A. 2)a A nid^t <B; fo ift A + C + D>B. 
Auf abttH*e «Beife ia§t ftcb jeigen, ba§ A+B+D>C; 
gotglic^ toicb in bem galle, »o B + Cm(^t<A ift, 
jebe D, welche <A+B+C jfi, bet gorberung ©enftge 
leiften* 

Qtotrfttnt fe9 B+C<A» 2)a »etlöngt »irb, 
bog B + C + D > A fep, fo i% mm man B, C, auf 
bepben Seiten to^nmmt, I)>A — (B+C> SKmi 
ne^me alfo eine beliebige @r6ge D<A+B4-C, nur > 
A— (B+C); foiftB + C+D>A; unb, ba A>B, 
C, foifiumfomebr A+D+B>C, oberA+D + C 
.>B: unbnac^ bet gonftruction ift A+*B + C>D. 

3uf(i^» 5©urbe fiber bie§ loeclongt, bog A+B' 
hiebt <C+D fepn foöte; fr botf (A-f-B)— C nicbt 
<D, ba«ijt, DnitbtXA+B)— Cfepm 

IL @a^- . SIttfgabe. S« fmb t>ier ©tbfien 
A, B, C, D gegeben^ »onbenen A-4-B nt4)t fletner 
ote C -4- D i% unb febe brep {ufatltmen gr^j^er oli bie 
übrige mette finb t nton foQ eint fÖnfte ; E, ftnben, {b 
ba§ jebe gn)e9 \)on ben brepen A, B, E {ufammen gtbger^ 
c\i bie übrige britt<> aud) ba§ febc pep wn ben breoen 
C, D;^ E jufammm gtb^er ote bie übrige flnb, n)obe9 
feboc^ A ni^t Keiner ol« B^ unb C ni^t Heiner aU D 
fepn börf. ' 

^ erillic^. Qi fep C-rD nicbt <A--B; fo ijl 
flor, bog ficb eine ®r&ge angeben l&gt, ,n>el(be < C+D, 
unb >C— D^ifl. 3ft folcbe Orbge E; fo ijl E>A— 
B; folglicb B+E>A, SRun iji A nicbt «einer al« B; 
|o(g(1t^ A -H £ > B« 9lac^ bem angenommenen aber 
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|flA+Bnl<^t<C+D; ^ingege« C-hD>E: bd^er 
tftA+B>E, 

3n>eoren«. .@« fen A — B>C — D. Tba, 
iia4> feem angenommenen/ B + C+D>A; fo ifl C-|— 
D > A — B. golglic^ lafit (ict> ixm @i:6ge angeben/ 
»elc^e < C + D a&ec > A — B ift 0ol*e ©r6ge fep E, 
2)a E>A — B, fo ift B+ E > A. Sdutt fann mM, 
»iic im torigen göße, jeigcn, ba§A+E>B, unb A 
4-B>E fep. a)?it^in ift^in bepben giUen bätget^aii, 
bag jebe {toe^ i^on ben bre^en A, B^ E, }ttfammen gr&§er 
4Xi bic britte fep. 

2)a Äbrigen« in bepben Ritten E>C — Difi; fd 
jftE+D>a giacb bec a3oratt«fe|ung ifr C tii^t < 
D ; fofglicb E -f C e> D ; nacb ^J? €on|irttctiDn öbeif ifl 
C + D>E. golglic^ ftnb bon ben brepen C, D, E, 
lebe in>e9 jttfammen at*&§er a($ bie nbtige. 

IIL ea^* Se^tfa^. (Sig. 56*.) Sötec <6€# 
m^infel (äffen ftc^/ in etnerkp iOrbnung^ in uni&l^ 
lige/ ungleiche f6rperltc^e ^infe( iufammenfleUem - 

Stimm bte9 ebene SBinfeiA, B, C, i^on noelcben 
A nicbt fleinec t\& B, C ift, aber A, B jufammen Heiner 
at« S«>^9 t^*te SSJinfel jtnb* ®*i<j^e (I. @, ul S^fO «i^ 
nen t>ierten SßinfelD, fo bag oon ben t)ier S)infe(n A» 
6 , C, D jebe btet) {ufammen gtoget oXi bee vierte/ auc^ 
ba§ A, B jufammen nicbt f leinet <M C, D {ufammen 
ftnb, ©ttcbe (II. ®.) einen fünften SSBinfel E , fo b«§ 
t>on ben brep 9SBinFe(n A, B, E, jebe s^^9 }ttfammen 
gr6f er al^ ber bcitte , aticb ton b^n brep ©inf eCn C, D,' 
E, jebe gn:ep jufammen 'gc6§et ald ber britte finb* 

©0 A -h B < 2 fR, fo ift 2 (A -H B)< 4 «; 
5RttnytA-l-B>E; folgli^) 2(A-+-B)>A-+-B+. 
E ; f olgli* A H- B -f- E < 4 fR* Stun finb i^on biefen 
brep SBinf e(n jebe jn^eo gr6§et a(d ber übrige : fo(g(i(j^ 
lajfen fi(^ (ii/aj* 0.) brep ben ebenen SBinf ein A,B,^ 
g(eicbe ©infel in einen fotperlicben 9BinM tufammen? 
fteUeiu ®o(cber f6rper(ic^e SDinfel fep am fünfte F 

au< 
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Ott« ten ebenen ffimWnGFH=A, HFK=rB, GFK 
= E iufamttienaejießt. 

2)ae+D mc()t>A+B, fo i(l C + D itici^t > 
A+B + E. abet A + B+E<4fR; folgtic^ G+D 
+E<43i: fStm Snb bat)on jebe J»e9 gtißet (tW tec 
ibtige; fblglic!^» (ix, ct'^. &.) ii^t ^ ätti brep ebenen/ 
benffiinfeln C, D, E gleiten, ®inf ein ein tbvpttlH 
c|>er SBtnfel confhrutren, «nb ein anbetet ^ folc^em SBin^ 
iPel gleichet/ f6tpetlict>et ®inM (jx, 26, &.) anben 
^unft F ^btt getgben 2mie FG anfeilen. Qi fei> bei; 
SBiitfel <5FK=E einet t)on ben btep ebenen fÖinfetit, 
bie biefeij ®inf ef etnfc^{ie§en , bie bepben fibtigen fet^ett 
KFE = C, GFL=zD. gofgüc^ ifl ort ben ^unft F eiti 
f btijetfic^et ® inf e{, öu« ben met ebenen ®{nfe(nGFH= 
A, HT'K=B, KFL=:C, QFL=D, öngefegt-tootbem 
®ud&e (gig* 56^) triebet einen ® inf el M, fo ia^ t>on ben 
bte'p SBinf ein AjB^MjJlebe jwep jufammen gt6§et 0I8 ber 
btitte, an^ t>on beri bce? ®ittf ein C, D, M jebe jwe? ju^ 
fömrteu gt6get aH bet btitte finb* |)iet (ißt fidb, wie im 85o^ 
tigen, jtigen, txi^ fowo^I A + B + M, ali auji) C + D + \| 
fleinei^ol« jwep tecf)te^®infetjp:* ßonfituite öffo (ti/ 
»S» ©;) ön N einen, t)on ben ebenen SBinfein ÖNP = 
A, PKlQ=tB- ONQ=:M eingefc^fojfenen , titptttU 
üben ffiinfef/ an^ an bemfefben fünfte in bet gevaben 
iinie ON (ti, a6. ©.) nocb einen f6tpetfi^en SBirtPef, 
ton btffett ebenen / i^n etnfcf^tte§enben , ®infefn bet eint 
ONQmMi tinb bie bepWn Äbtigen ONR;i=C, ONR 
rc D feperi» ©obntc|^ entfte^et am fünfte N ein f 6t^ 
j)etficf>et ©infef / bet t)on ben ebenen SGBiniPeln ONPc= 
A, PNQäB; QNR=s=Ci,'ÖNR=:D gebilbet lüitb* 
©a^obet bie fbrpetfi^^eri SBihM, »elcf^e an F, N au« 
ben gebad^t^n t)iet ebenen ©infein jttfammengefe|t finb, 
f[(^ nic^t g(ei($/ obet eongtuent/ fepn f6nnen, et^ettet 
batatrf, baj?bie3BinWGFK, ONQ, obetE, M, nac^ 
bet €onf)tti(tion ungleich fhtb/ joeßl^afb bie getabenSi^ 
nien GF, FK, ben gfetaben tinien ON, NQ, nic^t con^^' 

gtuent- 



^rHent fepn fhnntn. So^Itc^ finn^n tief a\x^ bit f&r^ 
perlic^en äBinfel ntc^t fepn/ bte ballet ungleich ftnb. 

2)a fic^ nun aud bfn gegebenen SBinf e(n A, B, C 
WlhfjiliQt SBiinhl, t)ie mit bem WiinUl D auf tafe(5e 
9lefultat fu^cea/ auc^ au« A, B, C, D tokbtx anbete 
finben fqfFen> meiere bevfelben Sbftc^t/ toie E o^er^f» 
entfpcec^en: fo folgt, bag unia^Iige, un8Ukt)e forpec^ 
iicf^e §£Bm£ei 'auä benfel&en t>iet; ebenen SSBinf ein confttnitt 
toerben f&nnen. 

iSlaioiu« unb anbere (äeometer irren a(fi>/ toenn ite 
behaupten./, bag t)on gieicb bieten gleichen ebenen .SBin^ 
iPeln einge#toffene f6rperlicbe SJÖtnfel gleicb feyea, @« 
friedet aüc^ / baß ii/ 26* @. nicbt ftreng bemtefen tpoi^ 
ben; benn barin toiti angenommen/ ba§ f&rperti<$e 
SBinfel/ n>elc|)e Dun breo gleicben ebenen äöinf.etn ein^ 
gefc^lofrenn)erben^ gleich finb; ibetpiefen aberioirb e« nic^t» 

Sejrt: Iffienn e« m6gljc^, fo fe9 i^on ABC ber 
S^eilAB iu/ ber. X^eU BC über ber Sbene^ SSertangerfe 
man nun AB nac^ D ; fo Ratten bSe getaben Sinien AB.Q 
ABD ba« (StÄef AB gemein; tpelc^e« (®imf»S. i^iu 
3uf0 unmöglich ift. 

Olote: 2)ie ©orte am gnbe: ^,2)enn jtties gerabe 
//{inien f6nnen nur in @inem ^unttt sufammentreffenA 
//Ober fallen ganjiufammen." ^aben tpiry al« etne& 
ilnf unbtgen S^epfai^/ auögelaffen; benn bie§ mu^tt b^tPte^ 
feu/ nic^t angenommen »erben. 

,*• $eyt: SGBcnn'« m6gli<b/ fr fep AB ^ ein! @t&cP 
ber geraben 2inie ABC,, in ber Sbene/ unb..ba«.(StAcP 
BC über, berfelbem 2)a AB in ber Sbene ifi/ fo fan« 
fte in berfelben t)ert&ngert »erben* @ie fep bii D 
t)erlangert. £ege burc^ AD eine @bene «nb breite 
fie um, biC fie. burcb ben fjunft C geltet 2)a 
bie fünfte B , C in biefer ßbene jinb/ fo ift auc^ ik ge^? 

tabe 





III 

rote Hrit BC hadrt. S^^ific^ ftnb jtoe)) geMfte {mteo 
ABC, A6D in eittetltp JS6€tit> ibelc^e ben Sß^^nttt AB 
fcmetn j^a^en/ i»tldft6 tamb^Hi!^ ift 

'*'* Sflote: Storno« ®impfon füfyct mt&t obige 
0tote in ben (Seinigcn/ am Snbe Ut {»e^ten S(u$sa6e 
feiner Elements of Gtometiy @« 262 tsii unb fe|t ^in^ 
lu : //9Bie f ann e$ ein S3etDei^ oon fehlerhafter Witt^obt 
,/ fe9n /. tpehn ein ©eometer (er mepnt (Suflibei ober 
//S^eon) «ttf eineti ®ninttfo( toertoeifet/ itn @nFIibeS 
/^fel&li; aufge^eUti^t/ JBti 14* @. t>or.&em i.^n^t^ 
//(er me^nt S3arron>'ö @uf(tbe«; im ©riec^ifc^eit i^ eS 
^btt :i%*@J) .iinb r»tc^ tart^ut/ toat äSiemont.betoet^; 
//ffnLJa]ln?^^ KUetf abet/ loa« im Dorlif^i^tU^en ^aUe 
att^ biefem Q)ruiibfa|e fiilgea Mm^ ift, ba§/ loedn itotif 
ittcH Sinien einai^bec in jmep fünften treffen, f6hnten/ 
^ie imifc^en folc^n fünften liegenden ®t&c{e berfUben {u^r 
fammefifaflen m&ften, Me^tnieit aifö ^o« tio^ea tiefen 



^ 
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^uqften Aegen&e @t»(f j^emdn.J^atten. .' 

Stttn^i Iba e& ini SttfübeS ttit^t gejei^ tMrten/ lba# 
fie füntn Slhf^mtt gemeisi* ^ben : (äiuiotT/ fo betoeifci 
tie§ nic^t/ ba% fte ftc^ ni(^tr in jioep ^nnfteii. trjeffen (^ 
neri/ trmand im @rie<|it^en^ gefc^ioffm ttiiä>/ ba§ fte 
feinen $(bf(&nitt gemein ^a&en ; imi @egfftt^ei(/ totil f^e 
feinen ^(initt gemein l^ben f&nnenV. me n>ir im i, 
II* B^f* bcr Duartautgobe b«n>iefcn l^abe»> fo f^tgt ffan 
taf {te ni(|)t in gtoet) fünften gufanmtentrelliett (&nnen^ 
todtwn ll^pma« ©impfen oben oorgab^ 6a§.e« fRiemanlf 
*e»effen fftnne. / 

3n benfefben SRote«, (gvite 365 , bemtrft §erf 
Simpfon rt4)tig/ ba| inf r>: 1 1. B^f* ber Üuartau^gabe 
angenommen tourbe/ iti« jgtmbtn im0 AB, BD, BC 
fe^en in (Siner @bene>> %i€$i aberl^fftf fic^;in.ii/ i.®» 
nic^t oorattdfel^en* ' S3a<^ nac(> ber S3efaitntiDlae()ting ber 
CluariaiKgabe bemerfte unb oerbeferte i4)'e<> toie ed ftc^ 
je|r in biefer [ber @nglifc|>en] SCuögabe fiiAet* (Sr irrte 
barin/ baS er ben oon ifym ern)&^nten 10* ©runbfa^ für 

einen 
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einen (MfüMfe^en nal^m ; D^n (Snf (ibe< jfl et ciUt ni^tf 
font^em iftbet lo. in Sanoto'^ Vniqabt, ber il)n aui 
^etigon'« (Surfu^ f^at ; ftatt feinet teurbe ber 3ttfa| jum 
1/ ii;(&/^n)ugere(t 

©fr 2* 6 a $♦ 

^ejft: Se^rfa^ 3m«> gerobe «nien , AB, 
CD, bte einanbec fc^neiben, and) |ebe btep gerabe lt# 
nten> EC> GB^ B£, bie etnattber treffen^ lie^n ttt 
®rter@bene. 

Z>ttn^ bte getabe Unit £B fei) eine (Sbtnt gefegt 
ttnb b«e^ ftcb ttm £6 fo ii>ete ^etunt/ bii fte bttct^ ben 
ipunft G geltet. 2)a at^ bie fünfte E» C in fo(<^t 
ebene fhtb/ fo ift (i, 7. $0 tni^^tfelben oik^ bte getabe 
tinte EC. %txi gfetcben ©r&nben ift in betfelfren aui^ 
bie BC |lhi9 toat bdtin^ natb bet eonfktttcdon^ bteEB» 
$o(g(ic^ {tnb bie brep getaben Sinien £C,. CB, BE, in 
einetle^ i8berte» ; 3« ^^^ ebene ober, motin EC , EB 
finb/ ^^^ (lot/ I. ®0 aitcbbieCI), AB; f(»g(i(bftnb 
bie getüben ^ien AB> CD in einerie« Sbene» ' 

dloter SBtt bitten biefen ®a^ f&c imfMfi^r. 
Senn bet ime^te S^eir feinet 8u«fage/ ba§ n&l^m(scb je^ 
bet $tiange( in einet ebene liege/ bebatf gat Ukti S^ti 
loeife j ; oüe im etjien gjirf^ bet eiemente: etfiittrn gi^ 
^ten^inb |d nac^ bet S3ot^u(feiftng ebene ginnten ^ ba< 
ift; in einet ebene cünjhruitt/ unb ba^in gellten bie 
Sttianget ducb* Uebet bieg (ann eine ztfyabttit %ihd^i 
tfM bte^ ficb tteffenben/ geta^ Sinten begtenjt ti^etbem 
2)et S3ett>ei< ^ bag imp einmibet fcbneibenbe hinten in 
einet ebene jinb/ if^ aucb nicbt beftiebigenb ; e^mufibat^ 
get^dn toetben^ ba§ smet) obet bret) einonbet ttejfenbe 
getdbe Linien iit einet ebene finb* ^efmegen tiidben toit 
®(i^ unb S3efoei4 in biejenigen umge&nbett^ t9e(cbe ftc^ in 
unfetm $ecre ftt^em 

' • • ' 
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SHotc: 3m ©tunMegte l^eift e< gegen fta« Snbe 
Je« «crpeife«: „golgüc^ finb DEB, DFB nic^t gerate 
V/Sinien^ itnb au$ gleichen r^t&ntett au<$ feine anbete 
^^ t)on D na($ B gejogene Sinie. ^' S3ic ^a6en bie§ au«^ 
gelafem 2)enn barauö^ tag }i9e9 Tanten einen SHatinr 
einfc^Iiegen / fotgt mt, ba§ bie-eine baoon (eine getabe 
Siniefe^*. S)a$ S3en>eifenbe aber liegt batin^ ba§^ n^enit. 
ber 2)ut(^f(bnitt bepber Ebenen feine gerabe Sinie n)&ce^ 
alöbann jmep gerabe {inien eitten fRaum einf(^(ie§en toh^ 
ben ; unb bieg ift un^uimu So(g(t(^ ifi bepber Sbinem 
Xntdfi<fyii\tt eine gerabe £inie. 

Olote: „Unb ber AAEDrsABEC" /Bfef 
^ben n)ti; ebenfalls on^gelaffem X)iefer ®<^(uf ift f^om 
in ben torigen S3&c^ern fo l^&ugg looKft&nbig n>ieber^ol^(t 
t9prben> ba§ e« in biefem S3tt(^e nic^t toeiter nbt^ig ift^ 

© e r 5. a t» 

£11 tu: 3m ©mnbtefte mtig. na^ am gnbe be« 
f3en)eifeö ba« SEBort imveSia burc^geftricben n>erben; 
e^ ift ein m&giger ^9fa$ eine« Sticj^tgeometer«. 3^^ ^ 
£>(f orber !(tt«gabe ber ^ommanbinif(^en S^erfion i%m^ 
mit 9tecbt //plano^' au«ge(a{fen. [SRan mug a{fo (efen: 
S)emna(b i^ bie {(nie BC nic^t ober ber @bene^ ooa 
eft in fubUmi; fo(g(i(^.bie brep BC» BD, B£ in OHnet 
dbenej 

$e];t: SB&ce tteg nk^t; fo fe^ eine/ tie ^unftt 
¥> F oer!&iit((n^(/ {int« öbec te( <S6(ne/ t9t« EGF, 
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3n bet iSbene ber ^raUettinien ABCD }iel^e bom^Punfte 
E,nac^ F bte geröbe Jinie EHF, [SKan fcbceibc noc^ ttt 
tergjgttc bet beutfcben Uebctf» jWifcben E, F bep 85ttcbfla6en 
H an bte 2jnic EF»] 9Jun toac ongenommen ^ EGF fep 
eine gcrabe £tnie; folglicb^ fcbl^ffen bie gerabea £tnien 
EHF, EGF einen IRaum ein; toelcbe« (i, 12. ©*) 
tiicb^ m&g(ic^ i^ So(g(icb i{l att(() eine t)on E nac^ F 
gesogene getabe Sinie nicbt äbet:>.fonbetninbet burc^ 
lue ^«taHellinten AB , CD gelegten fb^ne» 

SHote: Offenbar ift biefer @a§ bcr 3ttfa§ eine* 
beut Geometrie nu.ir toenig (unbigen SRanne^« ^n ben 
i^r^erge^enben S^&cbetn n)itb ubetatt angenommen^ ta§ 
t)on einem fünfte jum anbeicrt/ in jebep (Sbene, gejogene 
gerabe Linien in fo(c|)et: @bene ftnb* SBate bie§ nicbt^ 
fo mfirben einige S3en>eife/ \n n>e((ben angenommen n>itb^ 
ba§ eine gerabe £ihie eine anbete treffe/ nicbt bänbig fe^n ; 
^pn^bie geraben Linien trafen nicbt jufammen. &o 
qjjf&rbe )ttm SSepfpiä im 30* ®. iti i. 93. bie gerabe Sinie 
^K bie EF niti^t treffen / n^enn GK mit htn ^aralletti^ 
ni;n AB, Gp. ni^t in eineriep (Sbene toäre^ in totlt^enr 
nacb bem eingenommenen/ aucb bie EF i^. S(u§er Um 
toirb ber 7. @a^ mitteffl be^ üor^er^e^enben britten b^s ^ 
iDiefen, »orin gerabe bai^ toa« im 7. ^. bemiefen »er^ 
&en foU/ ba§ nä^Ucb eine gerabe Sinie: t)on einem 
fünfte pm.anbern in beliebig^ @bene gegogen in berfe& 
ben Sbene fe9> jn^ep KRa^U angenothmen n>irb. ^af« 
fdbe mirb im toorfte^enben. 6. @. angenommen ; benn bie 
gerabe Sinie BD/tx>e((bean ber (ibtm BDE bie fünfte 
B, D »erbinbet/ »irb aW in folcber (Sbene befinWicb ge^ 
bocbt ®ir l^ijben Um 7. @. feine (SteKe stoar gelaffe«/' 
ttm bie ^nia^ ber 6&|e be;)}ube^a(ten ; aber Un Se^ 
»ei« böben »ir geinbert 2)iefer @a§ »urbe/ jiJnbe 
eraucb nicbt in ben'(2lementen/ ^t.i/ 7. d. mhis* 
0. eintenc^ten. 
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$e;:t: [Sftac^ ten SBotten in (et beutfc^en tlefiet^ 
fe|ung: SoIflÜcl) (11 / 4. @*) n&^mlic^ ED, 
auc^ auf bet (S6ene butc^ DB, DA.] 
%btt in ber @6ene burc^ BD, DA ifl DC; benn alfe bre^ 
finb mit ben ^acaOeUinten AB , CD in etnetfep $&ene* 
2)a^er i^ ED auf CD pcrpenbiFuIaC/ mxifßn au^ CD' 
auf DE. Sber au(^ CD auf DB ; f o(s(i(^ ift CD auf 
DE, DB in beten 2)ut^f(^ntttöpunfte D petpenbif u(at ; 
folgii* (11, 4* ©0 auf bet gbene butc^ DE, DB. gjun 
tft auf feieret @6ene bre AB petpenbif n(at ; fp(g(i4> i^ 
CD mit AB auf einetiep @5enc petpenbifuiat* 

O^ote: ©e^en \>ai @nbe be« S3emeife j ^aM bee 
@tunbte(t/ unb bie Setftonen Sommanbini'j unb @te^ 
80t9'«: //?tbet in bet (gbene but* BA, AD iji bie DC 
Gtott beffen lieft bie d^fotbet 9(u^gabe bet Sommanbi^ 
nifc^en Setfion tic^tige^: ^^Slbet in bet @bene butc(> BD^ 
DA ift bie DC' Unmitte(bat batauf (efen aOe ^\xi%as 
daben: „fitxl in bet @bene butc^ BD, DA bie AB, BD 
,,{tnb; in bet Sbeneabet^ tootin AB, BD ftnb^ ifi; aucf^ 
//bie DC/' 2>iefe Stelle iji cottumpitt / obet bon 3e^ 
inanb eingefc^oben n)otben* 2)emt ti t»at %at nic^ xA» 
t^iS/ auf biefem Ümn>ege )u jeigen/ ba§ DC mitDB, 
DA in einetlep @bene fep; atxi bem potfle^enben 7* @«. 
folgt unmitteibat; ba§ bie getaben Linien BD, DA tit 
bet ebene bet ^atattettinien AB, CD flnb» ^anmu^ 
ba^et^ mit S^edtofTung ienet @be(te/ (efen: /^SDenn 
,^alfe btep (tnb mit .ben ^ataSedinien AB^ CD in einet^ 
/yfepCbene»'' 

Olofc: SHiw^ >«n ©otten im SJcweife: /^tJhtnljl 
(•1/ 30. ®.) AB »et GH parottd'' inttg eingefc^ottrt 
»et^n: v/^emt'bc^trftnb Nc I>B, mit »dc^et fie 

^3 ni<^t 
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^^nic^t in einerlei gfcenc (11, 9*^*) liegen, p«ottef/^5 
tieg ifi 'offenbar au^delaifen tppr^en* 



© er i6. ^ at 
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' Seiet: SSBarenEF, GH nld^t parattel, fornfiftcrr 
fte, genugfam t^etlangert/ enttpeber auf bet Seite üont 
FH, ober auf fcec Seite txnt EG, jufammentceffen» 
feieß gefc^e^e jueejl ouf ber (Seite FH in I , «♦ f* »♦ 
[in bec bcütf4)en Uebecfe^ung.] 8luf ii^nlic^e SBeife »irfr . 
beriefen, bug EF, GH auc^ nict)t ouf ber Seite Doa 
EG jufammentauf^n f&nnen» Slun finb getabe Jinie»/ 
tt)elc^e in einerlei @bene gcnugfam Detl&ngert an feiner 
(Seite jufammentteffen/ potafleL golgfic^ jtnb EF, GH 
^atalleL 

ülote: 3ni ©tunbtegte ^eigt e« gegen baJÖnbe 
beSS3en>eife$: //dlunftnbgerabe Sinien/ n)e(c^e/ genüge 
,/fami)et(angect, an feiner Seite jufammen treffen, piu 
„taM/' <S>ier mag man aber lefen : „9?un finb gerabe^ 
„8inien, tvelcbe in einerlei Sbene k*^'* 3^ ©ewetfe 
Je« I, r7»S» l^ttfen »ir biefe ©rflarung ol^ne 6en 3ttJf 
fa| „in einerie^Sbene'' benutzt > »elf alle geraben hinten, 
bcn Untri in ben t^or^erge^enben 85fic^ern geJ^anbeli" 
t»lrb/ in ^iner (Ebene angenommen werben ; ^ier abetr 
«Hir biejer 3«f<J^ nbt^ig» 



?e)ct: SinbBAC, CAD, DAB, «feii^; foifl' 
Doit fetbft f(ar/ ba§ jebe sn>e9 jufammen gr6§er aii^tt 
britte ftnb. Sipt pe aber ut^glei^ ; fo fep BAC nit^ 
fleiner/. a(j ein beliebiger 8Binfe( oon ben übrigen/- aber 
0t6ger ali DAB. ?(n ben .?punft A. bet AB, tn bec 
ebene blirc^ BÄ,. AC, trage bepJBinfel BAEs=DAB^ 
ma% AEsAP; lie^e burc^ £ bie.BEC^ n>e{($e bie 

jera^ 



'getoMett tittien AB, AC in bin fünften B, Cfi^neibe, 
mt> jfe^e DB, DC. 

2)ä DA=AE, tinb AB gemein/ «u<^DAB=: 
BAE; >fb ijl (r, 4. @.) DB=i^BE. Sinn ijl (i, 2o!®.> 
BD+DOCB, ba« ijt, >BE+EC; aber BD=iBE; 
folglicb DC > EC. ©a DA == AE , aber AC gemein/ 
ttnbDOEC; fo ifl (i, 25. @.)DAC>EAC. Olun 
ijl nac^ ber'6onjJ:cuctionDAB=BAE; fölglicb DAB + 
DAOBAa 8iUtt# BAC nicbt «einer a(« ein belie^ 
Wgef ffiinfel wn ben ftbrtgen DAB, DAC; fofgfrcb^ifl: 
BAC mit j^bem ber bepben fibrigcn }ufammen gr&ger aii 
Jber brttte» 

SJlote: 2)er ©mnbtest liefet: /,®inb pe aber ttn^ 
//fiteicb; fo fep BAC <|r6§er/' äb*r BAC fanti aud^ 
tmm DOn ben übrigen gUicb fepn* S)a^er mtt§ man lei? 
fm: //®tnb fte aber itngleid^; fo fep BAC nicbt ((einer 
//a(ö ein beliebiger SGfinfel loon ben übrigen / gri§er aber 
y, Ol« DAB/' 

«m'enbe ^efgt e« : „ golglicb ift D AB -H D AC> 
y,BA& Hnf'hWi^c «rt lagt ftcb ben^eifen^ ba§iebe 
y,jtt>e9 anbere sufammen grb^er ati ber fibrige finb/^ 
jsba'iu -ifl meittr fein S3en>eij n&tbig; benn^ n)eil BAC 
Micbt ((einer ati ein beliebiger SBinfel üonben äbrigtit 
i^, fo. er^eflet/ bdfi BAC mit jebem ber. be^ben ubrigea 
Ittfammen gr6§er ali ber britte fep« 

$ert: 6rfH{(^, ®er fbrperliißbe ®infet be? A 
fe9 bon biet) ebenen ®inf ein BAC, > CAD ^ DAB entgeV 
f(bl<>ffe«* [®re im.öruttbtefteO 

Qrotr)Unir i^ip. 57*) 2)er e6i?per(t<be Söinfel 
(e9 A fep t^oto beliebig Dielen eben^8Binfeln6AC,CAD^ 
DAE, EAF, FAB, eingefcbloffen- 

©cbneibe bie (tbmn aller 9BinFel mit einer Sbene^ 
«n^ biet gebe bie S)ur(^fi^itt$()nien BC, CD, P£, EF^ 
; FR 
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ebenen ©infein CBA , ABF , FBC eingefcMoffett toit\>,i 
fo tji (11/ 20. @0 CBA-+-ABF>FBa «u« fllei^ 
eben @r&nben ftnb/ fär bie f6rpet(ic^en SBinfel itp C, 
I) , E , F , t>on ben ebenen SBinf ein / toelcbe an , beir 
©runblinten ber Ztiati^ti, beten. ^emeinfcbaftUcbe ®pi$e 
Aift/ anliegen/ jebe jmep {ufammen qxh^tt, a(l ber 
btitte/ mit il^en an bemfetben fünfte (iegenbe unb in 
hai ^olpgon BCDEF jte^6nde SBinfeL Solglicb find 
bie an btn ©cunMinien gebacbtet 2tiange( (iegenbe SS3in^ 
fei }ufammen gt&§et/ aii ixt SBinfel beJ ^olpgon^ ju;? 
fammen* Sllün finb bie SBinf et biefer SrtangeC }ttfammen 
}tpe9 9)ftabl fo fielen rechten SBinfeln gleicb/ <^(ö Stian^ 
gel lootbanbenjinb/ baö ift/ a(^ bal ^olpgon (Seitea 
Ibat; aber alle SGBinfe( beö ^olpgon^ {ttfammen (ly 32* 
3nP/ tt)enn baju nocb oiet redete SBinfe( (ommen^ bt% 
Itagen beppelt fo üiele tecbte/ alö ba^ f>o(9gon @eiteti 
l^ati fo(g(icb ftnb bie Sinfel in ben !ltiange(n {afammei; 
^n SGBtnf etn bed ^otDgonä nebft t>iet tecbten g(eicbt ?ftnn 
ti>aten nacb bem Obigen tit Sßtnf e( an ben * @tunbliniea 
bet 2tiange( )ufammen gt6§et ali Ui ^oJ^gomS ®inf e( 
}ufammen^: babet finb bet ^tianget übrige SBtnfel/ Doa 
tt>e(cben n&btniicb bet tbtpetlit^f SQinfel bep A eingef 
fcbtoifen ttfltb/ sttfammen (Uinet ali Piet tecbte* 

^ tt 22» a ^ 

V 

SRotet 2m anfange [be« anbetnSemeife«/ ben 
(^iwfon j^Oetn t>on bepben S^efpeifen aufgenotnmen fyifi 
liefet bet ©tunbteft: „©inbbiebtep ebeftenSWnWJ&epB, 
^;E,HungIeicb: fo fep bet ©inM bep B gt6get a(f jebet 
j/bet'anbetnbepEjH/' 2)fefe Jefeatt ijl offenbat cotnww 
pttt; bennB fann ja aiicb einem bet äbttgen gteicb fept^ 
^an follte babet (efen : /, @inb bie btep ebenen SDinf e( 
„ bep B ^ E, H ungteicb ; fo fep B niibt ((einet üli jebet 

//bet 



\ 

^ • ■ * 

//^er uftcigen U9 % Hr fofgllc^ iffc äuc^ AC «ic^t fleinft 

/^alö je&e fcec äbttgen DF, Gl/' - 

\ • ■ 

^ et t : S( tt f d a 6 e. (Si'MSO 3>«9 d«9«6<ne e6<nc 
SBinfef, ABC, D£:F, GHK, toe(<^ iufamimtt Keiner a« 
t>ter ttditt , unb toon »elt^ett \At )fMt) |itfammen dr5^et 
o{0 bet btrirte jüib, in einen l^rlt^n ^tnfe( jufam» 
«nett sufJeüen. • 

»iac^e AB, BC, DE, EF, GH, HK gtel*, unb 
jk^eAC, DF, GK; fo tigt f«<b (H/ aa. ©.) ou« bcrt 
^rep (e|t(n {inten ein' Seiangel conftcnicen. @r fe^ 
LMN, ttttt>bamLM=:AQ MN==DF, NL=GK, 
3«übne um benfelben (4, 5. ®.) einen Äteif LMN^ 
b^en ^ttefpunft X entt9ebec innetr^a(6 Iti Stidftgeii^ 
LMN, Dtet auf eine feine« <5eiten / obec augec^alb - bef« . 
fetten fittt. 

etfleeS«». (gig. 58*.) ^« Ile^ X innet^atb ' 
»e< Sctangel« LMN. Sieget man LX, MX, NX; fo 

fcflAB>LXfe9n, 

fflidre bie§ nt<^t; fo ifi AB entwebee = ober < 
LX.- e#'fe9 juecfrABn^LX. 2)a AB=LX, an(^ 
AB=?BC, LX = XM, au(b AC = LM; fo jft (i, 8. 
e.) ABC^LXM. au« flleiü^en« ©cunbe ifi DEF= 
MXN ; GHK = NXL. golgli^i Ifl ABC + DEP+ 
GHK=LXM+MXN+NXU «ber(i, 15. 3uf.) 
LXM+MXN+NXL=:49l.; atfo au* ABC+DEF 
4- GHK s= 4 SR, tt)ekbe«beta3otau«fe|ung ABC+DEF 
+ GHK< 4 SR »ibecfpeiiibt. «ber $ n> e 9 te i\ «/ AB ifi auc^ 
nKbt < LX. ©efe§t fle w&«e< LX ; fo ( i, 5? 2. €5.) confituy 
ve auf LM, auf bec @eite bei ai^fittelpunf te$ X, ben %t\Ms 
^elLOM, tQomLO=AB, OM=6C fep. txx nun 
au(b LM = AC; fo iji (1, 8. <3.) LOM=:ABC. 
0lun' toac angenommen / ^0.% AB , iai ifi LO , f (einer 
A(«LX fei^. Spts^ic^ fatten LO, MO innec^alb be< 
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ttmtiidi tXM. l^tnit fielen {te mit LX, XM, jttfam« 

ffe (i/ 31. €.) enttve^ec Letten LX, XMgUic^/ obec 
9c6§ec/ a(« tiefe. 2)a^ec ifi £|9M, ta^iflABC, > 
LXM «uf i^nli^e «tt toirt 6e»iefen, bfl§ DEF > MXN, 
iinl> GHK > NXL fe9. golgfit^ i^ ABC + DEF + 
GHK > LXM + MXN + NXL, tai i^, > 4 SR ; »et« 
(^e$ tem SCngenommenen toiterfitib^t Solgiic^ fanit 
AB nic^t<LX fepn. 0lun tvac AB ni4t=LX; folg« 
R(^ifiAB>LX. ^ 

3 1» e 9 1 e c Salt. (^ig. 5 sM. S>e« Steife« ^tt« 
telpunft X (lege auf einer ^titt iti Scianget^ LMN, 
etitK) dttf bet MN. 3ic^ ^L» 

äO&re ^iec AB nic^t >LX; fo m&fite totetec AB 
enttoetec = ober < LX fepn. Unter jener Sorati$fe# 
lungw&reABH-BC, 1>ai tP;DE-+-EF, =MX-f- 
XL, M ifi MN. 9&er MN=DF; foi^lid^ DE-4- 
EF=DF; tt>e(($e< (i, 20. 6.> önmJgli* ijt - «Ifo 
i^ au($ AB hieltst: LX. Unter tiefer wSä^ man auf 
ten ®tberfprtt(^ DE+£F<DFd(rat^en. 0lot^n>en» 
tig ift aifo au(^ ^ier AB > LX. 

S^ r i 1 1 e c ^ a I (. (Sig. 5 8^) S>er SHittelpunf t X 
liege att§er^a(& bti Sriangel« LMN. Sie^e LX> MX, 
NX. 

- ®äre nun AB «i<^t > LX, fo fej|> AB = LX. 
^ann tß&tU, toie im erften %atlt, ftc^ bart^n (äffen/ 
»a§ ABC=MXL, GHK=LXN^ unb fofgßc^ MXN 
= ABC -4- GHK »ire. 8l«tt ift ABC -+• GHK > 
DEF« folglich MXN > DEF. 2>a aber DE=MX, 
EF = XN, DF = MN; foifKi, 8. 0.) MXN= 
pEF; meiere« bemlSorigennnber^ri^t. go(g(i(^ (ann. 
AB nf4>t =»LX fepn. 

&ht< hingegen AB < LX; fo würbe/ tote im erften 
Satte/ folgen/ bo§ ABC >MXL, GHK> LXN. 
itrage an ben ^unftBber BC ben iSDinfel CBP=GHK, 
mac^e BPäHK, unb jie^e CP, AP. 2)a CBäGH; 



♦-• 
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fo tfl (r, 4. 60 CP=GIU=LN. Siun loöe ABO 
MXL; f o(g(i(& ift in ben steic^fc^enfligenSriangelnABC^ 
MXL bct SBinfel an t)ec ©tiinMinie MLX> SBtnfel ob 
tec ©runblinic ACB^ äu« 8(eicj)en ©cänten ift, »eil 
GHK, Daö iji CBP, >LXN, ou* XLN > BCP. 
gö(gllc{) MLN > ACF. gftim ift ML.= AC, LN= 
CP ; dfo (I, 24- ®0 MN > AR »bet MN.= DF ; 
iil{i>.DF>AP. afluniftDE = AB, EF=BP; folg^ 
mUf 35. ©0 DEF>ABP. mer ABP=ABC+ 
<:bP=ABC+GHK; folglich DEF>ABC + GHK. 
Slun ift/iiac^ berft ängenommtnen, DEF < ABC + GHK ; 
S»ti(fyti bem Sßottgen tx>ibetf)K:i(^t Solglic^ ift AB nic^t 
^LX. aber AB »ar auc^ nic^t z=LX; folglich ifk 
not^toenbtg AB>LX. 

l^it gonftruction Ui thtptttid)tn WinUti tok im 
©ruttbteEteO 

iJlote^ S3e9 bem bcitlen SaBc l^öben »fr au«gc^ 
laiFen, »a« fc^pn be^m «rften ertoiefen lotttbe, aucb bic 
€onftrttctio.n,g(brmtd^t; ^»>e(c^i^ Sampanu« qab ^ berj9 
jboc^ bes }me9teti unb britten ^aQ nic|)t bereifet ; l^ier^ 
buc(() »tttbe ber S3en>eiö emaö furjet*. ttebrig^ni l^aben 
n)tr Sonftruction nn^ ^^totii beä britten gaKe^ ett9a< 
einfacher / a(iS im '©runbteEte/ gemacht, ^. 

© e « A. .© Ä ^. £ e $f r f a ^* 

[Ze^t l^infcc &em 23. (5a|c.3 

gßerbe« Cgi«. 59.) jw^p ftrpetlic^e ?SBttifer, A, 
B, boabrep flleic^en dienen SDßÜjfeftt, CÄD=FBG, 
CAE=:^BH5 EAD=HBG, etngefc^f offen : fo^d^ 
&enbte Plenen/ tt^otiit bie dtetd)cn ^tnfef fmb/ ^^n^ 
lic^e Sfletgungen-^ 

iSUimm 4n bei: ^traben 8inie AC einen tt>tttfÄl^rIi<^en 
^tinf t K , errichte in bemfelben auf AC in ber @6ene 
CAD ben ifecpent^tf et KD , in bet ebene CAE aber Un 
fJerpenbifel KL; fo ift (11, 6. ®.) ber SBfnW DKL 

^ bie 
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. t 



Ut S^eigttng ^ec @6ene CAD gegen Ue (SbtM GAE. 
®<:(>ii<tbe t>dn BF ein &t&ä BM =AK ab/ eecic^te in 
M auf BF tie $ecpenbt(e( MG, MN, lenen in t>et dbt» 
neFBG, Wfen in t>ec €6eneFBH; foi|l(ii/ 6. €&) 
jbci; Sßinf (( GMN bte SReignng Ux (Sbene FBG gegen 
tie @5ene FBH. 3ie^e LD, NG. 

2)a in i>en Jciöngeln KAD, MBQ« Die AK=BNf, 
KAI>=MBG, AKD=SR=BMG; fo ift (i, 26. «.) 
KDi=:MG, tinb AD=:BG. Ku« g(ei4)em Neunte tj^ 
in ben 2;ciange(n KAL, MBN Die KL=:MN, un\> 
AL ==BN. , 2)a alfo in Jen ilriöngeirt LAD, NBG We 
LA=NB> AD=BG, att(^/na(& becS^ocoudfelung/ 
EAD=HBG ift; fo iji (i, 4. ®.) LD=NG. ger* 
nee if^ in ben Jtiangeln KLD , MNG, We DK = GM, 
KL=:MN, LD=NG; folglii^Ci, g. ®.) DKL= 
GMN, ba« iO/ bie ebenen CAD, CAE, nnb FBG, 
FBH, l^aben &^n(i4>e ä^M^ungen. '9uf &l^n(t4>e 9rt 
(ißt ftc^ beweifen , ^ct% aixif bie übrigen (Sbenen / in totU 
((>en gleiche StnM finb, na^ic^ CAD, EAD, un^ 
FBG, H6G; »iebee CAE, EAD, tmb FBH, HEG 
i^n(i(^e Steigungen ^aben. 



©er B. a I £ e M f « I* 

VZei^ hintec bem 23* @4^eJ 

^ettn toott ben bm) ebenen SDBinM« , (^ig. 59.) 
n>el(^ itt)e9 f&t:per(t<^e 9Bmfe( bet) A, B, etnfc^ttepen^ 
bie äl^nlict) (iegenben gleich flnb: foftnbbiefbrpet(t(^tt 
QGBinfel gleic^. 

Sege ben f 6tpet(i(^en SBtnfel be9 A in ben bep B, 
ben ebenen SBinf e( CAD auf FBG , boS ber ^junf t A 
awf B , bie geirabe «nie AC ling« Ut BF faßej fo fiat, , 
tpeil CAD=FBG Angenommen tootben, bie AD lan$< 
beu BG. giun ifi (11, A ©.) bie SReigung bet ebene 
CAE ^egen bie @bene CAD bet Steigung bet Sbene FBH 

gegen 



e^itel S^. 123 

• 

«<dM Die mtnt FBG gl«i(^; fölgti^ f&flt Me GMc 
CAE mit btK @6(ne FBH }uf<»nmen/ toei( tte (Svenen 
CAD, FBG {ufanunenf aUen : unt nxit tte graben iiSf 
nun AC, BF auf einonbcc faöett,. au(^ CAkrsFBH; 
fo^&at A£ dufBH, AD auf BG; tDe6M&'t>ie ßbtnt 
£AD mit tee tbene HBG sufammenf&Ot. SDa^er fin)> 
^i( tbvpnlidfin WinUl 6(9 A, B congcuent/ fo(g(t(^ (ir 

4 

V • 

5tfcrper, (^Jtg* fo) AG, KQ, tt)eld[>e \?on gWc^ 
t)tefen/ 9fetcf)en, o|nIic^en unb &^n(tc^ (tegenben ^enen 
tegrenjt tverben , unb an toelc^en jeber f 6rperlic^e ?!Bin* 
fet bon nic^t me^t ate bret) ebenen §GBinf efn eingefc^Iofr 
fen tt>irb/ ftnb gletdE) unb S^ntirf^. 

@« fepen a(fo an ben ^6rpern AG , KQ bte fte 6e^ 
grenjenben (Ebenen AC, KM; AF, KP; BG, LQ; 
.GD, QN; DE, NO; FH, PR glefc^unb af^nlid^. 

2)a ber tbtptxlid^ Sßinfef bep A wn ben btep ebe^ 
nen SDtnfeln BAD, BAE, EAD eingefcbtolTen tx>icb/ 
toe(c|>e/ Qacb bet SBotau$fe|uns , lebet fiv ficb/ benen 
brep ebenen ©inWn LKN, LKO, OKN, »elcbe ben 
i&tpetlicben Sßinfel bep K einf(^Iie§en , gleich ftnb: fo ift 
(II, B. @.) A=K. auf i^nlicb^ «rt toitb bie ©teiib* 
^ett ber &btigen fbtpetlic^n SBtnfel betoiefen* SSrtngt 
«um atf^ ben Stbtptt AG in ben Sbtper KQ, tinb legt 
bie (SbenetAC fo auf bie Sbene KM, ba§ABaufKL 
f atft ; (0 n>eeben gebaute bepbe Qbtmn , totxX fte gletü^ 
unb hfixAid^ ffnb/ etnanber be((en* gD(g(i<^ becfen bie 
geeaben «nien AD, KN; DC, MN; CB, ML etn^ 
«nbeo »nb bte. fünfte Aj K; D, N; C, M; B, L 
faUen sufämmen/ ,%Ux ber f brpetCicbe SSinfel b^p A ii^ 
Dem bep K eonai^uent; fPldH(& becf en bie Q^benen AB', KP, 

unb 



V 
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unb bie '^i^utttt AF, ,KP ctnanber, »dtfte gfei*^ uii5 
A^nlic^ ftnb. ^o^er becf^n ettianber bie geraben Stnten 
AE, KO; EF, OP; FB, PL, unb bte qjunf te E, O; 
F, P fallen jufammcn» auf i^nltc^e «rt fct)Iie§t man, 
>ag bjc gigut? AH bfe gigut KR, bie gerabe tinie DH 
bit NR btcfe, unb ber funttUauf R foflfe. 2>a tec 
ihvpcttidfz ®mfe( bep 6 bem bep Lg(eicb ifi; fi> folgt 
in al^tiltcber ®cb(ttgret^e/ bag bte Stgur BG^et LQ, t>je 
gecabe Jinic CG bec MQ congrucnt fep, u«b &a§ bet 
^unCt G mit Q jufammenfalle* 2)a alfo bie (Sbenen 
tinb Seiten be« »6tpec« AG beneh ebenen nnt ®etten 
te« $6tpet« KQ congtuent jtnb; fo ift AG bem KQ g(ei<^ 
unb af)nl\^. 

auf &l^n(ic^e Htt bemeifet man bie ©(eicbl^eit unlt 
S(e^n(icbfeit attetranbecn $&rpet/ antpelcben )ebetf6rper^ 
liebe SBinf e( t>on ni(!^t mel^t atö brep ebenen ^infeln ein« 
gefcbloffen n>irb^ unb melcbe loan gteicb t)ielen/ gleiten/ 
o^nlicben ^ unb &^n(i($ liegenben glac^en begten|( 
»erben. 



?:ert: ße^tfa^- SQ5irbein5t6fper, CDGH^ 
bon fe4)d paraQe(en Sbenen begretijt ; fo ftnb bte etnatt» 
btt gegenüber (tegenben (Sbenen a^nli^z unb g(etc||e ^a^ 
raUeiogramme; 

Olote: am (SnW bet auöfage hti ^at^i l^abeil 
i»it ba« SBott ,,H«li<^«" iugefe|t;tt>til bie Oberteil 
bet $6tpet/ beten @(ei(bl^eit im folgenben 25« ®» betote^ 
fen n^etben n>itb^ &l^nHcb unb gleicb fepn m&ffen^ bomit 
bie ©leicbl^eit biefet Äitpet au« bem @a^ C. bti lu 
aSucbe* gefc(>f offen wetbert f 6nne. 3n bet Opfotbet Äu«» 
j^abe t)on Sommanbini'^ SBerflon n)ttb in einem S^fa^e bie 

9e^nH(^fett bet ^iet gebauten ^atattetogramme bemiefetv 

- um 



ttm t>te ^UUlff)tit Ut Stbtpct im 25. €$a|e du^ iii 10. 
9. herleiten }t» tbnntn^ 

V < 

^tj:t: it\)tia^. SBttb ein ^oroUelepipebon^ 
iyBCD , «Qti einer (&bent, £F, Den einanber degens 
aber Uegenben Sbenen ; AH, P^ parallel gefd^mtten; 
fo t>er galten ftc^ bie abgefd^nittenen i^btpttf AK^ ID> 
lüU il^re ©runb^Ac^en, A£, IC« 

. SSetl&ndere AL auf bepben leiten ; nimm beliebid 
tiete SCbfcbMtte in berfelben , LP, PQ ber IL, «nb tt>ie> 
htt beliebig tiefe «bfcbnine, AN/NO bet lAgleicb; 
toUenbe bie ?Pör<itte(ogramme OR , RA, CP, YQ, unb 
tie Äbtpet OV, NH, LX, PZ. 

2)a bie getaben Linien ON, I^A, AI gUicb (inb ; 

, fo finb (i^ 36« ®0 bie Parallelogramme OR, RA, AE 

^teicb« Serner ftnb bie Parallelogramme SR, ^H, H£^ 

unb ( I j , 24. ©♦) bie Parallelogramme OS, N V, AH 

gkicb- 

üni gleichen @r£nben ftnb bie Parallelogramme IC, 
CP, YQ; .bie qyaraUelogtramme CK, CX, YZ; bie 
^Parallelogramme LD, PX, QZgteicb« ^ 

§olglic!S> finb brep (Sbenen^be« Ä6rper« OV breDeit 
(Sbenen beö S6rperd NH , fo toie aueb breiten (Ebenen 
be^ S6rperö AK. gleicb nttt> &bnlicb. Slber aucb iit brep/ 
biefetv brepen gegenüber liegenben (Ebenen ftnb an gebacb^ 
ten $6rpern gteicb unb &bnli^/ »nb feiner ibrer f6rpertt^ 
eben SBinfel ,mirb oon mebr ali brep ebenen SBBinfefn ein^ 
gefcbloffen, golgücb (li, C. @0 ftnb \>U brepÄ6rpec 
OV, NH, AK gleicb. ««« gleiten ©rÄnben fInb aber 
mtcb bie brep S6rper ID, LX, PZ gleicb. gofglicb ifb 
ber Äbrper OK. t)on bem S6rper AK baffelbe S5ielfacbe, 
hai bie @runbf{&cbe OB ton ber @runbfl&^e AE if^<, 
lltti bemfelben ©runbe ift ber'ft6r|fer KQ ppn bem^96r» 
V . - • • ' ' . per 
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fttlD lai n&l^mrK^e S3ftffae^/ hat bitßtnnb^hd>e EQ 
i>o« *er &mn\>flh^t IC ifi. SRun ifi, toenn OE 12 EQ, 
auc^ (11/ C 60 OKZKQ. golglic^ (5, 5^ «•) 
AK:lD=:AE:ia 

ißote: 3m 85e»eife Ut 25. ®o$e« »Itb.We 
®(etc^^ett iwepet $&rper/ meiere t)on äl^nlid^^n nnb qIw 
^enS&etten/ in gfetcj^et ilnja^I , begtettjt werben/ ange^ 
jtonnnen. Sl^eon / ober ein Snberer jTc^emt / um ftc^ bte 
9R&^e eined S3en)eifetf fut bie ®(erc^l^e'tt ber im üotltegen^ 
ben 0a|e ettt>i^nten Äirpec'ju etfparen, Uc lo* @r^ 
{Irrung biefetf ^n^i f&t einen Üßeweid e{ngefc()oben ja 
^aben; unb baj t^at et boc^ tDo^( au^ Unn>iffen^ett ! 



7.tTt: SJufgabe. (S^g. 61,) Tln eine gese^ 
tene gerabe itnte, AB, an einen in berfelben gedebenen 
gJunFt/ A^ einen; bem gegebenen, bon bre^ ebenen 
SQBinMn/ EDC, EDF, FDC, eingefc^Iöffenen fbr# 
perlten ^infel ; D, gleichen/ l^rperlic^en ^tnfe( ju 
fleöen. 

BHmm in' ber geraben ?inte DF einen beliebigen 
^unft F ; fätte öu*bem(elben (i i, 1 1* ®0 auf bie bucc^ 
ED, DC gel^enbe Sbene ben ?PecpenbifeI FG, bet Ut 
gebac^te @bene in bem $«nf te F rceffe ; jie^ DG ; tto^ 
ge (i/ 23. 00 an ben «punft A bet gecaben ?inie AB 
ben ®infet BAL=EDC, nnb BAK = EDG; macbe 
AK==:DG; etncbte (11, 12» ©0 im fünfte K auf ber 
i^bene BAL Jben ^ etpenbif el KH , mac^e biefen be? GF 
gleich, unb jiel^e AH: fo ifl'ber wn ben ebenen ©infefn 
BAL, BAH, HAL eingefcbloffene, «rperiic^e SHJtnPef 
bep A bem gegebenen bep D gleic^. 

gto<^ macbe bie AB=DE, unb jie^e HB, KB, 
FE, GE,' 2)a FG auf ber untern @bene perpenbifufar 
ift\ fo pnb (II, 3* 9.) FQD^ FGE re4>te SBinW; 

Slun 
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aHttnfMKA, AlBbenenGD, DE, iebef&if|k^/ qM^^. 
itnb fc^(tc§en gleiche SBinfel ein ; folglich tjl {f, 4* (S.) 
BK=:Ea aber e^ tft auc^ KH = GF, unb btpt>t 
fi&tießen taiit KB , GE rechte SQinf et ein ; folgttcb tft (i, 
4. ÖO BB=FE. getnet ftnb bie AK, KH bene« 
DG, GF, jebef&r^cb/ ^(eicbf unb fc^Iiegen redete X^itt^ 
fei ein; folg«* iji AH = DF. 0lun ifl AB = DE; 
fol0li4> ftnb bie HA, AB benen FD , DE, jebe f6r fi<b. 
glet*, unb HB = FE; folglicf^ (i, 8- ®.) BAH:^ 
EDF» 3(ud gleichem ©runbe, ift aucb HAL = FDC 

S)enn mac^t man AL , DC gleich/ unb {iel^et KL, 
HL, GC, FC; foifi, »eil BAL=EDC, unbBAK . 
= EDG gewöcbt »otben, .KAL=GDC '2)a au^ 
K A, AL benen GD, DC , lebe fix ftc^/ gleich ftnb/ un6 
«Iei*e®infeUinf4>lieSen; foift(i, 4. ®OKL==GC^ 
Sl&et KH=;=GF;fo|gli<^ ftnb bie LK, KH binen CG, 
GF, lebe f&t ftc^/ gleich/ ttnb fc^liefien teerte 99infe( 
ein; folglid^ HL==FC» ^a fetner bie HA, AL benen 
FD , DC, jebe f&t ftc^/ gleich ftnb/ itnb bocl^in HL= 
FC toavx fo ifi (i, 8- ®0 HAL=FDC. 

£)a alfo iit bte^ ebenen ®tnf,el BAL, BAH, 
HAL, n>eUbe b^n f btperlic^en SBinfel bep A einfcbtiefen/ 
>enen btep ebben SBii\fetn EDC, EDF, FDC, Don 
ipetcben ber f bi^petlicbe SEDiiif et bep D [ eingef^Io|ren toMr 
in bec Ocbnnitg mie fi? genannt »ocbeu/ gteicb fntb/ unb> 
il^nlicbe £age ^aben: fo ifi (ii/ B. ®.) ber fbrperlicbe 
SG^inf et bep A beni bep D gleicb» 

Sßote^ S)er 26. ®a| fe^t Dorauit/ ba§ jmep f6r^ 
pttU^t SBinfel/ bie t)on brep/ lebe f&r ftc^/ gleiten ^ 
ebenen SSinfeln eingefcbloffen »erben/ gleicb ftnb. @i 
tfi aber bocb auffaltenb/ ba% »enigften« fo biet mir be^ ~ 
fannt ift, nocb deiner unter allen Siu^Iegern bef @uf li^ 
be« bie im 25. unb 26. @a$e befinblicbe £&cfe beitterft 
^at. ^lapiu« }tt>ar äugert^ep ber 11. @rff&rung tiefe« 
SBucb«r„(S« fep einleucbtenb , bat tteperltcj^e SBinlel/ 
/A^^etilie pon gleiiib^ ebenen 8Bi<ifetn in^Ieiti^er Stnja^t 

//eitt^ 
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•V. 
V 

//emgefc^Iofen toetbeit/ etnanber gletc^ fepii; totil fFe/ 
^ menn man fie in &ibanftn in einanber fc^obC/ ftc^ becf en, 
^^congntent fepn toitrben/' Sdlein. €lat>iu< bt^auptet 
tie§ o^ne atten äScmeid/ ttnb t>te( }u attgemetn. Settit 
außer bem SallC/ n?enn bie f6cpet(i(!(^en WinUl nur i>öit 
brep ebenen §S)infe(n eingefc^offen toerbeit/ bie^ Jeber 
f&t ftcb / gfeicb ftnb; t{i btefe S3e^auptung unrichtig. @$ 
Jfyat hiermit gerabe.bie S3emanbnj§/ tote mit bemiSa^e/ 
ba§ jtoep fp^arifc^e Sriangef, beten (Seiten gleich ftn^, 
. 0(ei4^inf(ig unb congtuent fepen; »el^e^ o^ne S^ebeitf 
eben fo mentg {ttgef^anben toctUn tann. (Suf (ibeö nimmt 
&ie§ Don gerablintgen 5ttiange(n nic^t an ; et bemetfet im 
g. &. bti i. 93./ bag !ltiangel/ beten Seiten gleich ftnb, 
9lei<^e SDinfef ^abtn, unb l^tetaut folgt nacb be« 4« ®» 
beffelben S3u(^e« i^re @(eid^^eit a)tene(auä/ Sphseri- 
corum lib« i. Prop. 4. betoeifet au^fu^tlie^, ba§ fp^a^ 
tifc^ $tiange{/ beten (Seiten g(ei(^ ftnb/ gleiche Sßinfel 
^abeU/ tootani ßc^ bann Iei#t fotgetn {a§t/ bag fie con^ 
gtuent ftnb/ t)t)tau^gefe$t/ bag i^te Seiten in dnerlep 
Otbnung unb 2age ftnb. 

Um bie im 25. unb 26«^. bemetiten 2äcfen audju^ 
i&ücn, ^abm toit bie @ä^e A, B, C biefem Su^e fin^ 
tetieibt ^\if)tt tu^en bet 25. 26« 28. unb mitlitt 
nocb <^^t anbete/ Don jenen ab^&ngige @Ä^e biefe« S3u^ 
c^e«/ bet 27. 31, 32. 33. 34. 36. 37. unb 4o*na^mCic^, 
auf einem unftc^etn @tunbe; tool^in ftcb no^bet 8. 12» 
18. ®ö5 unb bet 3ufa§ jum 17^ @a^* be« 12. SSuc^e«, 
»elcbe loon bet 9. <5tf lätung abhängen / jaulen laffen ; 
benu/ bag Äitpet, 4oelcbe t>on a^nlicb^ unb gleic^eti 
(Sbeneu/ in gleichet Hnh(if)lf begtenjt/ unb (6tpet(i(^e 
®in(e(/ totiöft t>on gleiW ebenen SBinfelU/ in einetfe? 
9(n|a^l, . eingefcblojfen »etbeu/ nicbt immet ^gjeii^ fm^ 
ift fcbon in bet Stott )u bet 10* dtflatung biefeö S3ucbel( 
batget^an n>otben. 

£Ro^ mug icb bemetfeit/ bag Slnbtea^ ^acCfnttitt 
feinem (Suffibe« e$ ali ein SE)}etfma^I, bet @(ei(b^eit 
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Htpetlt^etfBMnfel angibt/ loenn fe^ in efnanber defekt/ 
fi^ tjetf en« 9(ttem bte^ i^ etn @ltttnbfa%/ bet t>on dOen 
®r&^en toa^t tjl* (Sc i^eUte btefe Stfl^rung aber in t^et 

' 0f>ftct>t ouf / btttc^ fte/ utib o^ne t^en 35» ®.iu IRatJ^e 
jii iiel^^ft/ beh 36* ©♦ Wefe« Suc^e« ju fee»eifcm SBonI 

. frinem IDetoeife ein SSel^teteS in "^er SHote gum 36. @a$e^ 

"^ejrt: Stuf gäbe/ 2(ufemec0ege6enenfi€fal>«ri 
iinte ^ . AJB , ein ^drdflefeDtpebon ' ju confhutren ^ baS 
tocm de^ebnten^ CD^ il^nlic^ fe« unb mic bemfelfreit 
Slgttß^e; tage I^a6e. 

Ötdte (II, 2 6. ®J an t)en ^punftA ber AB einend 
tem f6rpetli(^en ffiinfel bep C gleicben, fSrpecIic^eii 
flBinfel, bet toir ben ebenen ©infein BAI, IAH, HAB, 
tDe((be in il^rec Orbnung benen ebenen SBtnfeln ECG, 
GCF, PCB gleich fjnb; macbe (6, X2. ©1) EC:CG 
Ä BA : AI , nnb GC : CF = lA : AH , baß folglich 
C5/ 2a, ©•) au« bem 01eii:f)en EC:CF=;=BAf 
AH fep; i»offenbe bai-^aratttlogtan^ £H, unb bett 
ÄJrpet AK. * 

2)aa(foEC:CG=BA:AI, mtf^tn bie, bie greft^eti 
®iore(^CG» BAIetnfc^(it§enben, Gelten proportioifttf 
finlb ; fo .;ifb ba< ^taKelosramm 61 bt m ^aroUelogralnme 
EG a^nlic^. %,vA benfelben @ränbeii ftnb bte ^ataUelo^ 
geamnte XH» GF, nnb HB, FE &^n(i(^ ; alfo bcep ^a^ 
taMogtomme beä ft&tpet< AK btep «*f)ara((e(ogrammeiv 
bi« S6t))ec< CD il^nttc^. äfhin ftnb (11, 24. (S.) b(e 
briep/.biefenbrepengegeri&berltegenben/ ^ataUebgram^ 
^eüit'Mben Piepern &l^n(ic^ un^ gieic^; auc^ finb/ 
' ttteilJbif «bfnen ©inftl, m(ic^.e ml gebacbten ft&rpern bte 
f&cpetfi(^en SDinfet einfc^Uefen , einanbei; gleich ttn^ 
&^nIi(N2<i0e 9abett> (11, B, ®0 bit f 6tpet(i(^en ® iiu 
M «(lisftr fotgttc^ ifk (li/ iz, S.) AKru CD, 

^ - ■ • • 
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AB, wirb loon einet SBene, CDE3F, welche jtüep etn^ 
anber ge^eniidet (tegenbe QSSenenbef|e(6en/ GB^ AH^ 
ttac^ beten ^tagonafen/ CF, DE, fc^netbet/ J^albitU 
2)a CD , FE bet, mit i^nen ni(^t in einetUp @bene 
frefinbüc^en/ AG patattel (tnb; fo^nbfie(ii/ 9- G.) 
cinanbet pata0e(; folglii^ finb (11, i6. (SO bie S>tado^ 
naien CF, DE mit ^bac^ten* ^ataKedinien in eineriep 
QHm unb felbfi einanbet patattel. 

S)a (1, 34^ eo acgf=acbf, adae== 

ADHE; au^Cii, 34- @.) CA=BE, GEr^^CH; 
foiDetben bie iJtifmenCGFEDA, FCBHED »on hfyw 
tiefen unb gleicben Sbenen^ in etnetiep Otbnung begreogtr 
unb finb folglich (ii/ C @0 g/eic^* So(g{icb tPitb batf 
!Patatte(eptpeboh ton bet @6ene CDEF ^albivU 

Sß^dte: $iet mn§te. beriefen/ ni4>t angenommeil. 
tDetben , bä^ bie £)iagona(en m <Smt ^bene futb* . S>ief4f 
«ucfe fÄüte €tapi«« au«» ... 

' ^ejrt: ?e^tf«§. ^JaroOefepipeba/ AH, AK; 
ton. gl^tt J^lfjt stnb auf einetle^ @tnnbfl&c^/ AB^ 
beten aitf^ 6)tunbfl&d)e fie^enbe @eitenKnten fd^iii 
benfelben getaben ittiten enttgen; finb 9(et<^« 

, €t<let §aIL (gig. 6a»0 2)ie auf bet ©runb^ 
flic^ AB fte^enbm ©eiteniinien AF, Aß, Lß, LN: 
enbigen ficb in bti: getaben JinieFGN, ttnbCD,.CHy' 
BH, BK in bet «etaben Sinie DHK, JD i t * a t a J 1 ei^« 
Icgtamme DG, HN, »eltb< bet ©cunbfJie^e 
AB flegenubet U^Qtn^, f^ab^n bit Seite Htt. 
gemein. 

^a bet $6tpet. AH uon bet^ bttt<b bie ifyxü^ (ie^ 
genben Sliag^nolen AG^ CHv bet etndnbet gegetti^e«^ 
^e^enben ßfbenen ALGF, CBHD geöenbe«/ «bene 

4GHC 
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AGHC gifc^hitten n>irD; fo tokb (ix, ö 8/ 60 AH 
Xftm fijft^ct ebene f^albivu 5Stt Ä6tpet AH fjl a(fo hai 
3tt>iefa4)e be* üon ben ilctangeCn ALG, CBH begcenjteii 
^rifma. Siun tpirb ber S6rpet AK jDon bcc, burc^ bie 
il^nRe^ fiegettben 2)ia^onaIen LQ , BH bet einanber ge^ 
genutier ftel[)enben (Sbenen ALNG, CBKH gel^enben/ 
Qbttit LGBH gefc^nttten ; folglich) \\t bet S5cper AK 
cbenföß^ ba« ^iefac^e be« t>pn ben tciangeln ALö,/ 
CBH begcenjten ^rifma* golglic^ AH=:AK. : 

3ri>e9ter §all. ($ig. 62^) 2)ie auf bet ®tunb^ 
ffi^e AB'^e^enben ©eitenlinien AF, AG, LM, LNT^ 
tnbigen ftc^) in' bet getöben 8inie FN, unb CD, CE, 
BH, BK in ber getaben Jinie DK. 2) i e b e t @ t u n b^ 
fla(^'^ AB gegehubet liegenben ^aralleto^ 
gtömnte DM, EN finb t)on einanbet abge^ 
fonbett* 

2)a (I, 34- ©0 DH = CB, Ek=CB; fo ijl 
DHcrzEK; foIg(i(^, '»enn ju bepben 8inlen bie HE 
l^injufommt, DE=HK. goIgUc^ ift(i, 38. @.) 4 
CDE = ABHK. «uc^ fj^(i, 36. ®0 DG=:HN^ 
«u« benfelben ©tunben iji aAFG=aLMN. get;^ 
tietifiCii, 24* ©') CF = BM, CG=3BN. JDa^ec 
4fr (II, a @.) ba« pon j&eri Snangeln ' AFG , CDE 
tinb Un btep^atattelogtammen AD, DG, GC begtenjte 
^tifma im ^tifmd gleich , hai bie Stiangel LMN^ 
BHK unb bte btep '^atoDelogtamme BM, MK, KL' 
begtenien. Sllmmtman nun bie ^tifitten LMNBHK^ 
AFGCDE Don bem siötpet »eg, beffen ® tunbflic^e AB unb 
*effen, il^t gegenfiWt liegenbe ^feene FDKN i jl : fo ijt bep 
öbtig, bfeibenbe $6tpet/ nai^mÜc^ bai ^ataOelepipeboti. 
AH, Um ibtig bleibenben; na^mUc^ bem ^ataUefepip^f 
ton AK' .^lelc^* 

i^ri'ttet Soll 2)ie bet ®tunbfl&c^e AB gegen^ 
i\>tt Kegenben ^ätaUetogtomme FH, Gl, ^aben ement 
gemein^baftüc^eh ^ßc^eht^e^^^^^ 
^ [5©k nrt^runbtejftej 
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^n bem etften f)abm bit t>tv gemf infc^af tltc^en (Btnniflk^t 
gegenüber Uegenten ^acaQelogramme eine ^ette gemein ; 
in bem jtDepten ftnb (ie t>on einanbec abgefonbett ; in bem 
dritten ^ben fie einen §lacbent^ei( gemein« Slofi fhx 
hm legten gilt bec Settti«, töelc^^n bec ©runbteft biifytv 
f)attc. 2)er etfle gaU laßt ftc^ unmittelbar aud bem 28» 
©alge, bet tt>o^ in biefer Slbpc^t »ptongefcbicft ift, bat* 
t^um fSint bep biefem Satte unb bem 40* &. ift gebacb^ 
tei; @al^ brauchbar / nnb unmittelbar t)oc ben 40» ^* ' 
toArbe i^n (Sudibe^ boc^ geftettt ^aben , f)htu er ficb icp 
fe(ben ntcbt f4)oh bep bem 29., @* bebient. . Slber ein 
ber ®acbe «nf unbiger |)erauögeber lief biefen erflen, gaB 
, $ani aixi, ttnb terftummelte ben (Suflibifcben S3en>eiö für 
bie bepben übrigen ^hüt, n>e(d^en toir nun ooilftanbig 
ibieber^ergeftettt l^aben, unb »elc^er für bepbe gatte jji? 
gteicf) f>tand)bat ift* 

[SRit einer geringen 5lbanberung n&^mlicb ift ber 
ton ®imfon für ben }n)e9ten gatt gegebene ^eu>ei« mit 
^em für ben britten gan} berfelbe; n>ie fogleicb er^ellet^ 
li^enn man bie beutfc^e Ueberfc|itng bamit tergteic^tj 

>• 

^tlfU tthtfa^> (Stg. 63.) ^ataörfwpcba, 
CM, CN, boit gkt^er ^% unb ouf einetfep ®runt>« 
fl&(|)e ^ AB , noentt fvi) au^ i^e auf ber ®runbf}&<^ 
fle^enben ©etfenRnien, AF, AG, CD, CE, imbt 
, LM, LN, BH, BK, m^t in ettMtfe9 flwabett Imieit 
etibifleU; ffnb bentio^ g(et«|^, _ 

aSitrangecc FD, MH, Nö, KE 61« fte fi^ in bm 
f ttnftcnO,P,Q,Rfct>ttetben, Mnbsic^eAQi LP, BQ,CR« 

^a bu @i>ene LBHM bec i^c jic^enö^«« {i<&enben 
(|6ene ACDF paral(e( ift; in bei^ ISbene LBHMbic $«» 
raüennien LB , K^HPQ , ingicij^eit bi< giflw BtPQ^ 
after in b«t AQDF bi«UttVaH<iini«».AC,.^Q8» begc 
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^\^vk W« %\m CAORf nt: fö1tnftbie'Sis«tfnBLPQ, 
CAOR itt'^ataüekbenen. 2)a bK'ff&ene ALNG tee 
i§t gegenfibec fle^cnt>en «btne CBKE -pacalfet iji, «ijitr IH 
Jet ebene ALNG Wc !powttelhnien AL,' OPGN , «ui^ 
«« ^gw ALPO, m feet @6ene CBK? ^ttiftegen \>\t%oa 
tatieHmiett' CB, RQEK, ttu4> tie gtgoj! GBQR <tnb: fd 
^nb bie giguten AL^ CBQR in «pötoUcleBenen.' Stoin 
finb ttn# bte @6enehÄCBL, OR^P powUet; folglich 
ifl ber Ä6t;pec CJ* elniJtttattetepipebon. ^nn flnbbii 
iWtpetCM, CP anf einetfep ®«unbfl&($e ACBJ- , »eW 
i^vt in jenem bag^acalletbgcamm FDHM, in biefeA - 
t>^^ ^aeatteto^tamm ORQP jegenöbet: fielet, «nb.i^ce 
«ttfbec ©cunbfiicl« . jie^ehbcit @eheh(itttcn AF, AO, 
CD, CRj LM, LP, BM, BQ enbigen ftd^ in einenU^ 
geraben «nien FR, MQ; forglid^ ift C"> 29. ®0 CM 
rcCP. aber bet Ä8rpkt CP ite^et <i««^ mit bem %hp 
pit- CN auf betfelben ©nmbfiac^e ACBL, nnb bcpbe^ 
auf [betfefben üe^enbe Ceitentinien AO, ÄG, LP, L^^rj 
CR, CE,' BQ, BK enbigen f4in einielep getaben %\tm 
ON, RK; folglid^ iji (I I, 29. ®.)CP==CN. StuV 
ifeöcCPrsCM; affo'^M^üCN. - 

0löle: 2>er fBe»ci«,im @«ttnbtefte se'*öt «««^*/ 
baS bie einander gegeiifib^t liegöiberj igtfcnen beö Sijcpcc« 
CP inunfecet giguc, 'taf iflbe« «kpcc« CO in becSt* 
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fiiiöf^n in ^int Qbint ixnb tie @etten CL, t^h @ine 
getjabe 2lme fomrtije«; (d ift (ii;. ,13» &.),bU im-^unftc 
L fte^enbe LM bcn Äorpctn AlE/ CF gemei«.. :6jei 
&6ttgen auf bcn ©cunbfl&c^en fte^en^en geraten iinifa 
fwb AG, HK, BE; DF, OP, CR Sluafe? . ^ 

etfllic^ ber ISDinfet ALB;=CLP. |)ier finJ» 
<tlfD AL, LD itt.@inet: gecaben Jinie*, ©ertang|ei:e OD, 
HB, welche einander in Qltceffen/ mt> poHtnit ic^^ofi 
fall^Iepipebon LR, bejfen @tun|^i|IÄ^e M ^avatteloif 
flramm LQ ift, tinb LMeineber.barauf ftel^enbeff,@ei^ 
ienlinien» c : 

2)a AB = CD ; fo ift (5, .7. «0 AB : LQ^ ei> 
JLQ, giun ift t>a^ .^atattelepipebon AR won .i^ej:,, feil 
nen, dnanbet gegenufeec fte^enben ebenen AJif, . DR;.p4s 
wttelen, gbene LMEB gefc^nltten; folglich 'ifi.Ciir 
»5. 6.) AB : LQ = AE : LR, gei;ttet mti> baf ^acffn» 
Wep jpebon CR üonSber, feinen gegenubec ftelS>enben'<^^nf]% 
Cj?,^ BR pataltelen, gbene LF g^efcfenitten ; . f?löiid^;ift 
<i j V ^5^ ^^) CD : LQ =3 CF ;LR. 3?un:i)pr iV^c? 
iQ=CD:LQ; forgIicbAE;)LR=CF;LR. ?)aj^ 

ift (5, 9- ®.) AE^CF. ; > ^ ^. V: 

® iebet fepen bk ^ataüelepipeba S£, CF <>Hf gfei* 
^en ©runbflac^en SB,: CD, nnb t>on glet^<; |)o^e^ jU^fi^ 
il^re auf ben ©cunbflac^en fte^enben ®eitenf iniet^l^^i^uf 
perpenbifulac« .93i:inge aucb ^ij^t^ bie' ®cunb^&(^.^^ 
CD In (Sine ebene, fo ba§ CL, Liin^intiff^^ 
f ommen» Sfiun fe? abtt ^ > 

Swepten« bet SBInW^SLB .benhSBwfel CLD 
fticbt gleicb: f0 fjl bennoc^ SEasGF. ' ' ^ 

V Sß^l^naetf PL, Tßbii fie etnafüber ia^^ffcin; 
^ie^ butc^ B ber DA bie BH j^qtfJl^i ^ i^jvciinißttifB^ 
OD'biö |te jt^tni Q treffen; tottenbe,%S6cMC^i 

Slm {tnb bie IS^vi^f AE^ $3^^^ 
fh^t LE> toefcbec' m ienem bie iSbene AK, in tii<fegi 

bie 
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auc^ eniJden ftc^ • il^re auf bcr ®rttntß&c^e ftel^enbert 
ecittrttimen. LA, LS, BH, BT; MG, MV, EK;EX 
In einer(e9 ditabtn Siniett .AT, QX; folglich tfi (tt; 
39. 60 AE=SE* ®a o&tt (i, 3S> ©.) AB=SB; 
mb SB=CD, • alfo AB =;= CD , / f etnet oucb ALB :» 
CLD: fo ifl, noc^ beot oben (gttMcfenen, AE=.CF; 
^l0ru^i|kSE=CF. 

Btt>«^ter Sali, (gig- 64\) Sieouf bw@tttiibi 
fiic^n AB, CO fle^^ben @etleiiKmen Afi, HK, B£| 
LM; GN, RS, DF* OP Jaib bacouf/nitJ^t p^tpinW 

S&fie (II, II. 60 att« bttt fünften G, K, E-^ 
M; N,.S, F, P auf Ne imtere CbencbiS^ ^«tp<nbtW 
. GQ, KT„EV, MX; NY, SZ, FI, Pü, mm«^^ 
ha^tt iSitnt in ben ^uncttti a T, V,. X; Y, Z, I, 
U treffen, unbiie^e QT, TV, VX, XQ; YZ, Zf, 
lU, UY. 

2)a GQ, KT auf einctfe9 ©bene., perpenbiftitat: 
ffnb, fo ^nb fft (i^'i, 6« €^) eincinbier paraUeL Sfltttt 
finb att(( MG, EK einanber paxaM; folglich fif^b Cn/ 
X5* AO ^fae (Sbenen MQa WT pätdtttk' ' KuSibem ni^m^ 
Irt^a 9mnbei(iBib^tt^^9te <Sbentn MV/ GT parattef^^ 
gofgUc^ ift QE ein ^ataUelepipebofi. (Sbm |b mirb bei;^ 
l»itfm^ .bd§^ YF dg ^alltUpipcbon fijp. »Sftun finb 
£Q^. FY Mn gleic^r ^^^e, aaf gtetc^en @runbf!ad^eir^ 
Kq[>.FS^.ttnb i^(;e 6iuten(inien f^e^tn auf bicfinSf&c^tii' 
|)ttpenbtftti4r; foigjMfi fbd); na^ bem erflen gatfe, EQ,{ 
FY jfei<^* aber (ii ^ »9» ^^^tr 30. 60 EQz=iABii 
«iifcFY=€F; ba^ttiAErtpGF. 

; StMtt ^a|i(^erf(^eibeT be^ bteO^nt' 6a|t ^»09^ 
^ttec etitft4^(, tMmi bte auf ^m QrunbfUc^n fte^« 
]|^enben6eiun(toieii*tar(mf:petpenbtfutar; bann, t^cnti 
ft barouf nic^t perpen^jCutar finb« 2>et let jle Satt be^« 
geeilt mtebersme^dntoaiuntet^fM^« ben einen, tt>otiti 
^e &c«n&j{&^en gfeic^tptnfltge, brt anb er n, mtin 

fte 
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terfa&eö gebenft bec ^rou^geber bed ^tiec^ift^en Zt^ttt 
tX^t, fonbetn xikt^x^x ben IBettKiJ bat)ön in ben 9t^ 
t^xi be8 a^bem UnterfaOe«/ atö «ineti 2^eU btfdben* 
S)ie§ ^&tte er biQig tn einem B^fai|e bemetfeif füUeiu 
ttnS fcbien bie befonbere iSr6rtetung etned 3^^^^^^^ ^^^ 
ben bte Z)eutUc^feit i« beffrrbern. Xnc^ ^aben nur beit 
S^en)et^/ tnbem mit ben SDeg gingen/ xoti^vx (iuXWUA 
im 6/ 14* ®1 na^m / f&tser gefagt; g^net jeigt ber 
.^etaujgeber im S^meife be« sme^en Ixtuptfatfeä nie^f/ 
ba§ bie butc^ bie Son^uction erhaltenen, ftirpec -^ardfle« 
(epipebd ftnb/ n>elcbc$ }u jeigen @uf(ibe< nicb.t üerf&umt 
^'abjeri tt)irb/ @nbli4>ftnb bieSDottedmenbe&e^®a|eö: 
^>berett auf bet ©runbfl&c^e ^el[^enbe' ©eitenliniih i«^ 
//nicbt in einetle? geraben £initn enbigen^' eiiie^ltofün> 
^igen 3ufa| ;. benn aKerbing^ (bnnen fie ^x^vxxmtU^ 
jetabm £im?n enbigen* : . , :.. * 



^ i 



Jb e« ^2. jS4 !♦ 



't I 



AB^ CD^ bon gleicher J^b^e Md^dlien fu^ttfirt^e 
^runbfiad^n^ AE, CR 

- -. (Snt»itf (6imf* J. i/ 45* 8«0 dn bergecäben 
fmie FG ein bem Vatattelogtamme AE glet<be«'^iawllef 
^Ägtamm FH, fo ba§ FGH=;LCG| öoflenbe ?ba«f)^ 
tall^I^pip.ebon GK» befTen @tiiiibpa^e FH,. unb eine 
ton htn bacauf ftel^enben Seitenlinien Fp f^p;; f!ö finb 
bie S!&tper AB, GK auf 0{ei(^.@ltitnbfl&($ei^ tmb twn 
dnerjep |)6^e/ folglich («/ 3 1* ®0 ^eft^; . aittö wirb 
bai ^araUelepipebon CK i^on bet > {tpepen feiner einan^ 
ber gegenüber fte^enben (Ebenen ^idr^rileten; (SbeneDG 
gefcbnitten; folglich ijl (ii/ 25- ®OHF:FG=HD: 
DC Sftun n>ar FH = A£> im» AB s GK; bd^t 
AE:CF5S5AB:GDi . 



• ' 



Sttfaf* 5)o^er tet^öften 1t<^ iprifmett, beert 
#tmnbfl&c^en Xtxan^tX unb tpetc^e DOri ^(etc^et {)65e ftn^, 
•ne tiefe ©entibflic^en* 

(S* fepen t^le ^rifmen / beten ®rttnDfIicf)en We Jcfi 
emgel AEM, CFG pnb, weisen bie Triangel NBO, 
PDQ 9e3eni56et ftel^en , ton gleicher ^6^e^ 3Ran wh 
lenbe bie ^ardBelogramme AE , CF, unb bie ^atctMu 
l^ipeba AB , CD ; auc^ fe^ an fenem MO , an biefetrf 
GQ, eine »on ben oufben ©ninbfWc^en fte^enben ®ei^ 
ftnlinien* Iba nun bie ^atattdepipeba Aß, CD gfeic^^ 
|>&^e ^ben ; fo ill AB : CD = AE : CF ; gebac^te ^tif^ 
m«nobetf!nb(ii, a8.©0^^^$ilftenbet:felb^n: fcl9(i(i^ 
tfer^olten fte pc^ = AE : CF, ba« ift, A AEM : A 
CFG. * • 

SR of e : Ser |)etau$3e6et be$ ©tunbie^te j fccberte 
iticbt/ auf bec geraben {tnie FG ba^ . ^ar^ittelogumm 
FH unter bemlSJinfel FGH=LCG in jeicbnen. 2)ie§ 
tft jebocb n&t^tg/ unb CSa^tü« t^t tool^I/ bag et? biefe 
tfirf e attififite* '. . 

Hebet tie^ Detfangt bet Stunbie^t In bet tonflru^ 
ctton r bü§ atif bet ® tunbflacb^ FH , in etnetUnf <^l^e 
mit CD ^ i iai ^atattef epipebon GK Dttenbet noetbe« 
3)d f^ übet tinii^ng Die(e S&tpet/ toelcbe biefelbe 
®tttnbfili4e unb bi^felbi ^&b^ (^dben^ confhititen (äffen; 
fo mu§te e^ ^tt Reifen: //l3oI(enbe bai^ataOefepipebofi 
GK, beffeft Ärunbfl&cbe FH, unb eine üon ben böCöuf 
^^ben ©eitenlinien FD fep/' 3m 33. C, ift biefek 
tt Setbeffetung }u mac^in* 






9oraO«(epM)eba , AB, CO, ifi bai IDrepftu^ tec 93(cr 
^tntg il^ l^ome(0den 6«ttett/ AE, CF. 

aSetiangete AS, OE, HE, 6i< EIssCF, EK 
ssFM, ELssFQij^« tBoQcntc bA< 9at«a(l0g(amor 



^ 



13^ €uHM €(emfttte 

Ißt ttnb ttn Sthtptt lO. j^a bemna<^ EI, 'ElttettM 
CF, FM jlci*, au* IEK=CFM = AEG, m^m 
9ltf)nU(^h\t Uv Ä6cpct AB , CD ; fo ift IK = tinb <V>. 
CM S(u^ Umftlben ®runt)e tfi LI= mh nu CQ^ unt> 
OE= unb rv FD* SoIgUc^ ftut) http ^arattelogtmnnie 
(e$ $6tpec^ lO brep ^amttdogtammen ^e« ^&rpet:$ 
CD g(ci(^ tinb &^n(tc^» 9^un (int anäf bie brep/ biefe» 
^egenäbcr ftej^enben, ^atattelogramme gfeid^ \inb i^n^ 
üöf; foidiid> iit (n, C @.) 10 bem CD sUi« itnb^ 
(i()nti(^. S^oUenbe bat ^araKetogramm Gl, uiib auf 
ben ®runbf{&c^en Gl, IK, mit AB in gleicher ^b^t, bia 
Stitptt CN, KP, fo bog £H eine Don tl^ten auf beit 
®runbflac^en fte^enben ©eitenfinien fep» 2)a AB ru. 

CD; fo iji/ u. f. tp. [in ber beutfc^en Uebecfe^ung.] 

♦ 

JD er a e a I» lg e M f « It 

K^f^ J&InteiT bem 33« ©P§Jf.] ' 

lepipeba^ bte n&l^mltd^ ))on gletd^minHtgett ^oraUeb? 
atamqien 6iedretti(t tDtpbeii/ ba$ ifl/ bereti f&cperli(^e 
lOßinfel dldc^ gnb. Aß, CD, ifi au« ben SSecQ&imififti 
%er (Beim, AM: DL, AN» DK, AO:DH> ju^ 
faptmcngefelt .... 

g« feixen alfo an ben S6r|>jßttt AB, ^ CD bit V^atalltf, 
logtammeAE, AF, AGbeneirCH, CK, CL,,.tnb€r. 

£)rbnün'9/Wnnfte genannt jtooeben, g(et^|iMnC(j^^ 

«erlingere MA, NA, OÄ na* P, Q, R hii 
AP=DL, AQ=;:»K, AR = DH ; t^enbe ba« ^O:^ 
tallefepipebon AX, begrenzt i^n ben ^acaUefogtammen 
'AS, AT, AV, bencnCH, CK, CL; tn genannter 
^rbnung, gUi<b unb ä^nft*;' fo tjt (ii, C, ©0 AX= 
CD. SBottenbe jdud^ ben ^bxptt AY, bieffrn QtmhfÜdft 
AS , unb e)ne: t)on feinen batöuf fte^enbett ©eitenlimen 
AO fe^. $imm ein^ beliebige gc^abeSmie a, unb mac^e 

MA 






« » 

2>a o(f^ ,A£ tm ^ac«tte(figT<>mine 4^^(ei«i$!tt!mf« 
iig Iji/ fo ift (6, 23. @.) AE;iAS==a:c. JR)in |ln> 
l)ie $&cpet;.4^v Ay {toifc^^ emttiep $ai;aQeIc6enen 
BOY.'EAS, fpfglic^ »on Älei4>« l>6^« > ^a^cc t^ (i 1/ 
32. @.) AB:AY=AE:AS=a:c. «{>« (u, 25. 
e,) AY: AX:= OQ: QR s 0A:AR =i='c:d; folg* 
«c|> (5> 22; ®.) ätt« t»COT '@leic{>en AB:AXi=i 
a:a, M ift, AB:CD==a:d. 0iun ijl (5/ A. @) 
a:d=Xä:b)-i-(b:c) 4- (c:d) =s:CMA:AP)-4-(NA. 
;AQ) + (ÖAn AR) = (AM:BL)4- (AN:DK) -f- 
COA:DH); folgli* t|i AB:CD= (AMrüLT-t-CAN 
:DK)^(AO;DH). • • . ^ ■ : 

; ' ü^ete: ,|>64>ft »a^cfc^einfic^ ^<jtte @ttfltbe« bt<(ei^ 
Äö^i nic|>t mintet:/ »tc tcm . &^i)(tc^en t>on flUtc^winiPl.i? 
- flen ^acaUeloätomtncn (6> «3^ ®;> eine ©tette in feitt«^ 
€lementen onaetviefen» 
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NP, fleCrfjet gjotäUeleptpebö^ AB, CD, fJni ittiim« 
sef^lrter ^ec^Mtmg il^cei: J^o^m Unb $acaU<(ept|)etf 
*a, AB, CD» betm 0ninbfl&4)en, EH, NP,« 
iitnA<fe^ctet-9!^et|altnt^ t^tec .^6^n |!nb/ ftnb 9(et4. - 
\ ÖrflÄ i^bn. (gi«. 67".) 2>ce auf ben ©tuttJ» 
1t&(ben fte^enben ®eiten(imeti AG, £F, L6, ■ HK; CM^ 
KX^. CP^: PJl», '.{Ürb b(»<^if. pttiptMMciSi. i :iRtni fe? in 
, . '. Su^en SJ&eile^ »^ EH : NP = MC : AQ^ 
feijn foO, JBKim AB:s CI> 1^. 

.;^cÄlii#,;.bie @«M»i#Ä*/l EH bw.©cttnbftt(te 

,%; ^aija<^.becH»ota««fe|wi8 AB==;Cpj fo iji (11,, 
31. 6.) CMsAG. ^enn/t9&c«i^-bep0Ui<^en@t;unbA 

' ' flicken, 



Wb 



€tfi(itl<^ hemmte 



i;: 



96rpet.AB;^ CD nict>t gleich fepn; mi^ti'b^ an^^ 
nommeh- tpttrbe. ^(«jHt^ mifeit ^ie $&^en gleicht <i(fo 
EH:NP=rCM:Ae fepü. 

gnxptcnd (Slä. 67*0 fe^en We 0Cttn>fli<^« 
EH, NPungrck^^ «nbitoär EH>NP." 

Sftun i(t AB = CD ; folglich CM > AG. 8B0« 
htm (0 nic^t/ ^0 iv&cen toiie^cr Qtia^ie Sbtptv ntc^t 
gleich /^ tte t>o4> a(4 d((i4>e ^ivpec an^cnommn ^tiK 
SRon fe|e ba5<t CT j=;AG, unb »oßcnbe. iftcr '^ec 
®cun^f[&c^e NP, ht tec |>6^e CT, ia$ ^at4üeiepipt\>in 
CV. 2>öAB=CD; fotftCS/ 7. «.)ABiCV=CE| 
:CV. sRun ijt (n, 32. @.) AB:CV=EH;NP; 
b(ii, 25. @.)CD:CVs=MP:PT=(6^ i. ®.j 
C : CT ; folglich EH ; NP = MC : CT. Sim mt 
jpTszAG; folflIit^EH:N(P=MC:AG. . 

S«net fe^im . . , ,. ■■. .■... . i 

3n>ept«n t^ctle, »^ föt Eri:NP=MC: 
AG, t>er $6cpec AB= Sbtptt CD fe9n fott, tötete«; 

gcilH*, {gig.: 67».) EH;=Nt^ fo ifl(5>A. 
©.)MC=AG; folgli* (ii; 31. @.)AB=CD. 

gwcolen« (gig. 67".) fep EH^NPj fo ijt (5, 
A. ®.) MO AG. gw^*? CT = AG, «n^ oollcnt»« 
>en Äirpec CV. . 2)a EH ; NP =^ CM ; A<i, fo tf^ 
EH:NP=i MC;'CT, . mt :(n, 3?^ ®.) EH:NB 
==AB:CV:i mt>i6, I. ©O.MC!CT5äMP:PT==i 
(II, *5.^.)CDtCV; folflji^ AB:eVac;.CD:CV; 
^ö^et (5/ 9. ®.) AB =s CD,,. , _,(;,;.= 

3 » <9 1 « c S a n. i^9iA7'.) ©ie 4«f Wit^tunfe 
ftö^ftt i^^eirixn eettenUnieii FE,.H., GA^- RH; XN, 
DO, MC, ^P finb tacouf .iti(^t pctpinbihKor. ■ i 

- S&Äe au» ben ^iHtfitn-F; B, K,vÖi'X, D, R, 
M auf bte @benen btt &tmb^hd^m EH, NC'riäelc^e 
Diefe W ben fünften S,;'¥;^Vy T; QF,'-I-^-lJ,=- 2 t«f* 
feit; i»oÄenbf We4t6rptrFV,'5JÜ, »ri<$e^''»jfe im ui« 
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^n Satte tH 31. @vl|^«»49«c^ $t^t mt^n, ^«0 
taMtpiptia fe^n toerben. 

€rfl<r «^eil ®D»n AB a= CD, f» i|k EH: 

JJP = |)6^!e W CD : i>^Ö« »*n AB. 

©etin M AB=:CD,: ««fe (ii/ 29» »*« 3o« ®') 
AB=BT , J>C=i=DZ; .fr H* Bf == DZ. gotgliiä^ 
0«^ Dem jffhn gatt«, FK:XR= $6&e Mr.DZ: |)6^« 
^oti BT. Shm Jü FK ==fiH, XR == KP; fo(g(i(| 
£H : NP = |iM^< von DZt |>i^( »on BT. gtun ftnO 
>te^6^n Ixc »icpet BT, flA , j!» tele öec Sfitpec DZ, 
DC |>6^n W<fH6<n ; t«^« JEti : NP.«= |>6^e »Ott CD ; 
!>&()< »Ott AB. 

3»<9t«e $^eit ^ EH :NP,= $6§e »«m 
CD : ^% eoji AB, fo til A^äCD. . 

S)«)n f&c Die «orige «onflcuction ifi EH=sFK, 
NP=XR; fllfe FK:XR=s $6^e »on CD: |>6^e boji 
AB. fRun ift |>6^( »on :CD«r=^% pon DZ, {)6^e 
©on AB= ^i^e »on BT ; f4t0(i(& FK : XR==,|»J^e »o» 
PZ: |>6^e WM» BT. J^l^fi^c ifl/ noc|> t>m « ftcn gatt«/ 
' BT = DZ. sftun ifi (ii> 29. -pb«r 3Q, ®.3BT=s 
BA, DZ==DC; dfftABrtrCD. ^ ; , ^ 
'9lot<: 3« ^«m S5<»eife W<f«< <S4fe« towacnbie 

// Do;* ift/ öe«n ««f ben^piinWi«^« ^e$<t»De ©«henltnien, 
,,fi^ »»*t in einecle?. gehoben Jinien «nbjjwn^" tte^t 
S^d^U Mr. .@nttt>(t>e« m«i m|m fte/ tnt« Sfomu^^ gont 
Att«af[en, ober, man a»»iJB!» %e ® tcB^ .fc|Mt : ^Iwrni 
/< «itf ^ ©tuntfl&i:^. fiei^n^ @<it(n(in^en . (nt«»etev in 
,/«iiKtle9 9ewbettöBiöift«|i«ttl>i8«n/ ^ttm^ti"Mm 
«mi ttnfttnb> l(t;feecjintetr.8afl öu^getoffeir ipotbepi 

' getfnec flttbftt p<^:*ie^S8ort8: ,',mv,f» v^in» beten. 
^6^01/ ^' jwep 3»af>le »«»«eite ; ein ofenfedte« Skrfe^e«. 

^4ltiM^^e^cil^:eeffien(inliii^'' beonbie.^^ i^ j« im« 
KHK itio $e<poibtft{ «t^ b«; .<SbPttiibfft<&e^. 
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I4i Cttfftbe^ tfemeitte 

M 

©er ^. 6 Ä |. . 

^ert: •'?< ^r fö |. <^9. 58.) aBert«i auf a»fl> 
§Iel4)< «bene 5BtnftI, BAC, EDF, in ifytn ©d)eif<r# 
fünften , A , D , stiabiimitn , ' AG , DM , fo gc# 
^fflt, bai fte mit ben Itntm / »«fd^e gebac^tt SDBinfcf 
«infc^fiege«, fllcic^e SBinfcf, GAB==MDE, GAO 
-=MDF, matten; »erbm ferntc aaö bWiebijm ^uttf* 
(enbwaufgeflellte« liniert, G, M, öuf ju«|l gebod^te» 

. SBinf«t (Ebenen ^etp«nbtfef> GL, MN, gefSört, un1> 
»en b«« gtarift««, L, N, t»o biefe ^«penbiM bic 
€ben«n triefftn, m&i oben gebac^ten ©c^eitefpunfteit, 

, A, D, gerobeiiniin, LAi ND, gejog^n: fo fd^ricgm 
folc^e mit bcn aufgefleötin lini«n gleiche SÖ(nf<I, GAt,* 
MDNi ein. 

sjRacbe AH=DM, tinb ite^c ber GL bui!<^.H 
üe AK pardOef. Stun ifl LG auf bet @()«ne'1BAC pet< 

l»<nbiftti«C/ fOlgficb fltt<b (n /' 8. €5.> HK, gidea««-' 
ben ?'««ft<« Ki N öufbw gtirübcn hinten iA£, AC, DE, 
BF, in ben ebine» BAG, £DF, bJc:4«cp<«biW KB,- 
KG, NE, NF, «nb,aie^e HB, BC, ME, EF. 

25a HK ijttf ber-ebcrtc BAC perpenbifuldt; ifl, fo 

j|t aadb <i l' Jf 8- ®') ^'« ^^^ HK gcUgt^-^bene HBK . 
^ttf bet (8fc«te BAC petpenbiMar. SBun ifi in ber @&e« 
Ae BAC bie AB auf bem gemeinfamen SJuKbf^itte BK- 
iet Sbcn^n pietpenWfuta» ; folgßid^ ijl (ii, 4. @.) AC 
fiJbjl auf b« ebene HBK ^j^enbtfülap,- 'fofgfic^ (11^ 
3/ (|.> ^ttf aKen gctaben tinfen, »e1ebc'i|ie in geba^tec 
f bene lteff<tt. ©a^ep i^ ABH = ^. «u« gleicbe«. 
©tunbe i^ DEM=9l ; alfö ABH =DEM. 0Jun i|fc 
(n«ib HABe=MDE Mttb HAr='1>M; folglich \\t (r, 
26. ®.) AB = DE. ($Un fo t&§t fltb; «xnrt HC/ 
MF gejogen twcben flHb> beweifen, • baf ACüsDF,* 
©a alfo AB=DE, ACi;:0F, 4u# BAC s= EDF;x 
fo ift (I, 4. @-) IBC = EP^ foCglfcb ABC =DEF^-: 
9)un tji ABK == 9( = DEN i fo(i)(i(^ CBK as FEN, 



%ni dUkglem Ärunbe (fk BOK=c:£FN. .mm \ft öu# 
BCr=EF; ba^cr (i, a6. ©•)BK=ER «ber AB 
=DE, wnb bep B, Ere<|)te ©infel; aJfo ,AK=D>sr.. 
aiutt iji AHsriDM, alfo DAH=ODM. aberQ 
AH=aAK+aKH/ ti^eU AKH=SR; «nbDDM 
= a DN + D NM, mit DNM =n 91. Solglid^ Q AK + 
DKH=:aDN+aNM. SJuniftD AK=aDN; 
ba^er D KH = G NM; fotgli^^ HK = MN. fflntt 
mv HA = MD, AK=DN{ fots«* (i/ 8. «;) 
HAK =MDN. 

3ufa|* ^ierau< er^eUet/ taf/ tvenn bte auf 
jtt)e9^lei(iett ebenen SBinfelnBAC, EDF in il^cenScbef^ 
telpunf ten A, D etctc^teten gleichen getaben hinten AHi^ 
DM gleii^e SBinFel mit benen hinten ma^n, »elc^e etfb 
^ebac^te SDinCel etnfc^Iiegen/ bi? ani ben @nbpunften bet; 
«ttfflefteUten «inien H , M auf bf e Öbeiten bet SEBinf cl ge^ 
f iüten 5|>etpenbifel HK, MN gfeicb finb* 

Tfnbeter SBemetd bitU^ B^U^ti* S>a 
tet f6cperli<|>e ®inW bep A' t)on bcep ebenen Sßinfelii 
FAC, BAH., MAC elngefc^Ioffen »itb, bie, jeberffi* 
flc^, benen brep ebenen lajtnf ein, EDF, fiDM, MDF^ 
i»tl6}t ben f &cper(t(^en 9Dtnfe( bep D etnf(^(tegen/ gleich 
finb: fo finb gebac^te f&rper(tcbe SS^ihfel congtuent« 
S>ehn legt man BAC auf EDF; fo toirb (ii/ B* ©•) 
bie AH mit ber DM jufammenf allen, unb ba -AHzss 
DM, ber ^u^ft H mit bem fünfte M* ^a^er n>itb 
(IT, 13. ©0 bec IJetpenbiM HK auf bet Sbene BAC 
belli ^erpenbifel MN auf ber @bene EDF congruent^i 
ftlgli^ fok^e ^erpenbtfel etnanbet gleich f^pn; 

0lcte: ®it ^abei; auf eine f&r}ere 9rt, aH inl 
©rttnbtejte, gejeigt, bafrABH, DEM rechte SBinW 
fnb* QTbert fo lagt fi(^ bte§ wn ben Sinfetn ACH, DFM 
bereifen t toir ^aben aber ben ^^totii nic^t, tok ita 
^ctfnbte^te gefc^el^en ift, toiebet^ol^lt» SDa^rfdbeinlit^ 
^t irghib em ^etattf gebet ben toiebetl^o^lten S3en)ei( 
^tem tttunblecie iugefe^t/ tpit ft^ au< ben Spotten/ 

fßthtn 
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fßocu ^el^en immer nttt bann/ enttoeber ivenn bet S3e^ 

xotxi ntc^t gegeben toicb/ ober, tt>irb et gegeben/ toon 

^ bem Dor^ergel^enben getotfTet SRaien obtoeiebt/ miej«. 

e. im 26» ®a$e* edm|>antt« i^ai biefe SBieber^ol^fung 

S3oh bem S^f^l^ ^^^^^ ^^^ ^^^^^ anbetn S^emeif 
gegeben y^bttrc^ tpe(4>en ber fofgenbe 36« ®* ol^neKnp 
»enbung Ui 35. (S* ben^iefen toirb* 

^ejft: 8e^tfa§. ©inb bre9 geröbe finten, 
A9 B> C, proportionirt; fo tfl bae $ata(Ie(eptpebotr 
cud allen brepen bem 93di^dUeIepipebon mi bet tnirtlettt^ 
B, gTeid),. weiche« beiiv etilen «le^wmfltg tfl/ imbait 
tgorid^em ein f 6rpetU(^et ^mfe( ton bteQ ebenen ^tn# 
fein eingefd^Ioffen wirb / bie,4ebet fötftc^, benenbte? 
ebenen SBinfeln gleich ftnb , n>e(d[;e einen f 5tpetli(^en^ 
SOßinfel an bem erflen einfd^Ueßen. 

(^tette dn £ einen/ uon ben ebenen SStnMn DEG, 
GEF, FED eingefdj)foffenen/ f6cpeclic^enSötnfef/ ma<be 
iebe bet ED, EF, GE bet 5 gfeid^ / t|nb Doßenbe ba* 
^atattetepipebott EL. gRa(^e LK = A^ fieüe an be« 
^unft K, M bie LK, ginen f6tpetlrcben ©tnfel/ »eU 
eben bie ebenen ffiinfel LKN, NKM, L|ÜVf, ein« 
fd&tiegen/ bie/ nac^ ii^tet iDtbnung> benen GEF, DEG» 
J'ED gleict^ finb J ma(^eKN=:B, KM=C, unb bolr 
(enbe, bd^ ^ataUetepipebon KH. : -. v 

|)ietnae& ift/ n>ei( A ;Bs.B:C i^ot^u^gfiett tt>or» 
beh/XK:EF = ED : KM; folglicb (6/ 14. ®0 LM 
=DF« fUm finb bie ebenen SSinM LKM, FEDl 
g{ei(^ / ini beten @(^ette(punf ten K , E glekbe getabt 
tinien RN , EG aufgdfteUt tootben jtn^/ bie mit benen 
%\mxis bn t9e(^en bie tbtx^ SSinfef «ingefllofeg 

toet^ 



■} 
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mt^n, ^etü^ tSmftI mat^; foiili^ finb (ii^ 35^ 
3uf-) bie Ott« ben fünften N, ö auf bie ebenen LKM, 
FED gef&Bren ^ erpenbt(e( fileicb/ folglich l^aben bte Stbvf 
per KH, El ^Ui^ ^e» Shtit Ratten fte aucf^ gletd^^ 
©CttnbflÄc^eü; felgßc^ifi (11, 31. ®0 KH=EL 

CRote: 9(nbrea6 Sacquet bemeifet in feinem QnftU 
Ui biifen @d$ ^^ne $&lfe iti 35« ^. ; ei ttf)tütt aber/ 
ba§ mön timet ben %6rpeKn/ bon meieren bet 36. @.> 
t9ie er je^t im ©tunbtej^te bafte^t/ ®Uicbtt>inf(igfeitau9^ 
fagt/ folc^e oetj^e^en m&ffe/ beten thtpnlxd^c SBtnfet 
ton b(e9 ebenen S9tnfe(n eingefc^ioffen toerben/ bie/ jebet 
-f^cftc^'/ gleich finb unb &^nlt<ie tage l^aben; tt>ieatt^ 
bet €onfh:ttcttDn flat t{t. !S)o§ biefe fitpet(i(()en SSinFet 
congment ftnb/ nimmt Sa«|ttet b(o| an^ tf)nt ti )u bei^ 
iteifeii; benn er fe|t bie confktuitten ftitper totaü^, 
iin^ ieigt nic^t/ tt>ie man fte confhruiten m&jfe/. tt>ie et 
im @tie(^if(^en Seilte gefcbe^en i% ^ebotb n>itb feitt 
een>ei« butd^ ben ton mi f&t btn totigen 3ufa| gege^ 
betfen S3en>ei< and^ in ^tm Sdtfe gAfttg gemacht/ too bii^ 
Stit^tf ttie im 0runbteste/ conflruict loerbeit« 

Knuit, AB, CD, EF, GH, twopo^riomtt; fo |inö 
bie auf benfe(6<ii confbutitcn &^n(i(^ imb &l^n(t4 
(tesenben ^oraUefeptpeba / AK, CL, £M, GN, 
ou(^' proportiontct Unb fUib .biet fotil^e ^acäQetepipeba 
tropocttonic(; f» f!nb oud^ btc btec deraben (tmeii/ tooc^; 
auf fte confhitttt wocbett , probottiottitt. 

Qt^tt tfitil ikaM (.6, tt. @.) AB, CD, 
O, P, befd(et(b«n £F, GH, Q, R fletig piropoctionttt. 
!6amtn AptCDsfeEFjGH; f» jfk<5/ ". Ä)CDj 
Os;=:QH:Q, tt«bOtPs=Q:R. ^tl^n^iSfi^e,) 
tt«f )!()»' e(^i<^tft AB tPss]SFiR^ Öt^ntfkCtt, 



/ 
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33:3ttPAB:P=AK:CL, tinb EF:R=:EM:GNt 
alfo (5, 1 1- 60 AK : CLäEM: GN. 
' Swepter Sö^il.^ üRacJ^e AB:CD=EF:STt 
cottfttuire auf ST (ii/ 2J..&.) ein /^pacattelcpipcbon 
SV, tai ^enen EM, 6N ä^uUc^ fep ttnt> bamit i^njUc^c 
Sage ^abe* 

, 2)a AB : CD = EF:ST, .auf AB, CD parallele* 
pipeta benen AK, CL a^nüd) unt i^.nen a^nlic^ It^genb/ 
^ttf.EF, ST ^atailelepipeDa, tenen EM, SV ä^nüc^ 
4tnb i^nen &^nlic^ (iegenb/ conftruict finb: fo tfi AK: 
CL=EM:SV. 0Jun Ifi anflenommen AK:.CL=EM 
:GN; folglich (5/ 9* ©0 GN=SV* «bec GN ifk 
SV a^nlict^ unb ^at ^amit al^nlic^e ^age ; fo(glict> {tnt) bie 
Ebenen/ ton belegen bepbe begrenit merken/ gfetcb unb 
il^nlic^/ aucf> if)vt l^omologen Seiten GF^, ST gleic^^ 
JDa alfo Aa:CD=EF:ST, aber ST = GH; fp ift 
^B:CD=EF:GH. 

Olote: C)iec.n>trb angenommen/ bag 93etl^a(tni{fe/ 
'mi^t bie S)te9facben gleieber SSet^^ttnijfe finb/ einanber^ 
linb hai^ ^ec^altniffe/ beten 7>ti9fa^t gleicb ftnb/ gleicj^ 
fepen* pl^ne S3eto^id ,I&§t {t(t> bieg ntc^t }uge6en. (Suflibeif 
tia^m ja aucb ben erflen unb leichtern . btefec (S&^e nt(^t 
an/ fonbern bemie« \f)n fuc ben §40 be^ 3n>i^f<)<$cn einer 
Serl^&Itnig/ im 6/ 22.®« 2)at)et: l^aben n>it t>on bent 
portiegenben 0a^e einen aitbetn S^etoei^ gegeben/ ber 
ipem @u((ibifcben fut: ben 6, 22..®* a^nlic^ i^; tote ^Id^ 
t>ib$ poc uns ^tf)^n ^au 

. Sfldte: ^enn petlangt toitb/ au« einem fünfte 
tiner @bene/. toelc^e auf einer anbecn perpenbifufot ift/ 
auf biefe anbete einen ^etpenbifet ju ihücn, fo leiM 
man bieg/ inbem man au« geba^^em fünfte einen ^et/ 
penbife(,auf Un aemeinfamen ^usc^f^nitt ber.Sbenen 

fÄttei, 
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f iltet, lodl folget fJerpertWf el m(^ ter 4* Örffarung >ie^ 
fe« SWc^rt auf ber «nttrn@5ene ^crpenWfuIar fepnwirb^ 
Un3ereimt*tt>ötbe c« fepn, bi^fet gotberung nac^ anttJkU 
fimg be« ii^* ®.blffe« I5«(t>e« ©enige Idflen ju woflen. 
(Suflibe« ober im 12, 17^ ©•/ öpolloniti« tinb öttb^ri 
©eomctec/ »enn fic,biefe* ^roWenr Qtbtanö)tn, Dcrlangcn^ 
einen ^erpenbifel ou« einem fünfte auf bie. untere @6enejir 
fitten, unb fc|)Iiegen/ ba§ et ben gemeinfamen 2)ucc()fc^nitt 
bet @benen treffe/ toeil bieg eben bal^in f u^rt, mo^in bie obige 
ebnftructW gef&M ^aben to&rbe/ tpenn man noc^ fc^(6ffe/ 
ba§ bte gelegene gerabe ?tnie aujf ber untern @bene per;: 
pehbif u(ar m&re* 3^emanb , ber biefe Uebereinftimmun^ 
tiiä^t bmAttt, glaubte, biefen &c%, ber t)Dn gar f eu 
n^m 0iu|en ift/ bem 1 1* fdnd^e }ufeigen }tt mufifen. 

'* t)a§'biefer.©a^'ein mutiger gnf«? fep/ erließet 
mi^ haiani, ba§ er na^e am (Snbe beä 11. ^ud^ei un^ 
ter ^tjett fte^et; mit meieren er nit^t ben geringften Qns 
lommat^ang f)au . 

^ ^' ) ; : ,-•■' '' . ■ 

' '-■' '"' 5) et 39^' ® tt !♦ '' ^ ^ ' 

^ejrt: 8e^rfö$. SQBerben bie ©etfeit jwepet 
cinanber gegeitö&er liegenben Sbeneti , CF, AH, eine« 
^ataOelepipebond , AF, ^a(btrt unb bur^ bte J^al^t^ 
tunggpunfteK, M, I, L; N,0,Q^, P, Ebenen, IM, 
NQ, gelegt: fo ^alWren folget ®)cnen ^Durc^fd^nitWi 
tinte^ TR, unb betf $araIIe(epipebond diagonale, 
DQ, einanber* 

3ie^eIK, LM, NO, PQ* Da DI, CK gteic^ 
unb t>araUel finb; fpfinb(i/ 33. ©OIK, DCparattef^ 
8fu«^ gleichem ®runbe pnb LM , BA paraDel. 0iun ifl 
BA ber DC parallel; folgIi4>(ii, 9. 60 IKberBA/ 
itnb eben bal^er IK ber LM parallel Solglic^ finb IK, 
LM in @iner @bene. @ben fo loirb betoiefen, ba§ NO, 
FQ in (Siner Sbene ftnbt t^ai Sof^enbe toie im@runb^ 

"• ■' ^ Ä a «ote: 
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ü^ote: $tec toitb angenommene M Mc geraben 
iimtif »e((^e bte ®ctten tmeper einaobet gegentoet fie^ 
Renten (Svenen tmi ^dxaütUpiptioni ^albittn, in (Siner 
ebene fin^; e« ^&tte aber betoiefen toerUn m&ffen^ Mk 
(be< nnt nun ge(eifie( ^oben* 



^(ifmen, ABCDEF, GHIKLM, t>en welchen tat 
(ine etn<n JStiangel, GH1, bai anbete ein ^oraUetp« 
gcamni/ AF, bai boppeft fo ^rog a(« bet Stian^elifl^ 
iuc @runbfl&df)e ^at/ ^nb etnanbec gteic^. 

iDoKenbe bie Stbtptt AN, GO. 2)a AFsa A 
GHI, abn (i, 34. ®.) HI=a aQHI; fofflAF 
«=HL SHun ftnb bcpbet ft6cpec$&^cn etnanbec glticb; 
folglitb (11, 31. ®.) AN=iGO. «bef e« IflCH/ 28. 
6.) ^«f. ABCDEF = 1 AN, «nb ^cif. GHIKLM 
=|G0; a(fo ^ptifma ACCDEFss^cifma GHIKLM. 
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SlCoff §uin 11. Stiege ÄSet^öUpt: ©et gelehrte 
Söeeb SRoot # ^tofeffor bet @ctecl^tfc|»en (Sprache auf bec 
llntDer^fSt gu ^(afgotb/ bemerfte gegen mt<l^: S(u^ bem' 
Bttefe An ben SDofltJ^eu«/ ben Sltc^imebe* ftinen ^\x6fttn 
l>on ber Sugd nhb bebt ^!nbtr totangefd^itf t, unb'bcflt 
Wefer mein €o((egr äh« awn^9)lditttfcripteh «^ebet IJjecge/ 
^ttt l^at/ etl^eOe gan| beutf% bag Siubogu^ b^r @tftnbet 
bet totnei^m^en in biefem ra. S3tt(^e enthaltenen 6^|e 
tetpefto fe?. * > 

[«t^imebe* ettt>i^nt in gebat^tem 99nefe na^^^ 

mentficb bcr ^e^ben &h%ti ba§ jebe ^pramibe 

bet btitte $^eil eine« ^tifma fep , welijbe* mit 

'1i^ einerlei ®rttnbf{&(9e unb gleiche |)6^e l^at> 

'ba§* jtbet Äeget bet b^rjtte J^eil eine« (SDlinbet« 

• f^, »eichet mit il^m eintt(e9 ©tunbflac^e unb 

' 0lei<^ $*^e l^at: unb fcbteibt fte bem gubopu« 

jii- * Cie^e «tcbimtbe« jttJep JBfitbet übet Äuis 

jel unb Cpiinbet jc/4betfe§t »on ^jÄUbet, HS:? 

Wngen 1758. ®eite 2.] 
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>,bie§ nidft; fo fep DBD:QFH=Ä|rei« ABCD:R, 
^/fo ta§ ber S(&4>^^taum R entmebec f leinet ober ^tb^tt 
f, ali ber Sreid EFGHfep.'' @o etoa« tottb ebenfatt« 
am @nt)e biefe« ®a^eS/ unb in bem 5* 11. 12. 19. G, 
^tefe £ S3u(^e^ d^fe^t |)ieruber bemetf e man SoIgenbeJ : 
2)et S3en>etö eine^ itf)tia%ci tagt fic^ in biefem unb febent 
il^n(icben Satte mtt Mnteic^enbet @c^&rfe fuhren, toentt 
(ie ^IR&g(t(t>(ett beffen ^ ba$ man fe^t/ an flc^ einleuchtet^ 
Dbgleic^ e^ ntt^ deometnf<^ coi^tuict toetben ianvu 
|)iet }'um SSepfptel mirb angenommen/ ba§ e^ ju bea 
Öuabtaten ton BD, FH unb bcm Äreife ABCD eine 
tiecte 0topottionalgc6ge gebe^r n>ei( ein btm Steife 
ABCD gleic^ej Quabtat benfbat i^, obmo^I e$ nic^t 
geomettifd^ gefunben tt)etben fann. 3" ^^^ ^^^9 getab^ 
linigen Siguten abet/ benCiuabtatenoonBD, FHnaf)mf 
fl(^ unb bcm Ouobtate/ meh^' bem. Steift AB^ 
gleich gefegt mitb^ gibt e< ein tietteiS ^topottfonat^ua« 
btat; benn (6^ id.^®0 )u ben ©leiten bet b!?.e9 epfte» 
f ann bie tiette ^topottiona((iit|e gefunbeii -, toetben» 
Itntef bem ^(Atbentaume R toitb nun bet gfäc^^t^toiini 
gebac^t/ bet biefem tietten Chi^abtate g(etdb ,.t^. @iti 
S(el^nCi(^e6 muß man in ben Abtigen ongef&i^tten ®i|eii 
vetfie^em SBal^tfcbeinßc^ ma^ (Suflibed biefem Mdf ge« 
^etgt l^aben ; itgenb ein |)etau«gebet abet (ie§ e6 au^ 
bem ©tunbtecte n>eg: beni^ bet £e$nfa$/ ben ein Unfun^ 
biget biefem ®a$e anfing/ bient gonj unb gat nid^t/ 
l^ietin etma$ ju etl&utetm 

[S)iefet Sel^nfa^ (autett 99enn b<!t Staum S 
gt&§et d(« bet Stttii EFGH tfk; i^i^St Stu 
ABCD = 5lt* EFGH : T , too be» 3laum T 
f (einet alt bet Stuii ABCD tfl* 

a»ac&e S: «^ ABCD = Ät. EFGH: T; 
faijl(5[,i6*«ODettt)ec^feltS:St.EFGH 
=iStt. ABCD:T. Slun ift, na($ bet ©ot* 

titSfelttng, ,S > ftt- EFGH; folglich Ät. 

ABCD 



^ I 



ABCD > T : «ffo S ! '*ir/ ABCÖ ==' «r. 
EFGH:1RatJnie T, ^«««irtVi? flW Ät. ABCÖ 










' ^^Ot: 8el^r fa |. C^g. 70.) 3<be bee. ,. 
$t ^comibe, ABCD, Ai^t jtt^ tn jiw? gittere/ «Hi^ 
4knbee mib b» dattjien &^n(tt^e btrpfeiitige ^QtanHbem 
luib in jn>e9 ^ifmctt; bte iufaminm st6|ee ol^ bie 
i^^iJfte tet gaiticn ^pcdmtbe ftnb , jetlcgen. ■''' 

®tfle« tfecil. -^atbitt AB» BC, CA; AD, 
PB, DC m Den «fünften E, F» G, Ü, K, L» ntt^ 
Üe^e EH, EG, GH, HK, KL, LH, EK, KF, FGi 

2>a AE=:EB, AH=:i:HD; foift (6, m ®.) 
IHE bec DB \>ataM. ^ni bemf((6en @cunbe ift HK 
.|>er AB pataM. SolgUtb HE6K ein ^cattetogtonnft, 
ttsb (i, 34. @.) HKssisBB. 9(5e« EB±=AE; alft 
AE= HK. StM j|k AH =i HD ,^ imb (r, »9. <5.) 
EAH=:KHD j f^^ic^ (1 , 4. '&'-) EH = KD^ wib 
A AEH congeuent A HKD. fiu gfett^en @t4nbeft 
tfk A AGH ccngcöent A^LD. 18)5 EH be^ KD, unb 
HG btt DL p<»t<i«eWjk;' |o iftiti, io. (fe.) EHGä 
KDL. 2>aEH=KD, HGt=::DL,.«HG=Kt>L; 
folft (i, 4. «.) EG,=;|tL,.«nfc.AEHQcoft8tttent 
ilKpL. ?ttt« bemfetben ^cupbe i^^'p^ARG congnieim 
;a HKL» Sofilicb tft ti 1/ C. ^,) bie ^9tomibC/. be*,eij 
®cunbfl&(be A AEG unb ©ipfelH ift« gletcb unba^ 
litb beii ^ptamibe/ becien ©cunbfiäc^e A KHL'unb 

mv^Bift. ■' ■■:. 't Vf. -t .— ■•:•: ■•'-■: 

,• ©* fm A ADBbee.®«(ie AB'bfeHK p«Mlftt gfJ 
|»^en ift, fo ffatb tie'S*i«i»det ADBij^ HDK ^letcbwinf; 
.ög; foig(t(b (6^ 4. ^.) t^re ©ckeh pwpwtiohirt; 
f»f dlfc^i A ADB (Vr A'HDK. ün« ^etcbcm ^runbe ffl 
A I>Bi3 ru A BKLJ ■ mtt A ADC /v A HDt^ «i(( 

A 



QnHi^M Slti^« 



m 



«e^nUc^f €tt ber Srionget ABC, HKL f uta^r an« 6/21. 

btepfeitise .^Di^aimbeti Mtt dleic^er Jg)6^e ^ ABCG^ 
DEFH, tu jwep gleiche; eütanbee unb her ganzen 
i^^^dmjbeii; ünb in jioep gletd^e ^Hfmf n gertegt^ 
bie 6dbitr(i^ entflattbenen ^romibcn tütrb^r oaf >t>en 
^ Kit^ tttib fd tt>rt: 'fot^et^olmt ftd^ oUe ^rifnun i^ 
her mtn ju bt nett bon sletr^er Knio^i in ber anberii 
9>9raniibe/ mie bie '®runbf^(^e bet einen ^ ABC> %xl 
ber ®tunbfl&d^e ber mtbem, D£F. 

2)te Cifrnfteuction fep ^ toie im i^bctgen 6a$e. Sä ' 
BX=.XG, AL=LC, fo ift (6, 2. ©.) XL bec BA 
^araUa / unb A ABC ro A LXC Xu« bemfrlbeir @run^ 
be ijt aDEF\;aRVR 2>a BC==2CX, EF=»a 
RV, t«> ijfc BCrCX =: EF:FV- »iin fmb ifcer BC, 
CX bte i^ti^M» unb &^nti(& (ie^enbcn gerabtinishi |^ 
guten ABC, LXC, Aber EF, FV bte a^nlfcben unb 
^l^nfi(b Uegenben^etKibfintgenSignienDEF, RVF, gejetc^^ 
net ; folglich (6, i2; ®0 A ABC : A LXC = a DEF : A ^ 
RVF,aIfo' wert) ecb feit A ABC: A DEFc;=ALXC: 
ARVF, 2>aalet(ii,i5.®,) bie ebenen ABC, OMN,fi; 
»ie bie ebenen DEF, STY parallel finb,foiDetbe«( II, 17. 
6.) bte an« ben @ipfe(n G , Hanf bie ®runbflacben ABC, 
DEF gef&ttten ^erpenbifel, bicl einanber sfeitb finb/ t»M 
bea ebenen' 0Ar£h7« STY balbtrt/ tveU aucb bte geraben 
{inten GC , HF Don batfeften ebenen in N, Y ^albirt 
finb. goIgli^Lftnbbie^cifhtenLXCOMN, RVFSTY 

g(et*^ocb?. fdgtHb (". 3»- 3uf0 LXCiRVF = 
ABC:DEE'=;:^rifina LXCOMN: $prtfma RVFSTY. 
Mun ffnb }m^9 f^ttfmen xn ber ^promibe ABCG^ auc^ 
tttfep ^rifmen in ber f)9ramtbeDEFH«inanberg(ei<(^; 
ftXdlic^ (5# 7- 6«) Vrtfma KfiXLMO : 9rtfma 

LXCOMN 



1^4 €tiCKQed ^menft 

LXCOMN s= «prifm« PEVRTS: ^Hflnä RVFSTYt 
fotglit^ ixobunben $cifma KBXLMO -+- (^nfntd 
LXCOMN: ^tiima LXCOMN=: ^ctfma PEVRTS 
-h ycifma RVFSTY: ^rifma RVFSTY; ttht) »er:» 
»oet^felt ^rifma KBXLlVfO + ^cifmo LXCOMN: 
Vrtfkn« PEVRTS ■+- ^rifma RVFSTY = Vtifm« 
LXCOMN : «pcifmajRVPSTY. «6« ^cifm« LXCOMN 
t^tifma RVFSTY=ABC:DEF; to^t ABC :DEF 
p: stoe^^eifnten in $91;. ABCGt.jwe^ ^»fnun in ^pr. 
PEFH. Stiegt man nun tie entf^anbenep ^ptami^eiff 
OMNG, STYH e&en fo ; fo ift OMN : STY = {»«9 
f^cifmen in ^pc. OMNG: iwep $rifmen in .q>9r.* 
STYH. aUun ift OMN : STY=: ABC : DEF / f olgiti^ 
ABC:DEF= 4 ^rifmcn in <S>i)t, ABCG: 4 ^vifmai 
in ^9£. DEFH. S^afiel^e I&gt (t(^ oon (en bucc^ bie 
3<c(egün^ ber ^pramiben AKLO, DPRS entftdnbeneit 
^rifnlett/ ttnb o»n atten bocc^ &^n(i4>e Scclcgung in $(eü» 
<^cc 9n$a^( ec^aitenen ^eifmen batt^un. 

01 1 e : 3n biefem ®a|e ^oben toit <Sini^«$ ^miatf 
tt, ol^ im @tunbt(£te gtfc^ie^n ift/ (nti»i(f<It. 

© e r 5. Ä !♦: 

' ' ^ttu 8e^tfa|. (Sta-^i.) ©ts^fetttge gj^* 
«amitttrt Dort glee^^rJ^fc^^ ABCG, DEFH, wrfeol* 
W! fic^ töie t^re ©runbfl&c^n, ABC, DEF. t 

ffiirc t)ieg ntc^t, fo fe? ABC : DEF = gi^t* ABCG : 
|ti mm Äitper < ober > gipr- DEFH . 

Q < ^pt. DEFH , dlfo ABC : DEF = gs^t* ABCG 
:Q. \ 

3^^^^3^ ^{^ ^9^?* DEFH in j»e9 dnanber öWt^^ 
ffc^ unb ber sanjen &^n(i^e $i)t;amil>m^ -ttnb in: ime^ 
Sfeic^e ^ciftnem S^(s{rc^ finb (12^ 3« ®.) biefe itoti^ 
^tifmen )ufammen gr&§et cd« bie |)&(fte ber ganjen ^)^ 
fomibe« 2)tt bui^c^ folcl^e S^cl^ät^td er^aUenen g>9ca? 

^ tntbeii 
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miben jettege auf tUn bie Krt/ unt fa^te lamit fort^ 
i^i^ m be^ $9tamibe DGFH gemiife ^pramiben ibti$ 
bUibtni tQcIc^e Heiner fmb/ alö bet Ue^cfc^ug^et $1^ 
ramibe DEFH fiber ben S6tper Q. ®olc|)e ^pramibe» 
fepe« DPRS, unb STYH; fo ftnbAie in bet gjptamibe 
DEFH iib^ig gebliebenen ^cifmen grS^ec aW bet Ä6t# 
p?t Q. 

Üe anbere ^pcamibe ABCG »erbe «ben fo und 
itad^ Qkiäftt änja^l jedegt; fo ift (12, 4. @.) ABC: 
3DEF = ble «Prifmen in ^pt* ABCG : bett ^ttfmeh in 
^pr. DEFH. aber ABC : DEF. z=£ qjpr. ABCG : Q j 
foIgH* qjpr. ABCG:Q= bie ^rifmen in ^pr. ABCG : 
ten qjrifmen in ^pr.DEF^. SRun ift $pr. ABCG> bie 
ini^r entl^öftenen 3Jrifmeni olfo iftauc^(5/ 14. (S*) 
Q > bte in «Ppr» DEFH befinblict^en ^rifmen. SHun loar 
Dorj^ln Q< oIS foli^e ?Prifmen; totlö)c9 etnanber »iber^ 
ipxid^U Solgli* ifr au* nic^t ABC : DEF : qjpn ABCG 
meinem S6tper ber < ^pr* DEFR gben fotoirb bei 
toiefen, bog ouc^ ni(j^t DEF : ABC = «ppr* DEFHr 
«iuem Ä6rper ber < ?Ppr* ABCG* 

Sw^pter Salt (S€ fep ein Ä6rper Z> ^pr* 
DEFH, offo ABC :DEF=:ypr^ ABCG :Z. 

lolflli* umQt(tf)tt DEF: ABC =Z: ^pn 
ABCG* ?Run ift (s, 14. «.) Z: ^pr. ABCG= ^pr. 
DEFH: einem Äfcrper ber < ?Ppr. AbCG, miiZ> 
^pr. DEFH; ba^er DEF: ABC =:^pr. DEFH: einem 
^6rper ber < ^pr» ABCG; »elc^e« ungereimt i% 
%t>til\öf Ijl au(^ tiitbt ABC:DEF=: !ppr. ABCG : Z. 
Slun toor gejergt/ bag auid^ nicbt ABC:DEF = .ypr-. 
ABCG : Q , »enn Q < ^pr. DEFH. go^lic^ ift ABC 
-DEF = y pr* ABCG : ^pr, DCFR 

ülott: Sia^c am QnU \>ti S3etoeifeö ^eigt e< tm 
fJmnbtepte: n^^ l/u^^o-^a/ 1 ä^ix,-^» tPie Por^in gejeigt 
i»o«bem^ ^tef^ sbortc fommen n)teber am (?nbe be< 
18« 6. bitfe« S3tt(^e« tor« SBenn nie^t »ieOeic^t n^t 
tiffen ®ort(D j^ unn&fe £e^ttfa| ^inut ben s. ®a|e 
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semepnt Wirb/ fo ift bU^ nivQtnH geje^t i^erbeit* 
IBieUeict^t Itefi eö ein unfunbtger ^tvauici^btt M®tunb^ 
ui^Ui ant, mb btt^ai, jene SOorte gl^i^^^tf^ bntiffin^ 



* 

^ejrt: Sc^tfa^. S3te(fettt<)( ^oramtben t»ott 
fileic^ ^&^<, ABCDEL, FGHIKM, bcr^olttt» fi«^ 
»i« i^w ©rünbflic^en, ABCDE, FGHIK. _ 

BttUqt bie @(cunt»f{äct>e ABCDE in bte itctansel 
ABC, ACD, ADE, bii ®runt)fia(^e FGHIK in hit 
Sciangct FGH, FHI, IFK. . ©tttte bir fiter iebem bce 
ecflen !lmnge( eine ^9camibe DOC/ beten @i|>fe( L. un^ 
fiter jebem loon biefen ,!trian0e(n eine^ beten @i|>fe( M 

" 2)a (i a, 5. 0.) A ABC : A FGH= ^pc. ABCL : 
^pc. FGHM; A ACD : A FGH = ^pc. ACDL: 
«Ppr. FGHM; unb A ADE : A FGH= ^pr. ADEL : 
$i)C. FGHM; fo ijl (5, 24. 3u{. a) ABCDE : A 
FGH.=<P9r. ABCDEL; «ppr. FGHM. «uS bcmfe^ 
ben ©tunbe iji FGHIK: a FGH =^9t. FGHlKMt 
^nr. FGHM; unb umflefc^rt AFGH tFGHIK 
= «pj)r. FGHM : «ppc. FGHIKM. SoIgJi* (5 > aa. 
©.) au« bem ©leicben ABCDE: FGHIK :;=^9t. 
"ABCDEL : 5ppc. FGHIKM. 

SQ 1 e : SDir i^aten beo S3eweiä biefe« <5a(ef etn>af 
'«bgeffirst. t>tt SerfoiTer beweiben braucht gegim bai, 
Önbe ^in bens/ aa. @. au^Unfunbe jwep Slta^ie; ol^ 
nenn btefec ®a| nic^t t)Ott beliettg t>te(en / fonbern nuc 
»on brep @t66en/ bie mit eben fo vielen anbecn ©ri^en^ 
je iwep unb im^, propottionirt jtnb/ g6(te. . 
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vergolten fic^ toie t^tje @ii;ttnMIa<:^en; toei( (13^ 6. (S.) 
9;>cami&en &^et benfelben @tun(fl&c^en utib, port tetfeb 
Nn £)6^e ftc^ toie bie @tünbf{&(&en tec^alten. 

feittge ^Öuromttxti / ABCG, DEFH, ftnb mbtei^far 

S3oaent>e' bie <pocaae(ogr<tmmc ABCM^ GBCM, 
ABQK, unb \)oA ^droQckpipebon BGML, ba$ «»n bic 
.fcit/ tinb ben i^nen gegtnubec fte^dtbett/ (Slxnen begrenit 
toicb. QoKcnbe fccner ba< $dtatte(e|>iVebon EHPO» 
begcenjt i>i$n ben bcep «pacaUeto^rdinnKtt DEPP, H£FR, 
DEHX unb bcnen / fo t^n«a ge^en&bec Itesen. 

2)a^i>t. ABCGro *}?9r.DEFH; fo i<l («imf. $, 
II, II. ff.) ABC=.DEF; GBC=HEF; ABG=: 
DEH; ftuc^ ijl(6, i. SO AB:BC=DE:EF; foJg« 
li(btft,^dt;a((((9g. BMrv >)}ac.,EP; auj gleicben ®cdn« 
ben «u^ $(ir. BN r\) ^%t, ER^ <inb f m. BKro ^r* 
EX., irifo ftnb bie bcey i)kit<taeIodr<tmme BM, BN, 
6K benen btepen EP, ER, EX ai^nttcb. SIber bie br.e^ 
BM, BN, 6K flnb (ii/ 34. 6.) ben bcepen^ i^nen 
^genibee (te^enben d((i(^ unb &^n(i4i/ unb eben fo bte 
bjcep EP, ER, EX benen/ bie i^nen gegenAbetf 
flehen. go(dCt(^ »etrben bte $6r{>et BGML, EHPO 
von gleich ftielen/ .&$n(i(bett Ebenen begi;c|t)t/ unb (11, 
B. ®.) i^ce r&c|>ecIi4ett'iSinfe( f^nb ,0lei(^. SDüi^et ifk 
(®imf.!l. 11/ i».(S.) Öi<^|>erBGMLrv>^«pec EHPOi 
J^Igü(fr^n» 33. <S0.BöKiL;EHPOÄ3. (BG:EF). 
«un iji (5^ IS. 0.) BQW(t:EHPO=r ^9t. ÄBCG? 
f 9c. D£F>); benn bie •^r<Mnibe ift bet i;e#<r2^ei( be« 
1^r«ttt(^%tt9ii<>. j»OMn ^«f fj^cifm«/ ti>if4e< bai 
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Ci I, 28. ®.) \% Sofglii^ ijl ^9c. ABCG : qj9f.DEFK 
t=3.(BC:EF). 

3ttfa|. [8EBicim@rttnbtcgte.] 

ölote jum 3«f<»$<* 2>« ^eweiö ffic fcm3u* 
fa|} ifk unoottfommen; tenn e^ift ni(l^t gejeigt/ baf (ie 
^pramibttt/ in welche t>te oielfeitigen ^pcamiben jeclegt 
»orten / cinonber hf^ntidif ftnb. S>ie§ | ^&tte atterbtng^ 
(ewiefen werben möffen; if^ ouc^ in bem &^n(i($en ^ade 
M foisenben is. Qa^ü gefc^e^en. ^r »oUjl&nbtge 
Qetoeti ift folgenbec : 

<5« fepen (gig. 73.) ABCDEM, FGHKLN h^n* 
h^t vmt ifyntidf liegenbe t>ielfetttge ^^pciamiben; fot(| 
ABCDEM: FGHKLN =3. (AB:FG). 

Serfege bie vielfeittgen @runbf{&c^en in tie ttlattf 
<el ABE, EBC, ECD; FGL, LGH, LHK, mldft 
i6, aoi @.), iebet ffir fl(^, einanbet i^nlic^, finb. 2)a 
>ie qspcamiben ^n(i(i finb j fb ifr (@imf. $. ii> 11. @.) 
A AEM fV A LFN, unb A ABM rvj A FGR %olHid> 
(6, 4. ©0 ME : EA = Nt": LF. «Run tfi A EAB 
^ALFG; folglich» AE:EB= FL: LG; bo^er au« 
b e m @ {< i 4> « n ME : EB = ML : LG. (S6en fo »it^ 
iewiefeh , ba| EB : BM = LG : GN. golölic^ »ieiec 
«u« b<m^tci4>en EM::MB=LN:NG. Sötgfic^ 
flnbbtc @dt<n ber Jrianget EMB, LNG |>roT>ortionirt; 
«Ife fJnb (6, 5.' 0.) tiefe iJtiangeVgldc^witifiig «nb i^ns 
ßd^. 2!»«^ei: ftnb bie ^pranriben, bcrcrt ■©tuitlifläct«» 
We Seiöngel EAB, LFG, unb ©ipfetM, H^nb, ä^n* 
fi(^; b4(it/ B. @.) «l>w fSrpecttclen SSBinfel gleich finb^ 
«nb fie fe(6^ «oh g(et((> toleien.^ ^^nHc^en^^ben^ be«' 
srenjt »erben. 9e^n(i^e @c^(&ife fäi^ren änf %i^ $fe^ 
lie()feit bei; f prmmben EBCM, LGHN^V wtb ECDM^ 
LHKN; golglic^ ifl (12, 8. S.) %r. EAHMt qjpr.' 
LFGN== j (EB:LG); ^pr. E$CM: qjtfr.' LGHN; , 
=3(Eß:LG); for9«*^i<t;'EABM: $9r:LFGM±= 
^pr.EBGM'r^pr, -LGHR '««« glet(^eh@ränbett iü' 



ip»t.EBCM:q59t.LÖHNs=^9t. ECDN: ^^p.LHKR 

%olq,HiS, la.®.) ^9c; EABM:^9t.LFGN=V9r^ 
ABCDEM: ^^tr. FGHKLN. Slun iji ^pt. EABM: 
4P9C. LFeN = 3 (AB:]FG); folflli«^ $9C. ABCDEM; 
f 9r. FGHKLN = 3 (AB : FG). 

* • ■ 

^ jJD « 5 I a 5 t ft 1 2. ^ a I* 

SRote; 2)et etfie S^ei( M ta. ®. (igt ^<^ »fttk 

Wf <Xf^ &i(^ M Sß&^iVltc^^ ni<it tptebetbetoeifeti/ fon^ 
ibecn fann ei aud bem 1 1. &a%t onne^en» 

!Die Sßemeife beif 10. ttniMi« <5a|ej fc^dnen Dqa 
tecfc^ebenen SSecfafecn ^eriurol^rem SDeon in tem et^ 
ften tiefet 6&$e loitb bie @(eid^^ctt Ux fptamx\>t auf 
tem in ben Steid geieicf^neten £luabtate unb bet $&(fte 
jbet auf bem um ben St<i« geseicf^neten üttobrote f^el^en^ 
ten ^^ramtbe mttteifl ^rifmen auf benfetben^tunbfi&e^eii 
6ett)tefen; bieg abec ooitb int 11. Gtfäciet 4u^bem6^ 
tiefe« S3u(^e$ batget!^an« 

^ejft: 8e^tfa^. SBirb eta e^Iinber, AD, 
tton einer @bene/ HG, ben einonber ged^äfe? Ifegenbeti 
@ntnbfl&d^n/ AB, CD, paroUel gefd^nttten: fobee« 
jl^dten fi(i^ bie abgefc^nittenen OHflinUt, B.G» GD, »id 
%e%en, El, IF. 

2)ie fc()neibenbe Sbene GH treffe ^tKttbti Cplin^ 
^t« EFJm $tmfti^ I 2>ie. Stnie GH fe^ ber gememfa^ 
ine 2)ttC(&f^mtt,ber^(£ben^iGH'unb bet £)berfI&((Le bet 
fiplinbet« AP. . Skr C9ii0bet AD entjhä^e bur^.bte 
)tmbrel^un9. b«<$ SKeetatig^If AEFC tint tfit ®ette EF» 
in jeber beliebigen tagt bejfetben* Vud^ fe? bie gerabe 

tinic 
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jUvit ßl hn d^meinfd^ftfh^e ^ttrc^c^nttt - bet iSbtnt 
GH unt) M 3tectangt(^ AEFC. 2)a bie '^atafietebenm 
AB» GH oon ber Q^bene A£lG gefc^nitten toettcn; fo 
ihib(i.t/ 16.®0 A£, Gl patatitU So(g(icb t^AI dn f^ai? 
tallebgtamm/ 'fo(g(tcblG=£A=: bm ^aibtntf(tt t>t* 
Stxtiiti AB« S(u$ gleichen @r&nben folgte ba§ aUe <iti« 
I nacb ber tinte GH gejogene gerabe 2tnten ben ^aib^ 
mcflttnMi Steife« AB, alfo uittet ftc^/ g{e((^'|inb. . Z>a^ 
f)tv ift GH bet Umfret« etne^Sreifc« um ben ^Dtittelpunft 
I** S^Id(i<^ (erlegt bie '$bene GH Un S^linber AD in 
tte 69{hibet AH , GD ; benn fbtcbe Spftnber entflel^en 
bufcb Itmbre^ung bet ^arattetogtamme AI» GF um bie 
geraben Linien EI, IF. 

9)edingere u. f. &>. [in bet beutfc^ett Iteberfe^ung.] 
9lote: ^n btefem @ci%t n>trb attgemmtmen / baf 
bet gemeinfc^aftitc^e ^uccbfcbnitt Ui ^r^linheti mit einer 
tet OtttUbflac^en patoOeUn (Sbene ein ftreid fe^. ^tef 
bebtt«fte^ unfetj (Scacbtentf/ eine j f utjen 83etdeifed / bett 
t0it gegeben ^aben. ^orott^ ergibt ftc^ benn m6f, ba§ 
^bacbte Qbm bea Spitnbet? in jmep anbere S^tinbec }ef^ 
lege. ^aiTelbe mii§ atic^ bepm 14« (Sa$ erg&njt n>ei^ 
ben> 

^leic^; fo Mr^aUen f!c^ t>ü ®runbfl^di)en'utfidefe^re vok 
feie ^6^11. < Uttb, w^lun fü^ tt« ®runbf{&^n un» 
jefe^rt n>U bie .^6^n t fo 0nb bie ^($e( fowo^( d5 
au(^ bi% S^flBber gfetc^. 

Q< fe^en b<e gUtc^eh fttgd niib ^^(tnbet ©ctinbf 
|Üi(^ bie j((ei(e ABCD, EFGH, beten tutifytatiKti 
AC, EG; 8|(enIK, LM, wtt^tbtt JCeget tmb €9(1»» 
bec |i6^ ftnb. Sie jtegef f(9«n AKC, EMG» bie Co» 
«tobet. AN, ECX 
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B^iiftti .^u^^ i6i 

I 

^rflen $^(t(0 etiler $a((. 3>ie ^i^en IK» 
LM finD glei*. SRun ifi 69I. AN=:€pf. EO; fo(gti<^ 
(is/'ii: ®.) AN:EO=:AC:EG. ^ai)<t (5, A; 
€5.) ©cuntfl. ABCD = @cunl>fl. EFGH. 8otgIi(^ 
ABCp : EFGH Ä LM : IK. 

Srjlen ?^ct(« jae^tet goIL Sie |»6$eii 
IK, LM -ft'nb ni^t HUid^, fonbern LM>IK. diimm 
in-LM ein ®tä(f LP=:IK, unb ft^neibe ben S^lintet 
EO tQit einer @6ene STR parallel feinen @runl>fl&'(^ett 
QO, EG; fo ifi ter gemeinfome 2>ur(t>f(^nitt foft^ec 
@&ene unb ber Oberfläche be j Splinber^ ein Srei^ , unfr 
ER. ein €[p(tnber^ beffen ©runbfläc^e ber Sttii CFGH 
tinb ^6^e LP .i^. ' 2)a €pf. AN = €9(. EO; fo ifl 
(S. 7. ^.) €91. AN: go(. ER= gpf. EO:69r. ER. 
«Run ift (12, II. @.) €?(. AN; Spr. ER = ABCD 
:EFGH, «nb (la, 13. @.) gpL EO: €?)(. ER = 
LM : LP ; f olgtit^ ABCD : EFGH = LM : LP. mn 
ift Lp = IK ; ba^er ABCD : EFGH = LM : IK. 

SwiOten $^ei{ö erfler ^aU. 2)te ©runb« 
fih6)m ABCD, EFGH j»nb glei*. 2>a ABCD ; EFGH 
=.LM:IK; fo i^Cs, A. ©.)LM=IK; forgli^Xis?, 
II. 6.) €9!. AN = 691. EO. 

©eunbfli(|)en ABCD, EFGH finb ungleich, unb jwac 
ABCD > EFGH. 2>a ABCD : EFGH = LM : IK, 
fo ijt (5, A. @.) LM > IK. 3ft nun bic Conjiructioit 
wie tor^er; fo iji, »eil In ABCD : EFGH =; LM: 
IK bie 1K=LP iji, (12, II. @.) ABCD: EFGH =s 
69I. AN : (Spl ER. aber LM : IK = 69!. EO : iSi^U 
ER; foiglit^ (59t. AN: €9!. ER=i 69t. EO: €9!. ER. 
S)al^er t|^ S9U AN = SpL EQ* S^ajfepe gi(t auc^ oott 
(en Regeln. 

SRote; ,,Unb>oaenb< bie Cijlinber AN, EO." 
fCber ber @a^ fe^jt ^<e $egel unb Splinber o(J fc^on con> 
^ruirt tDforau^* Sa^er muf t90^( ^att Q^iger föorfe 
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bti ©runwefte« gelefcn Herten: „2)ie Äegel fepeuAKC, 
EMG ; bic epiinbcc AN, EO. " 

3m jtoepten Steile be« SBeweife« Detmiffier man 
ben erften gaU ; auc^ fel^It @tntge^ be^ bem jmepten ^aOe 
DOC icn ©orten : „3ft nun We €onftcuction toie toc^ec-'* 
SSepbe* ^aben tpic Jugefe^t 

[S^erf l^mfer bem 17. (5a§c.] 

@<nb(^i9.,74. ««^ 75-) »« J»'9/ tnÄreife, berm 
SWittelpunffe K, L ftnb, gejctdyneten tjrapcjm ABCD, 
EFGH bte-@eit<o Aß, DC, fo mit EF, HG päroU 
W, biet)iei!Öbrt9<if@?tttn<>becAD, HC, EH, FG 
«reicö, AB grißw di EF, unb ÜC 9r6gec oJö HG: 
fo ifl bcr ^olbm«ffet b«6 Äretfeö, worin .bie <ir6ß<rtt 
©eiten, KA, größer ote bec :g)albmeff«r beö Stmfe«, 
worin bi< Hcitwrn ftnb, LE. 

' @efe|t, «« »ace KAntc^t>LE; fo ijl KA ent» 
webet == ober < LE. 

g« fep juecft KA= LE. 2>a offo in 3(ei(bett 
«reifen bie AD , BC , benen EH , FG gleicb finb : fo 
finb öttcb (3, 38. @.) bie SSogen AD, BC ben SSogen 
EH, FGgleicb. «Runift AB>EF, DC>HG; feig* 
l\(S> S5o9. AB> S5o8. Ef , ünb SSog. DC> ©03. HG. 
goiglic^ ift bec ganje Umfreiö ABCD > ati ber ganjc 
Utnfreiö EFGH. 92un waren aber bepbe Unfreife ein< 
anber gieicb ; weic^eö bem Sortgen toiberfpricbt. gofg« 
li(^i|tKAiti4)t=LE. 

iS« fcp jroeptenö KA<LE. ?KäcbeLM=5s 
KA; $ei4)ne mit LM um ben ^unft L ben Srei« 
MNOP', ber bie geraben Linien LF, LG, LH, LE in 
ben spunftett N, 0,,t»; M treffe, tinbjie^e MN, NO 
OP, PM. ©iefe Linien ftnb (6, 2. ®.) ben Linien EF, 
FG, GH, HE pataael nnb «einer M folc^e, in bec 

Orb* 
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Otbnurtg/ tt>ie fie genannt »ocben» 3Da atfo EH >MP, 
fo 16 au* AD>MP. mtv Ar. ABCD::?= Är-MNOP,; 
folgll* SBog. AD > SSog. MF. äu« bemfcJ&en @runbe 
ift gSog. BC> 5309. NO. 2)a AB >EF, EF>MN; 
fo ift um fo me^c AB > MN. golglic^ »09. AB > 
©03. MN. «u^ gJcict^cm ©runbe ift »09. DC > sgog* 
PO. golgli* bep gai^e Umfrei« ABCD > alö bec ganjt 
Umfret« MNOP. gtun finb aber aucb bepbe Umf reife 
flcb-sleieb; wetcbe^ etnanber mtberfpricbt. ^ol^Ud) tft 
KA nic^t < LE. sRun toar an(fy KA nicj^t = LE. ^of 
.^erKA>LE. 

3 u f a ^. * (Sinb in einem gleic^fc^enf (igen Srianget 
tie &ö}inUi benen AD, BC gleict^ / aber bie @runblinie 
tft Heiner a(ö AB , bie grogere t>on ben bepben AB, DC: 
fö la§t {tc& auf &^n(f4)e 9irt beweifen , ia^ KA 9r6§ee 
ali ber |)a(bmeiTer bei um folc^en Slriangel gejei^neten 
Äretfe« fep, 

ceneentrifc^e kugeln gegeben'; man foU, in bte grb^ere 
ein ^oloeber teid^nen^ beffen Oberß&c^e bie kleinere k\u 
gel nic^t berfifere*^ 

Wtan ftelle {tc^ bepbe kugeln um ben ^ittelpunft 
A tor. 

Dhmmt man an / bafi bie kugeln mit einer @6ene 
burcb i^ten gemeinfamen ^ittelp^unf t gefcbnitten toerben ; 
fo fmb bie S)ur(^cbnitte Greife , n^eil bie ^uge( burcb 
tlmbre^ung eine« |)albfreife« um feinen .unuerrucfteu 
^urcbmeffer.conftruirt n)irb. Solglic^, in n>elcber Sage 
man^cbau(^ ben |)d(b(rei« benft/ fo bitbet feine @6ene 
auf ber Oberflic^e ber Rugel einen Srei«* SBefanntficb 
iit biefer alle SKal^ ein gr6l§ter Ärei«, ba ber ©urcbmeffer 
ber Kugel }ug(et^ be$ Greife« ^urc^mejfer unb(3/ 15» 

i 2 '^ @0 
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®0 gti^er aU ojtte/ im S^reife ober In öer Äuget geiogette/ 
gerate 8inien ifi 

<g« fep bemnöc^ BGDE ein Ärei« l)et gtSfletit, 
FGH ein Srei^ itt Weinern Äuget/ fceren 3)ttrct)mcffer 
BD, CE fic^ unter rechten SBinfetn fc^neiben* 3n btn 
gr6ßern tiefer concentrifct^en Sreife BGDE jeic^ne (i^r 
i6. &J) ein ölelc^feitiaeß ^olDöon toon gera&er ©eitehs? 
jaftt, ba« ten f leinern Ärei« FGH nlc^t berührt, unb 
treffen (Seiten in be^ Äreife« Üuabranten BE bie ^inUn 
BK, KL, LM, ME finb. -^ 3ie^e KA unb tertangece fie 
I>i«,N. erriete auf beö Äreife« BCDE gbene in A eu 
nen ^etpenbif et AX , ber bie Äugetoberfl&(^e in X treffe, 
tinb lege burc^ AX, BD, KN ebenen, welche, nac^ 
bem Obigen/ ouf ber Äuge(f{&c|)e gr66te Äreife ntäi^en/ 
Don n)elct)en BXD , KXN Aber i^n ©urc^mejfern BD, 
KN ^ötbfreife fepem 2)a XA auf ber Äreiiebene 
BCDE pnpenbifular ifi; fo finb auc^ (ii/ ig» @0 atte 
t^urc^ foIcf)e Stnie getegte (Sbenen auf ber, Äreiiebene BCDE 
perpenbif utar / folglicb aucb t)ie |)albf reife BXD, KXN^ 
25a bie,|)albfreife BED, BXD, KXN, wegen ©feicb^eit 
ll^rer S)urc^meffer BD, KN gleich ftnb/ fo finb anöf \f)U 
Öuabranten BE, BX, KX gteic^/ (So mete^otpgon? 
feiten alfo im fituabranten BE'finb/ fo biete finbberen 
au4) in ben £luabranten BX, KX, itnb ben (Seiten BK, 
KL, LM, ME glei*. ^nBXfeoen fteBO, OP, PR, 
RX; in KX aberKS, ST, TY, YX. Biefte OS, PT, 
Ry , • unb filte au« ben ?Punf ten O, S auf bie geraben 
Linien AB, AK bie «Perpenbifef OV,' SQ* - 2)a alfo bie 
@6ene BOXD auf ber (Sbene BCDE perpenbifutar/ unb 
in ber BOXD auf ben gemeinfc^aftlii^en 2)urc^fc|)nitt 
AB ber ^erpenbifet OV gejogen ift/ foiii(ii/ 4» @.) 
OV auf ber @bene BCDE. perpenbifutar. Hu« bemfet* 
ben ®runbe ifl SQ auf berfelben (Sbene perpenbifutar/ 
n?eil t>k ebene KSXN auf BDCE perpenbifutar ijt 
Biel^e VQ. 2)a in gteid^en |)a(bf reifen BXD , KXN 
gteic^e S3ogen BO, KS genommen/ unbOV, SQauf 

. ber 
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fcer Streife ©urc^meffern ^)etpenWfiilac ftnb ; fo ifi OV 
=;SQ, imt>BVi5-KQ; Sftun iMA=KA; dfo äucft 
VA = Q A. 2)a^ec B V : VA = KQ : QA ; ba^et (6, 
3- @0 VQMv BK pataCel. 2>a OV, SQ auf Der 
Ärei«ebene BCDE perpenbif ufar f(nb ; foift(ii, 6. ©*) 
OV Der SQ parallel, Sßun »ar auc^ OV=3=SQ;. fofg^ 
lic^ finb (i, 33* 0.) QV, SO gleich m\> paralleL 2>a 
QV ber SO fo »o^I al« au* berKB parallel ifi; fo i^, 
(ii, 9. ©0 SO ber BK paralleL golglic^ Pnb bie i>er# 
Wnbenben BO, KS mit ben ^arafleßinwn OS, BK in dt 
iterie^ (Sbene/ alfi> bie »ierfettige ^gur KBOS'in @inetp 
ebene, gie^t man aber PB , TK tünb oon h^n ^mU 
Un P, T auf AB, AK ^erpenbifet; fo ta§t fic^ seigen, 
t>a§ TP ber KB parallel t^. golgli* tft (11,9- ©ö 
TP ber SO parallel , mithin bie t>ierfeittge gigur SOPT 
iniSiner @bet)e. Hud glei4)em @runbe ijlbieltierfettige Sigur 
TPRY in ©ner gbene. Sflun liegt auc^ (i i, a. SO bie gi* 
giir YRX in ®ner @bene. * S)enf t man fi(^ alfo Mn htn 
fünften O, S, P, T, R, Y na^ A gerabe Linien gej^ 
gen> fo l^at man stDifc^en ben Siegen BX, KX einen 
^otpebrifc^en $6rper/ ber au^^pramiben befleißet/ beren 
®rtinbflic^en bie tierfeitigen %mttn KBOS, SOPT, 
TPRY, ber Triangel YRX f!nb, nnb ©ipfet ber ^mH 
A i^ ®irb nun auf ben Seiten KL, LM, ME eben 
fo n>ie auf BK, beßgleicben in ben brep übrigen Cluabran^ 
ten unb ber anbern^f)alMugelc0nftrutrt: fo entjlel^et irr 
Ut ftugel ein f^otpeber/ ^u$ ^pramiben {ufammenge^ 
fe^t, beren @runbfl&c^en bie t)or^in gebac^ten üierfeitigen 
giguren unb ber Jriangel YRX, in^ einerlei Ärbnung, 
flnb^ ^eren ©ipfet aber A ifi. 

?)iefe« ^otpeber« Oberfläche berührt bie fteinere 
Äu^T auf »et4)er ber Ärei« FGH ift, nie^r. 

galle (ii/ II. @.) axii be^n fünfte A auf bie 
ebene ber tierfeitigen gigur KBOS ben ^Perpenbif ipl^AZ, 
ber fie in Z trifft, unb sie^e BZ, ZK; fo iftAZauf 
BZ, ZK perpenbif ular. ©a AB ä AK , unb QABzsz 

□ 
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O A^-höZB, obecD AK = aAZ4-DZK; fo 
ifl aAZ-hDZB=DAZ-haZK, folgli*, wenn 
man O AZouf be^ben Seiten toe^nimmt/ OZB=n 
ZK ; ölfo ZB = ZK. Stuf hf)ntiö><i 8tf t läßt ft* ertt>ei* 
fen / ta§ bie t>on Z on bie fßunf te O, S gejo^enen geco« 
ten Linien benen BZ , ZK <i{eic(> f{n^< 2>a^et: ge^ef ein 
um ben SStttelpunft Z mit bem ^iibmeffet ZB ge}et4>ne« 
tct Kceij butc^ tte fünfte K , O , S, ttnb tie oietfettigc 
giguc KBOS ifi in folgern Steife, S)ßKB>QV, aber 
QV=SO; fo ifi KB>SO;,al»et KB = BO=:KS; 
folglich if^ jebec (et -gleic^ien SBogen / welche tie getoben 
ginien KB, BO, KS"t)om Umftjiifc KBOS obfc^neiben, 
gr6get alj bet butc^ OS ob^efc^nitttne S9of}en. ^olglic^ 
finb iene btev S3ogen jufammen nebfl einem oiettcn/ btt 
einem oon i^nen gleich ift, ^tb^tt, aH (iefelben btttf 
itebft Um &ut(t> OS obgefc^nittenen ^ogen/ hai ift, 
^tb%ev al^ bet gonje UmfteU ; fo(giic(> ifi bet S$ogen 
KB be« Umfteifeö KBOS ^vh^tt ali bec t>iette Si^eit bef« 
felben Umf teife^ , unb bo^et bet CD^itteipunf twinF(( 
BZK>91. 2)« dfo BZK jiumpf ift; fo ijt (a, 12. @.) , 
D BK > D BZ -}- D ZK. ba« ift, > 2 D BZ. gie^e 
KV. Sa in ben atiangeln KBV, OBV bie KB=OB, 
BV=BV, unb flleitbe SBinW einfcbließen ; fo ifi (i, 
4. ®.) KVB=OVB. 3lun ijt ÖyB=fR; olfo KVB 
=SR. 2)a BD < '2, DV; fo ift DB X BV < 2 (DV 
XVB), tai ifi (6, g. @.) aBK<2.aKV. met 
DKB>2.0BZ; foIgficbaKV>DBZ. 2)a BA = 
AK, unb DBZ-+-DZA=aBA, obetDKV-l-a 
VA=aAK; fo ijiDBZ + DZA=aKV + DVA. 
!Run ift a KV > D BZ; fo(<»Iicb aVA<DZA, alfo 
AZ>AV, o(fo um fo me^t AZ>AG; benn im »oti* 
gen (Sa^e ift geteilt , t>a% t>ie getabe Sinie KV augh^j^alb 
beö Steife« FGH falle. SRun iji AZ auf bet @bene 
KBOS petpenbifulat/ folglich bie fleinfie Sinie / bie fte^ 
vom CO^ittelpunfte au« auf gebacbte (Sbene }ie^en t&$t. 
$ot0li(^ faat bie Sbene KBOS aug'et^alb bet (leinecn Sngel. 
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£a§ bte übrigen @6enen {toifc^en Un CtmbtMttn 
BX,.KX an^tvf)alb ptt f feinem Sugel fatteni l&§t ffc^ 
fo geigen» gatte au« A auf Die Dietfeitige ®bene SOFT 
fcen ^etpertbifel AI^ mt> ^ie^e 10. SEBie ftic We (Sbtnt 
KBÖS ainb t)cn ^unf t Z laßt ftc^) jeigen , tag ber ^unf t 
I t)et SRittelpunf t beS um bie mecfettige gtgut SOFT 
Sejeicbneten «reife«, ' OS > PT fet). S»un ift gejeigt, 
tag FT ber OS pataüet ift ,S5a alfo bie im Äreife ge^ 
lei^neten 2tapejeKB0S, SOFT bie parallelen ©eitert 
BK, OS, awb OS, FT l^aben, bie ubtigen (Seiten BO, 
KS, OF, ST aber gleict^finb, unbBK>OS,' OS> 
PTift: To ift (wvft. «e^nfO ZB>10. 3ie^ AOr=s 
AB. iBaAIO=iÜl = AZB; fo i(i DAI + G IO= 
DAO=DAB=DAZ + GZB- SRun ift DZB> 
G 10 ; f olgli« G AZ < Q A I , alfo AZ < AI. giutt 
tft nad^ bem S5ett)iefenen AZ > AG; alfo um fo mtf)t 
AI > AG. Solglic^ fallt bie gbeoe SOFT aüßerl^ald 
Ut deinem ftugeL Sle^nlic^e ©c^lufe geben , ba§ auc^ 
tie ebene TPRY außerl^alb berfelben Sügel liege, »ie 
aucb ber Triangel YRX, nac^ bem 3«fö<Sc jwnt oorfVel^en^ 
ten ?e^nfa§e. Stuf a^nli4)e SBjeife toirb be»tefe;t , bat 
allefibrigen, hai ^olpeber begrenjenbe, Ebenen auger^ 
l^alb ber f leinern Sugel liegen. 

O^ne |)ulfe be« 16. &. ISßt ßcb« fÄrjer bartl^un, 
ba§ AZ>AG fep. [@ie^e bie beutfc^Ueberfe^ung.] 

Sufaf. a3erftinbet man bie fünfte, in tt>elcbert 
bie aui Um 9){ittelpunFte A, mdf allen SGBinfeln be« in 
bie gr66ere Sugel gejeic^neten ^otpeber« , gejogenen ge^ 
raben hinten bie Oberfläcbe ber f leinern treffen, in' eben 
ber Örbnung bur^ gerabe Jinien,. tpie bie^punfte, worin 
torgebac^te Linien ber Oberflicbe ber gr6f;ertt ^Äugel be^ 
g'egnen: fo entfte^et in -ierf leinern Suget ein ?poli;eber. 
|)ter ijl bie Ser^iftnig be? in bie gr6§ere Äuget gejeic^ne^ 
ten ?PoIpeber« }tt bem in ber «einem ba« Srevfacfee bec 
©er^attnig beö ©urc^mejfer« ber gr6gern jum ©urc^^ 
meffer ber ft^tnern. ^enn {erlegt man bepbe ^ofpeb^r 
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in eine ^Uii>^ 9niafft oon ^^tamtben odn einetfet) ^th^ 
onng: fo finb folc^e ^^ramiben i^nlic^, @te fyab^n 
n&^m(t(^ bie fbvpztüö^tn SBinfcf am @ipfe(/ al€ am 
SRittelpunf te A , gemein ; bie äbrigen f 6tpetltc^^n SBittf 
fei an ben ^Irunbfl&c^en aber ftnb (it, B. @.) glei^, 
ti>ei( fte Don bte^ ebenen fSinfeln ettigefcbfoffen n>erden/ 
bie/ iebeef^c {tc^/ {|(eicb ftnb; fte n>erben t>on gfetc^ 
t>ie(en &l^n(it^en (Sbenen begrenit: fotgficb ftnb fte (Simf. 
SL 11/ ii*'@.) i^nftcb. 9el^n(icbet ^t^rämtben SSer/ 
|^&(tni§ aber (i2/ 8. 3nf0 ift ba« S)rei}facbe bee fßct* 
^&ftni§ tl^rer homologen (Seiten« ^olglicb i^ 9>yr^ 
KBOSA: ^x}t. in ber f leinern ftugef i^on berfelben Otb* 
iwmg =^3 (AB : AH). SJäfTcIbe la§t fi(* owi jebem 
^aare gteic^ma^tg }ufammengeDtbneter ^^ramiben ber 
8t66ern nnb flcinecn Äugel bort^um golgfic^ ifl (5, 
12» ®.) ^of^ebet bev gt6§ern: ^o{veber4)ec deinem 
Ättgel = 3 1 AB : AH) = 3 (BD- FH.) 

SDüte: 2>ie SBorte iti &a%ti im ©tunbiepte: 

furi \f/«udy r^? Bkictrovo^ <r(pxigm^K»roi rijv 47rt(pxvst»v^ 

n>etben t>on€ommanbint unb anbern Interpreten fo ibet^ 
fei|t: „3n *^ gr6§ere Angel ein ^oli^eber ju jeic^en, 
//ba« ber f leinern Sngei Oberflic^e nicbt berfi^re/' 6ie 
bejie^ ni^mlic^ bie ©orte aard r^v i7n(ptivEiav auf 
bie unmittelbar oor^rge^enben r?? iXictrcvag a<pxtgiicq. 
allein fo f onn man nic^t uberfe|en. 2)enn ba^ ^of^ebec 
berührt uhb burcj^fc^neibet ja nirbt nur bie Oberfidcbe bec ' 
neinern Suget/ fonbern aucb ^iefe Sugel felbft. aSan 
muB a4fo gebadjte' SBorte auf rcJ, ^e^sov «-©xüeÄpov bejiei 
^eu/ unb ttberfe^en: in biegr6§ere SugeUin ^oU)Cber 
(u itid^nttif beffen Ofkt^a^t bie f(einere ^uge( nicbt btf 
t&t^re. ^iefe UeberfeVng f orbert offenbar bee @inn bec 
^ Aufgabe, . 

2)er S^etoei^ be< &at^t aber ift berberbt unb i^tu 
^mmelt SBa« (eic^t ift/ ift toeitlauflg ben)iefen/ unb 
toa< minber etnletK^tetr «ned&utert getafTen* iSo ). S« 

toirb 
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»itb im elften »trneife ßel^auptet, bag 0KB>2.D 
BZ,.unb im itot^Un, baß BZK fiumpf fep; »e^bc* 
ntiBte aHecbingJ bemiefen toetbert* Uebec bie§ l^etßt e< 
in bem erften »welfr, ,/3J^&« Äu« K öuf BD ben ?Per^ 
/,pehbife( KQ;/' foU feigen, ,^ 3ie^e KV t>oit 
^c {u bcmeifen mt, t>a^ fte auf BD perpenbtfuiar 
ftJf. 9(uö ber Sigur in ^ecüagiti« unb ^cegotp'« Sud:: 
fiaben, itnb felbft au« btv^ Se^re/ ergibt ftcb/ ba§ bee 
^esaujgebet bej ge$enn>&ttigen @riecbtfcben $e^te« nic^t 
Jbmerfte, bag bec au« K auf BD gejogene^erpenbifcl 
tiot^menbig ben ^unft V treffe; in ben giguren tpforge* 
^ac^ter Slu^gäben trifft er einen ton V Derfcbiebenen 
9unf t Q , unb im tßen>eife toerben biefe $^n(te ati oeri^ 
f^ieben genommen/ benn fte noerben mit oerfebiebenett 
S3ucbftäben V unb Q bejeicbnet 2)ieg fcbeint feboc^ 
fiommanbini nicbt entgangen ju fe^n / benn er bejeicbnet 
in feiner gigur einerlei ?PunÖ mit stoei^ ©ucbftaben V^ 
fi« @dlfon wt Sommanbini machte ber geleierte ^ol^ann 
Xtt in bem Sommentar )u btefem @a^e/ in ber Oott 
^einrieb 93i((ing«(ev verfertigten @nglifcben Ueberfe|ung^ 
W px gonbon 1570 gebrucft »urbe, auf biefen 3rrt^um 
oufmerffam, unb gab einen ber im (Srunb^e^te oorfoqtir 
menben Sopftruction angemeffenen S3emei«y toorin et 
n&^mlicb }eigt/ ba§ ber au« K nac^ BD gesogene $erpen^ 
>ifel not^tt>enbig V treffe» 

auger bem toirb nicbt bemiefen^ bag bte tterfettigett 
giguren SOFT, TPRY, unb ber Triangel YRX bie 
f (einere $uge( nic^t ber^l^ren^ mi bocb beriefen toer^ 
ten mugte. Ser einjige Slaoiu« bemerfte bieg, fo oieC 
i^ n)eig/ unb btmti e« mittelft eine« te^nfa^e«, ben 
totr, etma« abge&nbert unb (irjer betokfen, biefem ®a(e 
norangefc^idft l^aben. 

^Ser.Bufai be« (Saj^e« nimmt nn, bag autib in bie 
{(einere $uge( ein, bem in ber grbgern h^nii^ti, ^olps 
eber gejeic^net fe^. Za aber bie Conflruction ba}u nid^t 
angegeben ift, fo Rieften toir elf&r rat$fam# jtebarau« 
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otbneten ^^tamtben biefeö unb betf gt6§«t:n ^D(vebei:$ in 
ber Äuget BCDE ju beweifctt. 

$(u^ bem SJor^ergel^cnben etl^ettet }uir ©lenöge/^^ ttrie 
fe^t bie Elemente beö @uf (ibe ^ / be^ bunbigflen tinb fecg^ 
famflen @eometer^/ loon untotffenben |)erau^gebern pec# 
botben unb t>ei:ftumme(t tootben ftnb. !&te t)pttl^et(l^afte 
fRe^nutig/ toelc^e bie meiften @ele^tten t^on bem gegen^ 
toarttgen ©cunbte^te/ al^ einer t>on @uf(ibe^ Originale 
gar nic^t ober nur &u§erft menig ab^eic()enben äCbfcbtift^ 
liegten, leitete fie irre, unb ^inberte fie, inber-^rÄfung 
berfelben forgf&(tiger au fet^n. ^.^'^er Sberfal^e xaoxi 
benu/ üon 2^eon bi« auf unfere 3^^^/ mehrere, unb oft 
tecbt bebeutenbe, geiler. SGBir bfirfen ba^er ^ofpen, 
ba§ SDenfer/ bie einen richtig g.eful^rten SBemei^ t>on zu 
nem fel^Ier^ten ju unterfcb^ben »iffen, ber asfi^e/ bie 
toir auf bie SBegr&umung jener 9R&nge( unb bie 3urucf# 
fii^rung blefer SBficber au i^rer urfprungfic^en ge^Ierlo^ 
jtgfeit gemanbt l^aben/ i^ren SSepfaU ni(^t loerfagett 
»erben. 



DU a g b e B u r g, 
l^e^rudPt in der ©untrer unb j^dneffc^en i^ofBuc^bruFFer^i^. 
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legen ^ tinb }ug(etc^tre aeJ^nlit^fett ber gtet(^mi§td %tt 
orbneten ^^ramiben btefe^ unb beS %xh%ztxi f)o(vebe($ tu 
ber «ugel BCDE au betoeifett. 

%\x% bem SSor^etde^cnben errettet jur ©enSgC/ ttrie 
fe^r bie (SIetnente beö @uFItbeJ , bed bunbigf^en ttnb fecg^ 
famflen @eometer$/ t>on untoifTenben |)eratt^gebern i>ec^ 
borben unb toerftummelt n)orben (tnb. !&te t>ort^eiI^afte 
üKe^nuns/ »elcbe bie meiften @e(el^rten t>on bem gegen^ 
toartigen ®tunbte;te/ cil^ einet t>on Suflibeö Originale 
gar nicbt ober nur au§erft n^enig abtpeicbenben Sbfcbciftf 
liegten/ kitete fte irre, unb ^inberte fte^ in ber ^rftfung 
berfelben forgfiltigetf ju fe^n. l:\tc überfalle xaaxi 
benn, t)on U^eon bi« auf unfere 3^*^/'' we^rere, unb oft 
tecbt bebeutenbe^ Se^(er. SSir burfen ba^er l^ofen, 
ba§ S)enPer/ bie einen ricbtig geführten ^en)ei# t>on et^ 
nein f e^Ier^öf ten iu unterfcbeiben »ifpen, ber SRul^e , bie 
toir auf bie Sßegr&umung jener !{ß&nge( unb bie 3uru(f# 
fü^rung blefer 85ucber ju i^?er urfprfinglicben ge^ferlo^ 
ftgeeit getoanbt l^aben/ i^ren ^e^fatt nic^t oerfagen 
loerben. 
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